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LOI GIOI THIEU

Ngay 5 thang 5 nam 2006, B trudng Bd Gido duc va Pao tao da ki
Quyét dinh s6 16/2006/QD-BGDDT vé viéc ban hanh Chuong trinh Gido duc
phé théng.

Chudang trinh Gido duc phé théng I két qua clia su diéu chinh, hoan thién,
t8 chic lai cac chuong trinh da dugc ban hanh, lam c&n clr cho viéc quan i,
chi dao, t3 chirc day hoc va kiém tra, danh gia & tat ca cac cép hoc, trudng
hoc trén pham vi ca nudc.

Chuong trinh Gido duc phd théng la mot k& hoach su pham gém :

- Muc tiéu gido duc ;

- Pham vi va c4u tric néi dung gido duc :

- Chudn kién thitc, ki nang va yéu cau vé thai do cha titng mén hoc,

cép hoc ; ' ;

~ Phuong phép va hinh thic t8 chifc gido duc ;

~ Banh gia két qua giao duc ting mén hoc & méi I1dp, cap hoc.

Trong Chudng trinh Gido duc phd théng, Chudn kién thirc, ki nang dugc
thé hién, cu thé hoa & cac chil dé clia chuong trinh mén hoc, theo ting I6p hoc ;
déng thdi cing dugc thé hién & phan cudi clia chuong trinh méi cap hoc.

C6 thé noi : Diém méi ctia Chuong trinh Gido duc phd thong 1an nay la
dua Chudan kién thirc, ki nang vao thanh phan cda Chuong trinh Giao duc phd
théng, dam bo viéc chi dao day hoc, kiém tra, danh gia theo Chuan kién
thite, ki nang, tao nén su thdng nhat trong c& nudc ; gép phan khic phuc tinh
trang qua tai trong gidng day, hoc tap ; gidm thiéu day thém, hoc thém.

Nhin chung, & cac trudng phd théng hién nay, budc dau da van dung
dugc Chudn kién thite, ki nang trong gidng day, hoc tap, kiém tra, danh gia ;
song vé téng thé, van chua dap (ng dudc yéu cau clia déi mai gido duc phé
thdng ; can phai dugc tiép tuc quan tam, cha trong hon nita.

Nham gop phén khic phuc han ché nay, Bé Gido duc va Dao tao t3
chifc bién soan, xuét ban b¢ tai lieu Hudng ddn thut hién Chudn kién thue,

ki ndng cho cac mén hoc, I8p hoc cla cac cdp Tiéu hoc, Trung hoc co sd va
Trung hoc phé théng.

B6 tai liéu nay dugc bién soan theo hubng chi tiét, tuéng minh cac yéu
cau co ban, t3i thi€u vé kién thic, ki nang cda Chudn kién thic, ki ning
bang cac ndi dung chon loc trong sach gi4o khoa, tao diéu kién thuan Igi hon
nita cho gido vién va hoc sinh trong qua trinh gidng day, hoc tap va kiém tra,
danh gia.

Cau tric chung cla b tai liéu gém hai phan chinh :

Phén thir nhat : Gi6i thiéu chung vé Chudn kién thic, ki nang cla
Chuong trinh Gido duc phé théng ;

Phén thir hai : Huéng dan thyc hién Chudn kién thirc, ki nang cla timg
mén hoc trong Chuong trinh Gido duc phé thong.

B6 tai liéu : Hudng dan thuc hién Chuén kién thite, k7 ndng cac mén hoc
8 Trung hoc ca s& va Trung hoc phd thong ¢6 su tham gia bién soan, thdm dinh,
gop y cta nhiéu nha khoa hoc, nha su pham, cac can bd nghién citu va chi dao
chuyén mén, cac gido vién day gidi § dia phuong.

Hi vong ring, Hudng dén thuc hién Chuéan kién thire, ki ndng sé la
b6 tai liéu hiru ich d6i véi can bo quan li gigo duc, gido vién va hoc sinh trong
ca nudc. Cac S3 Gido duc va Dao tao chi dao trién khai sir dung b tai lidu
va tao diéu kién dé cac co sd giao duc, céc gido vién va hoc sinh thuc hién
t6t yéu cau ddi mdi phuong phéap day hoc, ddi méi kiém tra, danh gia, gép
phan tich cuc, quan trong vao viéc nang cao chat lugng gido duc trung hoc.

Lan dau tién dugc xudt ban, bo tai lidu nay khé tranh khdi nhiing thigu
sot, han ché. Bé Gi4o duc va Pao tao rat mong nhan dugc nhiing y kién
nhan xét, déng gop clia cac thay cé gido va ban doc gan xa dé tai liéu dugc
ti€p tuc bS sung, hoan thién hon cho Ian xuat ban sau.
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PHAN THU NHAT
GIOI THIEU CHUNG VE CHUAN KIEN THUC, Ki NANG
CUA CHUONG TRINH GIAO DUC PHO THONG

I— GIOI THIEU CHUNG VE CHUAN

1. Chudn la nhimg yéu cau, tiéu chi (goi chung 1 yéu cdu) tuan
thi nhimg nguyén tac nhét dinh, dugc dung dé 1am thude do ddnh gia
hoat dong, cong viéc, san phdm cla Iinh vuc nao d6. Pat dugc nhitng
yéu cdu cia chudn la dat dugc muc tiéu mong muén cia chii thé quan
If hoat dong, cong viéc, san pham d6.

Yéu cdu 1a su cu thé hod, chi tiét, tudng minh Chuan, chi ra nhimng
can cir dé danh gid chat lugng. Yéu ciu c6 thé dugc do thong qua chi
s0 thuc hién. Yéu cdu dugc xem nhu nhitg "chét kiém soat" dé danh
gid chat lugng dau vao, diu ra ciing nhu qua trinh thyuc hién.

2. Nhiing yéu cau coban ctiia chuin

2.1. Chuan phai c6 tinh khich quan, nhin chung khong 1& thuoc
vao quan diém hay thdi do chi quan clia ngudi sit dung Chudn.

2.2. Chuén phai c6 hiéu lyc én dinh ca vé pham vi I4n thoi gian 4p dung.

2.3. Pam bao tinh kha thi, c6 nghia 1a Chuin dé cé thé dat duoc
(12 trinh do hay mic do dung hoa hop Ii giita yéu cdu phat trién & muic
cao hon véi nhitng thuc tién dang dién ra).

2.4. bam béo tinh cuy thé, tudng minh va c6 chitc nang dinh luong.

2.5. Bam bao khong mau thuin vdi cdc chuén khéc trong ciing
linh vire hoac nhimg linh vuc ¢6 lién quan.

I1 - CHUAN KIEN 'l;HUC, KI NANG CUA CHUONG TRINH
GIAO DUC PHO THONG

Chuin kién thitc, ki nang va yéu cdu vé thai do cia Chuong trinh
Gido duc phd thong (CTGDPT) dugc thé hién cu thé trong céc chuong
trinh moén hoc, hoat dong gido duc (goi chung la mon hoc) va cac
chuong trinh cap hoc.

boi v6i moéi mon hoc, mdi cdp hoc, muc tiéu ciia mon hoc, cdp
hoc dugc cu thé hoa thanh chudn kién thitc, ki nang ctia chuong trinh
mon hoc, chuong trinh cap hoc.

1. Chuan kién thic, ki nang cia Chuong trinh mén hoc 1a
cdc yéu cdu co ban, t6i thiéu vé kién thic, ki nang clia mén hoc ma
hoc sinh can phai va c6 thé dat duoc sau mdi don vi kién thic (mébi
bai, cht dé, cht diém, mo dun).

Chudn kién thirc, ki ndng ctia mot don vi kién thirc 12 cic yéu
cdu co ban, t6i thiu vé kién thiic, ki nang ciia don vi kién thitc ma hoc
sinh c4n phai va c6 thé dat duoc.

Yéu cdu vé kién thiic, ki nang thé hién mirc do cin dat vé kién
thirc, ki nang.

Mbi yéu cdu vé kién thitc, ki nang c6 thé dugc chi tiét hon bing
nhimg yéu cdu vé kién thic, ki nang cu thé, twong minh hon ; minh
chimg bang nhimg vi du thé hién dugc ca noi dung kién thic, ki nang
va mirc do can dat vé kién thic, ki nang.



2. Chudn kién thiic, ki nang cia Chuong trinh cap hoc 1a cic
yéu céu co ban, t6i thiéu vé kién thic, ki ning cta cdc mon hoc ma
hoc sinh cén phai va cé thé dat dugc sau timg giai doan hoc tap trong
cap hoc.

2.1. Chuin kién thitc, ki nang & chuong trinh céc cdp hoc dé cap
t6i nhitng yéu ciu t6i thiéu vé kién thiic, ki nang ma hoc sinh (HS) c4n
va ¢6 thé dat dugc sau khi hoan thanh chuong trinh gido duc cia timg
16p hoc va cdp hoc. Cdc chudn nay cho thdy y nghia quan trong cla
viéc gin két, ph6i hop gilta cdc mon hoc nhidm dat duge muc tieu gido
duc cta cap hoc. ‘

2.2. Viéc thé hién Chuan kién thic, ki nang & cudi chuong trinh
cép hoc thé hién hinh miu mong dgi vé ngudi hoc sau méi cép hoc
va can thiét cho cong tic quan li, chi dao, dao tao, béi dudng gido
vién (GV).

2.3. Chuong trinh céip hoc di thé hién chudn kién thic, ki nang
khong phai dé6i véi timg mon hoc ma déi v6i ting linh vuc hoc tap.
Trong van ban vé chuong trinh clia céc cdp hoc, cdc chudn kién thic,
ki nang dugc bién soan theo tinh than :

a) Céc chudn kién thiic, ki nang khong duge dua vao cho timg mon
hoc riéng biét ma cho timg Iinh virc hoc tap nhim thé hién sy gan két
gifta cdc mon hoc va hoat dong gido duc trong nhiém vu thuc hién muc
tiéu cua cap hoc.

b) Chuan kién thic, ki nang va yéu ciu vé thai do dugc thé hién
trong chuong trinh cdp hoc 1a cdc chudn cua cdp hoc, tic 1a nhimg yéu
cdu cu thé ma HS cin dat duoc & cuéi cdp hoc. Cich thé hién nay tao
mot tdm nhin vé sy phdt trién clia ngudi hoc sau méi cép hoc, doi
chiéu véi nhimg gi ma muc tiéu cta cap hoc da dé ra.

3. Nhimg dic diém cia Chudn kién thuc, ki nang

3.1. Chuin Kién thitc, ki nang dugc chi tiét, tuong minh bang céc
yéu cdu cu thé, 1o rang vé kién thic, ki nang.

3.2. Chuén kién thifc, ki ning c6 tinh t6i thiéu, nhim dam bao moi
HS c4n phai va c6 thé dat duoc nhimg yéu ciu cu thé nay.

3.3. Chuan kién thiic, ki nang 1a thanh phan cia CTGDPT.

Trong CTGDPT, Chudn kién thic, ki nang va yéu cau vé thai do
déi vé6i ngudi hoc duoc thé hién, cu thé hod & cdc chd dé cha chuong
trinh mén hoc theo timg 16p va & cdc linh vuc hoc tap ; dong thoi,
Chudn kién thitc, ki niang va yéu cdu vé thdi do cling dugc thé hién &
phan cuéi cia chuong trinh méi cap hoc.

Chudn kién thitc, ki nang 13 thanh phan ciia CTGDPT. Viéc chi dao
day hoc, kiém tra, ddnh gid theo Chudn kién thic, ki nang sé tao nén su
thong nhat ; 1am han ché tinh trang day hoc qua tai, dua thém nhiéu noi
dung nang né, qua cao so véi chuin kién thirc, ki nang vao day hoc,
kiém tra, danh gid ; gop phan 1am gidm tiéu cuc cia day thém, hoc thém ;
tao diéu kién co ban, quan trong dé c6 thé t6 chiic giang day, hoc tap,
kiém tra, danh gid va thi theo Chu4n kién thic, ki ning.

111 - CAC MUC PO VE KIEN THUC, KI NANG

Cic mic do vé kién thirc, ki nang dugc thé hién cu thé trong
Chudn kién thiic, ki nang ctia CTGDPT.

Vé kién thitc : Yéu cdu HS phai nhé, nim vimg, hiéu rd céc kién
thifc co ban trong chuong trinh, sdch gido khoa, d6 1a nén tang vimng
vang dé c6 thé phat trién nang luc nhan thic & cap cao hon.

Vé Ki nang : Biét van dung c4c kién thiic da hoc dé tr 18i cau hoi,
gidi bai tap, lam thuc hanh ; ¢6 ki nang tinh todn, vé hinh, dung biéu do,...



Kién thitc, ki niang phai dua trén co s& phat trién nang luc, tri tug
HS ¢ cic mirc do, tir don gian dén phirc tap ; noi dung bao ham céc
muc do khac nhau cta nhan thic.

Mirc do can dat duge vé kién thitc duoc x4c dinh theo 6 muic do :

nhan biét, thong hiéu, van dung, phan tich, dinh gid va sing tao (c6
thé tham khao thém phan loai Nikko gém 4 mic do : nhan biét, thong
hiéu, van dung & mitc thap, van dung & mifc cao).
1. Nhan biét : La su nhdé lai cdc dit liéu, thong tin di cé truée day ;
nghia 12 ¢6 thé nhan biét thong tin, ghi nhd, tai hién thong tin, nhic lai
mot loat dir liéu, tir cdc su kién don gian dén céc i thuyét phic tap.
Pay 1a mic do, yéu cdu thdp nhét clia trinh do nhan thiic, thé hién &
ché HS c¢6 thé va chi cdn nhé hoac nhén ra khi dugc dua ra hoic dua
trén nhimg thong tin c6 tinh dac thu cia mot khai niém, mot sy vat,
mot hién tugng.

HS phiét biéu ding mot dinh nghia, dinh 1i, dinh luat nhung chua
gidi thich va van dung dugc ching.

C6 thé cu thé hod mirc d9 nhan biét bing cic yéu cdu :

— Nhan ra, nh¢ lai cdc khdi niém, dinh 1i, dinh luit, tinh chat.

— Nhan dang dugc (khong cdn gidi thich) cdc khdi niém, hinh thé,
vi tri tuong d6i giita cdc d6i tuong trong céc tinh huéng don gian.

— Li¢t ke, xdc dinh céc vi tri tuong do6i, cdc moi quan hé da bist
gifta cdc y€u t0, cic hién tugng.

2. Thong hiéu : La kha nang ndm duoc, hiéu duge ¥ nghia ciia cic
khai ni¢ém, sy vat, hién tuong ; gidi thich, chimg minh duoc y nghia
cua cdc khai niém, su vat, hién tugng ; 1a mitc do cao hon nhan biét
nhung 1a mdc do thap nhat cha viec thau hiéu su vat, hién tuong, lién
quan dén y nghia cla cic méi quan heé giita cdc khéi niém, thong tin
ma HS da hoc hodc da biét. Diéu d6 c6 thé dugc thé hién bing viec

chuyén thong tin tir dang nay sang dang khic, bing cach giai thich
thong tin (giai thich hoac tém tit) va bing cich udc luong xu huéng
tuong lai (du bdo cdc h¢ qua hoac anh hudng).

C6 thé cu thé hod muc do thong hiéu bing cédc yéu céu

— Dién ta bang ngon ngl c4 nhan cdc khdi niém, dinh li, dinh
luat, tinh chét, chuyén déi dugc tir hinh thiic ngén ngit ndy sang hinh
thitc ngon ngit khdc (vi du : tir 1oi sang cong thic, ki hiéu, s6 liéu va
ngugc lai).

— Biéu thi, minh hoa, gidi thich dugc ¥ nghia clia cic khéi niém,
hién tugng, dinh nghia, dinh 1i, dinh luat.

— Lua chon, b sung, sip x€p lai nhiing thong tin cén thiét dé giai
quyét mot van dé nao do.

— Sap xép lai cdc y trd 101 cau hoi hodc 16i giai bai todn theo cdu

tric logic.
3. Van dung : La kha nang sit dung céc kién thic di hoc vao mot
hoan canh cu thé méi : van dung nhan biét, hiéu biét thong tin d€ giai
quyét van dé dat ra ; 1a kha nang doi hoi HS phai biét van dung kién
thiic, bi€t st dung phuong phdp, nguyén Ii hay y twong dé gidi quyét
mot van dé nao do.

Yéu cau dp dung dugc cdc quy tic, phuong phédp, khdi niém,
nguyén li, dinh Ii, dinh luat, cong thic dé giai quyét mot van dé trong
hoc tap hoac ctia thyc tién. Day 1a muic do thong hiéu cao hon mic do
thong hiéu trén.

C6 thé cu thé hod mic do van dung bing cic yéu ciu :

— So sdnh cdc phuong dn giai quyét van dé.

~ Phat hién 16i gidi c6 mau thudn, sai 1dm va chinh sira duoc.

— Gidi quyét dugc nhing tinh huéng méi bang cich van dung céc
khi niem, dinh Ii, dinh luat, tinh chat da biét.



— Khdi quét hod, triu tugng hod tir tinh huéng don gian, don ¢
quen thudc sang tinh hudéng méi, phirc tap hon.

4, Phan tich : La kha nang phan chia mét thong tin ra thanh céc
phan théng tin nhd sao cho ¢6 thé hiéu duge cdu tric, t6 chic cta nd
va thi€t 1ap mdi lien hé phu thudc 1an nhau gitta ching.

Yéu ciu chi ra dugc cdc bo phan cdu thanh, xac dinh duge méi
quan hé giifa cdc bo phan, nhan biét va hiéu duge nguyeén If cdu tric
clia céc bo phan ciu thanh. Day 1a mic do cao hon van dung vi né doi
hoéi su thiu hiéu ci vé noi dung 14n hinh thdi cdu tric clia thong tin, su
vat, hién tugng.

C6 thé cu thé hod mic do phan tich bing cdc yéu cdu :

— Phan tich céc su kién, dit kién thira, thi€u hoac du dé giai quyét
duoc vén dé.

— Xéc dinh dugc méi quan hé giita cic bo phan trong toan thé.

— Cu thé hod dugc nhimg véan dé trinu tuong.

— Nhan biét va hiéu dugc cdu triic cac bo phan cdu thanh.

5. Danh gia : La kha nang xdc dinh gid tri ctia thong tin : binh xét,
nhan dinh, xdc dinh dugc gia tri cha mot tu tudng, mot nodi dung kién
thitc, mot phuong phap. Pay 12 mot buéc méi trong viéc Iinh hoi kién
thite duoc dac trimg boi viée di sdu vao ban chat cua doi tugng, su vat,
hién tuong. Viéc danh gid dua trén cdc tiéu chi nhat dinh ; d6 c6 thé 1a
céc tiéu chi bén trong (cdch t6 chiic) hodc cdc tiéu chi bén ngoai (phu
hop v61 muc dich).

Yéu cdu xdc dinh dugc cdc tiéu chi ddnh gid (nguoi ddnh gia tu xdc
dinh hodc dugc cung cap cdc tiéu chi) va van dung duogc dé ddnh gid.

C6 thé cu thé hod mifc do danh gia bang cac yéu ciu :

— Xd4c dinh duoc cdc tieu chi ddnh gid va van dung dé danh gid
thong tin, su vat, hién tuong, su kién.

~ Didnh gid, nhan dinh gid tri ca cdc thong tin, tu liéu theo mot
muc dich, yéu cdu xac dinh.

— Phan tich nhimg yé&u 16, dif kién di cho dé danh gia su thay déi
vé chét cia su vat, su kién.

- Dénh gid, nhan dinh duogc gid tri ctia nhan t6 méi xudt hién khi
thay déi cdc m6i quan hé cu.

Ciac cong cu danh gid c6 hiéu qua phai giip xac dinh duge két qua
hoc tap 6 moi cdp do no6i trén dé dua ra mot nhan dinh chinh xdc vé
nang luc cua nguoi duoc dénh gid vé chuyén mon lién quan.

6. Sang tao : Li kha nang t6ng hop, sip xép, thiét ke lai thong tin ;
khai thic, b6 sung théng tin tir cdc ngudn tu lieu khac dé sang lap mot
hinh méu méi. A

Yéu cdu tao ra dugc mot hinh mau méi, mot mang luéi cic quan
hé triru tugng (so do phan 16p thong tin). Két qua hoc tap trong linh
vuc nay nhidn manh vao cdc hanh vi, nang luc sing tao, dac biét 1a
trong viéc hinh thanh cdc cau tric va moé hinh méi.

C6 thé cu thé hod miic do sang tao bang c4c yéu ciu :

~ M¢ rong mét mo hinh ban dau thanh mé hinh méi.

— Khdi quét hod nhimg vin dé riéng 1¢, cu thé thanh vdn dé tong
quat ma6i.

— Két hgp nhiéu yéu 16 riéng thanh mot tong thé hoan chinh méi.

— Du dodn, du bdo su xudt hién nhan t6 méi khi thay déi cdc mai
quan hé¢ ci.

Pay l1a mirc do cao nhét cta nhan thic, vi né chira dung cic yéu to
ctia nhitng mttc dé nhan thic trén va déng thoi cling phat trién ching.



IV - CHUAN KIEN THUC, KINANG CUA CHUONG
TRINH GIAO DUC PHO THONG VUA LA CAN CU,
VUA LA MUC TIEU CUA GIANG DAY, HQC TAP,
KIEM TRA, DANH GIA

Chuin kién thic, ki nang va yéu cdu vé thai do cia CTGDPT bao
dam tinh thong nhat, tinh kha thi, phu hop cia CTGDPT ; bdo diam
chat luong va hiéu qua cia qud trinh gido duc.

1. Chudn kién thic, ki nangla can ci

1.1. Bién soan sich gido khoa (SGK) va cdc tai liéu huéng dan day
hoc, kiém tra, danh gi4, d6i méi phuong phdp day hoc, d6i méi kiém
tra, ddnh gi4. -

1.2. Chi dao, quan li, thanh tra, kiém tra viéc thuc hién day hoc,
kiém tra, danh gi4, sinh hoat chuyén mon, dao tao, bdi dudng cin bo
quan i va GV.

1.3. Xdc dinh muc tiéu cia moéi gio hoc, muc tiéu cha qud trinh
day hoc, dam bao chat lugng gido duc.

1.4. Xéc dinh muc tiéu kiém tra, ddnh gid doi voi timg bai kiém
tra, bai thi ; danh gid két qua gido duc timg mén hoc, 16p hoc, cép hoc.

2. Tailiéu Huong dan thuc hién Chudn kién tiuic, ki ndng duge bién
soan theo hudng chi tiét cc yéu cdu co ban, t6i thiéu vé kién thic,
kinang ctia Chuan kién thic, ki nang bing cdc noi dung chon loc
trong SGK.

Tai liéu giup cdc cdn bo quan Ii gido duc, cdc cdn bo chuyén mon,
GV, HS nam vimg va thuc hién diing theo Chuan kién thiic, ki nang.

3. Yeéu cau day hoc bam sat Chuan kién thiic, ki nang

3.1. Yéu cdu chung

a) Can cit Chudn kién thitc, ki nang dé xac dinh muc tiéu bai hoc.
Chu trong day hoc nhim dat dugc cdc yéu cdu co ban va t6i thiéu vé
kién thiic, ki nang, dam bao khong qua tai va khong qud 1¢ thudc hoan
toan vao SGK ; mic do khai thac siu kién thic, ki nang trong SGK
phai phii hgp véi kha nang tiép thu cia HS.

b) Sdng tao vé phuong phéap day hoc phét huy tinh chi dong, tich
cuc, tu gidc hoc tap cia HS. Chi trong rén luyén phuong phép tu duy,
ning luc tr hoc, tw nghién ciru ; tao niém vui, hing khoi, nhu cau hanh
dong va thai do tu tin trong hoc tap cho HS.

c) Day hoc thé hién méi quan heé tich cuc giita GV va HS, giita HS
v6i HS ; tién hanh théng qua viéc t6 chiic cdc hoat dong hoc tap
clia HS, két hop giita hoc tap cd thé véi hoc tap hop tic, lam viéc
theo nhém.

d) Day hoc chd trong dén viéc rén luyén cic ki nang, nang luc
hanh dong, van dung kién thuc, taing cudng thuc hanh va gian néi dung
bai hoc voi thuc tién cudc séng.

e) Day hoc chi trong dén viéc sir dung cé hiéu qua phuong tién,
thiét bi day hoc dugc trang bi hoac do GV va HS tu lam ; quan tam
img dung cong nghé thong tin trong day hoc.

g) Day hoc chi trong dén viéc dong vién, khuyén khich kip thoi sy
tién bo cua HS trong qué trinh hoc tap ; da dang ndi dung, cdc hinh
thitc, cdch thitrc ddnh gid va tang cuong hiéu qua viéc danh gia.

3.2. Yéu cdu doi véi cdan bo qudn li co sa gido duc

a) Nam vimg chd truong déi méi gido duc phd thong cua Dang,
Nha nudc ; ndm vitng muc dich, yéu cdu, noi dung déi méi thé hién cu



thé trong céc van ban chi dao ciia Nganh, trong Chuong trinh va SGK,
phuong phdp day hoc (PPDH), sit dung phuong tién, thiét bi day hoc,
hinh thitc t6 chitc day hoc va ddnh gia két qua gido duc.

b) Nam vimg yéu cdu day hoc bam sit Chuén kién thic, ki nang
trong CTGDPT, dong thoi tao diéu kién thuan lgi cho GV, dong vién,
khuyén khich GV tich cuc d6i méi PPDH.

¢) C6 bién phap quan i, chi dao t6 chic thuc hién déi méi PPDH
trong nha trudng mot cich hiéu qua ; thudng xuyén kiém tra, danh gid
cic hoat dong day hoc theo dinh huéng day hoc bam sat Chudn kién
thitc, ki nang déng thoi véi tich cuc déi méi PPDH.

d) Dong vién, khen thudng kip thoi nhimg GV thuc hién c6 hiéu
qua dong thoi véi phe-binh, nhic nhd nhimg nguoi chua tich cuc déi
méi PPDH, day qui tai do khong bam sat Chudn kién thic, ki ning.

3.3. Yéu cdu doi vdi gido vién

a) Bam s4t Chuén kién thifc, ki niang dé€ thiét k& bai gidng, v6i muc
tiéu 14 dat dugc c4c yéu cdu co ban, t6i thiéu vé kién thic, ki nang, day
khong qua tai va khong qua 1¢ thudc hoan toan vao SGK. Viéc khai
thac sau kién thirc, ki nang phai phi hop véi kha nang ti€p thu clia HS.

b) Thiét k€, 16 chic, huéng din HS thuc hién céc hoat dong hoc
tap voi cdc hinh thic da dang, phong ph, c6 siic hip dan phii hop véi
dic trung bai hoc, vé6i dic diém va trinh do HS, v6i diéu kién cu thé
cua 16p, truong va dia phuong.

c¢) Dong vién, khuyén khich, tao co hoi va diéu kién cho HS duoc
tham gia mot céch tich cuc, chii dong, sdng tao vao qua trinh kham
phd, phat hién, dé xudt va linh hoi kién thic ; chd y khai thac von kién
thite, kinh nghiém, ki nang da cé cia HS ; tao niém vui, himg khoi,
nhu ciu hanh dong va thédi do tu tin trong hoc tap cho HS ; gidp HS
phdt trién t6i da nang luc, tiém nang ctia ban than.
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d) Thiét k€ va huéng dan HS thuc hién cic dang cau hoi, bai tap
phét trién tu duy va rén luyén ki nang ; huéng dan sir dung cic thiét bi
day hoc ; t6 chic c6 hiéu qua cic gid thuc hanh ; hudng dan HS c6 thoéi
quen van dung kié&n thirc da hoc vao giai quyét cdc van dé thuc tién.

e) Sir dung cdc phuong phap va hinh thic t6 chic day hoc mot cach
hop li, hiéu qua, linh hoat, phtt hop véi dac trung cia cap hoc, mon hoc ;
ndi dung, tinh chat cha bai hoc ; dic diém va trinh do HS ; thoi lugng
day hoc va céc diéu kién day hoc cu thé cua trudng, dia phuong.

4. Yéu cau kiém tra, danh gia bam sat Chudn kién thc,
ki nang

4.1. Quan niém vé kiém tra, ddnh gid

Kiém tra va dénh gi4 12 hai khau trong mot quy trinh thong nhat
nhim x4c dinh két qua thuc hién muc tiéu day hoc. Kiém tra 1a thu
thap thong tin tir riéng 16 dén hé thong vé két qua thuc hién muc tiéu
day hoc ; ddnh gid 12 xdc dinh mic do dat dugc vé thuc hién muc tiéu
day hoc.

Déanh gid két qua hoc tap thuc chat 1a viéc xem xét mic do dat
dugc cta hoat dong hoc ciia HS so véi muc tiéu dé ra déi véi timg mon
hoc, timg 16p hoc, c4p hoc. Muc tiéu ciia méi mon hoc dugc cu thé hod
thanh cac chuin kién thic, ki niang. Tir cac chudn nay, khi tién hanh
kiém tra, danh gi4 két qua hoc tap mon hoc can phai thiét k& thanh
nhitng tiéu chi nhim kiém tra dugc ddy da ca vé dinh tinh va dinh
lugng két qua hoc tap cua HS.

4.2. Hai chitc ndang co bdn ciia kiém tra, dinh gid
a) Chic nang xdc dinh

— Xé4c dinh mitc do dat duoc trong viéc thuyc hién muc tiéu day
hoc, xdc dinh mic do thuc hién Chuan kién thic, ki nang ctia chuong



trinh gido duc ma HS dat duoc khi két thic mot giai doan hoc tap (két
thiic mot bai, chuong, cht dé, cht di€m, mo dun, 16p hoc, cép hoc).

— Xdc dinh doi hoi tinh chinh xdc, khdch quan, cong bang.

b) Chiic nang diéu khién : Phat hién nhing mit t6t, mit chua tot,
khé khan, vuéng méc va xdc dinh nguyén nhan. K&t qua dénh gid 1a
can cit dé quyét dinh gidi phdp cai thién thuc trang, nang cao chét
lugng, hiéu qua day hoc va gido duc thong qua viéc d6i mdi, t6i wu hod
PPDH ctia GV va huéng dan HS biét ty danh gid dé t6i wu hod phuong
phdp hoc tap. Thong qua chic nang nay, kiém tra, dénh gid sé 12 diéu
kién cén thiét : )

— Gitip GV nam dugc tinh hinh hoc tap, mic do phan hoé vé trinh
do hoc luc cha HS trong 16p, tir d6 c6 bién phdp giip d& HS yéu kém
va boi dudng HS gioi ; gitip GV diéu chinh, hoan thién PPDH ;

— Gitip HS biét dugc kha nang hoc tap ciia minh so véi yéu ciu
cua chuong trinh ; x4c dinh nguyén nhéan thanh cong cting nhu chua
thanh cong, tir d6 diéu chinh phuong phdp hoc tap ; phat trién ki nang
tu danh gia ; »

— Gitip cdn bo quan If gido duc dé ra giai phdp quan li phii hop dé
nang cao chit lugng gido duc ;

— Gitp cha me HS va cong dong biét dugce két qua gido duc cha
timg HS, timg 16p va ctia ca co s gido duc.

4.3. Yéu cdu kiém tra, dinh gid

a) Kiém tra, dénh gid phai cdn cit vao Chudn kién thitc, ki ning
ctia timg mon hoc & timg 16p ; céc yéu ciu co ban, t6i thiéu cin dat vé
kién thic, k1 nang cia HS sau méi giai doan, méi 16p, méi cip hoc.

b) Chi dao, kiém tra viéc thyc hién chuong trinh, ké hoach gidng
day, hoc tap clia cdc nha trudng ; tang cuong d6i méi khau kiém tra,
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ddnh gid thudng xuyén, dinh ki ; dam bao chat luong kiém tra, ddnh
gid thuong xuyén, dinh ki chinh x4c, khach quan, cong béang ; khong
hinh thifc, d6i ph6 nhung ciing khong gay dp luc nang né. Kiém tra
thudng xuyén va dinh ki theo huéng vira ddnh gid dugc ding Chuén
kién thitc, ki nang, vira c6 kha nang phan hoé cao ; kiém tra kién thic,
ki ndng co ban, nang lyc van dung kién thifc cha nguoi hoc, thay vi chi
kiém tra hoc thugc 1ong, nhé may méc kién thic.

¢) Ap dung céc phuong phédp phan tich hién dai dé tang cudng tinh
tuong duong ctia cdc dé kiém tra, thi. K&t hop that hop If cac hinh thitc
kiém tra, thi van dép, tu luan va tric nghiém nham han ché 16i hoc td,
hoc 1éch, hoc vet ; phdt huy uu diém va han ché nhuoc diém ctia mébi
hinh thitc.

d) Danh gid chinh xdc, ding thuc trang : danh gia cao hon thuc
t€ s€ triét tieu dong luc phan dau vuon 1én ; ngugce lai, danh gid khat
khe qua mitc hoéc thdi do thi€u than thién, khong thdy dugc su tién
b0, s& tic ché tinh cam, tri tu¢, gidm vai tro tich cuc, chu dong, sing
tao cua HS.

e) Danh gid kip thoi, c6 tic dung gido duc va dong vién su tién
bo cua HS, gitp HS silra chita thi€u sét. Danh gid ca qua trinh linh
hoi tri thitc cia HS, chi trong ddnh gid hanh dong, tinh cam cia
HS : nghi va lam ; nang luc van dung vao thyc tién, thé hién qua
ing xu, giao ti€p ; quan tam téi mitc do hoat dong tich cuc, chh
dong cua HS trong ting ti€t hoc ti€p thu tri thitc méi, on luyén ciing
nhu cdc tiét thuc hanh, thi nghiém.

g) Khi danh gid k&t qua hoc tap, thanh tich hoc tap cua HS khong
chi ddnh gid két qua cudi cing, ma can chi y ¢4 qud trinh hoc tap. Cin
tao diéu kién cho HS cling tham gia xéc dinh tiéu chi ddnh gid két qua
hoc tap véi yéu cau khong tap trung vao kha nang tdi hién tri thilc ma



chii trong kha nang van dung tri thitc trong viéc giai quyét cic nhiém
vu phitc hgp. C6 nhi€u hinh thitc va d6 phan hod cao trong ddnh gia.

h) Khi dédnh gid hoat dong day hoc khong chi ddnh gid thanh tich
hoc tap ctia HS, ma con bao gom dénh gid ca qud trinh day hoc nham
cai tién hoat dong day hoc. Chi trong phuong phép, ki thuat 13y thong
tin phan héi tir HS dé dédnh gia qua trinh day hoc.

i) Két hop that hop Ii gilta dénh gid dinh tinh va dinh lugng : Can
ctr vao dac diém clia timg mon hoc va hoat dong gido duc & mébi 16p
hoc, cdp hoc, quy dinh ddnh gid bang diém két hop véi nhan xét cha
GV hay danh gia bang nhan xét, x&p loai cua GV.

k) Két hop dénh gid trong vA ddnh gid ngoai.

Dé c6 them céc kénh thong tin phan héi khich quan, cdn két hop
hai hoa giira danh gia trong va danh gia ngoai :

— Tu dénh gid cua HS vdi ddnh gid clia ban hoc, cua GV, clia co s&
gido duc, ctia gia dinh va cong dong.

— Ty dénh gia cha GV vé6i danh gia cha dong nghiép, cua HS, gia
dinh HS, cuia cdc co quan quan Ii gido duc va clia cong dong.

~ Ty dédnh gié. cha co sd gido duc véi dinh gid cla cdc co quan
quan 1 gido duc va ctia cong dong.
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~ Tu ddnh gid cia nganh Gido duc v6i danh gia cua xa hoi va danh
gid qudc te.

1) Phai 12 dong luc thiic ddy d6i méi PPDH : Dai méi PPDH va ddi
mdi kiém tra, ddnh gid 1a hai mat thong nhat hitu co ctia qud trinh day
hoc, 12 nhan t6 quan trong nhit dam bao chat lugng day hoc.

4.4. Cdc tiéu chi cta kiém tra, ddnh gid

a) Dam bao tinh toan dién : Danh gid dugc cac mat kién thic, ki
nang, nang luc, y thitc, thai do, hanh vi caa HS.

b) Pam bao d¢ tin cdy : Tinh chinh xdc, trung thuc, minh bach,
khach quan, cong bing trong ddnh gid, phan dnh dugc chét luong thuc
ctia HS, cua cic co sd gido duc.

¢) Dam bao tinh kha thi : Noi dung, hinh thic, cach thic, phuong
tién t6 chitc kiém tra, danh gia phai phi hop véi diéu kién HS, co s&
gido duc, dac biét 1a pha hgp véi muc tiéu theo timg mon hoc.

d) Pam bao yéu cau phin hod: Phan loai dugc chinh xdc trinh d9,
miic do, nang luc nhan thic cha hoc sinh, co s¢ gido duc ; cin dam
bao dai phan hod rong di cho phan loai d6i tuong.

e) Pam bao hiéu qua : Panh gid dugc tit ca cic linh vuc cédn
dénh gia HS, co s& gido duc ; thuc hién dugc ddy du cdc muc tiéu
dé ra ; tao dong luc d6i méi phuong phap day hoc, gop phin nang
cao chit lugng gido duc.



PHAN THU HAI
HUONG DAN THUC HIEN CHUAN KIEN THUC, Ki NANG
MON TOAN THPT

NOI DUNG MON TOAN THPT

No6i dung mon Toédn bao gém nhitng ki€n thitc co ban vé :

— S6 va cdc phép tinh trén tap hop s6 thuc, s6 phiic.

— Meénh dé va tap hop ; cdc biéu thic dai s6 va lugng giic ;
phuong trinh (bac nhat, bac hai, quy vé€ bac hai) ; hé phuong trinh (bac
nhat, bac hai) ; bit phuong trinh (bac nhat, bac hai, quy vé bac hai) va
hé bat phuong trinh bac nhat (mot 4n, hai 4n).

- Ham so, gi6i han, dao ham, nguyén ham, tich phan va ing dung
cua ching.

- Ciéc Ljuan h¢ hinh hoc va mot s6 hinh thong dung (diém, duong
thing, mat phang, hinh tam gidc, hinh tron, elip, hinh da dién. hinh
tron xoay) : phép doi hinh va phép dong dang : vecto va toa do.

— Mot s6 kién thic ban dau vé théng ke, t6 hop, xac suit.

KI NANG CO BAN

— Thuc hién duoc cic phép tinh luy thira, khai can, logarit trén tap
s0 thuc va mot s6 phép tinh don gién trén tap sé phiic.

— Khao st dugc mot s6 ham s6 co ban : ham s6 bac hai, bac ba,
ax + b

ham s6 bac bon tring phuong, ham s6 phan thitc y = >
X

ax? + by + ¢

y =
: o +d

» ham s6 luong gidc, hAm s6 mi, ham s6 logarit.
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— Giai thanh thao phuong trinh, bat phuong trinh bac nhét, bac hai,
hé phuong trinh bac nhit. Giai dugc moét s6 hé phuong trinh, hé bat
phuong trinh bac hai ; phuong trinh lugng gidc ; phwong trinh, bat
phuong trinh, hé phuong trinh mii va l6garit don gian.

- Giai duge mot s6 bai todn vé bién déi luong gidc, luy thira, mi,
16garit, vé day sd, vé gi6i han clia ddy s6 va ham s6.

— Tinh dugc dao ham, nguyén ham, tich phan clia mét s6 ham s6.

— VE& hinh ; vé biéu do6 ; do dac ; tinh do dai, goc, dién tich,
thé tich. Viét phuong trinh dudng thing, duong tron, elip, mat phing,
mat cau.

— Thu thap va xu 1i s6 liéu ; tinh todn vé t6 hop va x4c suit.
— Udc lugng két qua do dac va tinh toan.

— Slr dung cic cong cu do, V&, tinh toan.

— Suy luan va chiing minh.

— Giai todn va van dung kién thic todn hoc trong hoc tap va
doi song.



PHAM CHAT TU DUY VA THAI PO

— Kha ning quan sét, du dodn, suy luan hop Ii va suy luén logic. — C6 ¥ thite tu hoc, himg thid va ty tin trong hoc tap.

— Céc thao tic tu duy co ban (phan tich, tdng hop). — C6 dic tinh trung thuc, c4n cb, vugt kho, cin théan, chinh xdc, ki
— Cic phdm chit tu duy, dic biet I t duy linh hoat, doc lap va sing tao. ~ 1U4L, sang tao.

— C6 y thic hop tic, tran trong thanh qua lao dong ciia minh va

— Kha nang dién dat chinh x4c, rd rang y tuéng clia minh va hiéu . e
cua nguoi khac.

duoc ¥ tudng clia ngudi khac.

— Phat trién trf tuéng tuong khong gian. — Nhan biét duogc vé dep cia todn hoc va yéu thich mén Toan.

GIOI THIEU MACH KIEN THUC
CHUONG TRINH MON TOAN PHO THONG

Ghi chii : + Céc yéu t6 kién thic chuén bi.
* Hoc chinh thuce.

LoP
MACH NOI DUNG CHU BE
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
1. So | 1.1. S6 tu nhién * * * * * *
1.2. S6 nguyén *
1.3. S6 hitu ti
+ + k * %k
- Phan s6
........................................ ).‘_—_——-—- [
- S6 thap phan * * *
- S6 hitu ti * 1
1.4. S6 thuc * *
1.5. S6 phuic *
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LopP

MACH NOI DUNG CHU DE 10 11 12

2. Pai luong va|2.1. Do dai *

do dai luong 29 Goe * *
2.3. Dién tich * "
2.4. Thé tich *
2.5. Khoi lugng
2.6. Thoi gian
2.7. Van toc *
2.8. Tién té

3.Paiso - 3.1. Tap hgp, ménh dé *
3.2. Biéu thic dai s *
3.3. Ham s6 va dé thi * * *
3.4. Phuong trinh, % * *
hé phuong trinh
3.5. Bit dang thiic, N *
bét phuong trinh
3.6. Luong giéc * *
3.7. Day s0, cip s0 cong, *

cdp s6 nhan
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LOP

MACH NO! DUNG CHU DE

4. Giai tich 4.1. Giéi han
- Gidi han cia ddy s6 *

.........................................................................................................................................................

- Ham s0 lién tuc *

4.2. Pao ham * *

4.3. Nguyén ham,
tich phan

5. Hinh hoc 5.1. Cdc khai niém hinh
hoc m¢& diu

5.2. Pai cuong vé duong
thing va mit phang + * %

5.3. Quan h¢ song song
- Trong mit phéng

- Trong khong gian + *

1 5.4. Quan hé vudng goc
- Trong mit phing |

- Trong khong gian + *
5.5. Da giic
- Tam giéc + + + + + * * * *

- T gidc + + + + + * *

.......................................................................................................................

- Da gidc < *
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MACH NOI DUNG

CHU BE

LoP

10

1

12

5.6. Buong tron, hinh tron

5.7.

Hinh da dién

5.8.

Hinh tron xoay

5.9.

Vecto
- Trong mat phing

- Trong khong gian

5.10. Toa do

- Trong mit phang

- .Trohg khong gian

5.11. Phép doi hinh

- Trong mit phing

- Trong khong gian

5.12. Phép dong dang

- Trong khong gian

- Trong mat phang

..........

6. Thong ke.
T6 hop. Xac suat

6.1.

Thong ké -

6.2.

Té hop

6.3

. Xéac suat

2-HOTHL..TOAN 12
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DAY HOC MOT SO NOI DUNG CUA CHUONG TRINH MON TOAN

Day hoc cac hé théng sé

a) Dat van dé mo rong cdc hé thong s6 : tir thuc tién, tir ndi bod
todn hoc, phoi hop.

b) Day hoc nhimg khai niém s0 : s6 va phép todn, y nghia thuc t€
cta nhimg khai niém s6.

c) Day hoc phép tinh va quan hé thi tu : rén ki nang tinh toén,
phat trién nang luc tri tu¢, ngdm hinh thanh quan niém vé
cdu tric. ‘

d) Day hoc nhimng tinh chit clia méi hé théng s6: N, Z,Q, R, C.

e) Heé thong hod su phat trién cha khéi niém s6 va lam 16 (gioi
‘thiéu) phuong phdp mé rong mot hé théng s6.

Day hoc phuong trinh va bat phudng trinh

a) Day hoc khdi niém phuong trinh va nhimg khai niém cé
lién quan.

b) Day hoc phuong trinh dua vao ham ménh dé : quan niém vé
dang thitc ; hiéu diing thuc chét ctia ddu = trong phuong trinh
(hinh thic), phan biét ddu = trong phuong trinh va diu = trong
bién d6i déng nhdt ; diéu kién xdc dinh va nghiém
phuong trinh.

c) St dung ngon ngit chia li thuyét tap hop va logic todn (bién déi
tuong duong, hé qua, két hop nghiém.,...).

d) Day hoc giai phuong trinh.

e) Dién bién ctia tap nghiém khi bién déi phuong trinh : m& rong,
thu hep, tuong duong.
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f) Giai quyét phuong dién ngit nghia (xem xét ndi dung ciia nhiing
ménh dé todn hoc va nghia cta nhitmg cich dat van dé todn
hoc) va phuong dién cu phap (xem xét cdu tnic hinh thirc va su
bién déi hinh thitc nhimg biéu thirc todn hoc, su 1am viéc theo
nhilng quy tic xdc dinh, theo thuat giai).

g) Day hoc gidi bai todn bang cdch l4p phuong trinh.

h) Thay dugc ing dung cua todn hoc trong thuc t€ va viéc todn hoc
hoa c4c bai toan c6 noi dung thyc tién.

i) Phat hién quan hé giita cic dai luong.

k) Ki nang giai bai todn, trong tam 1a ki nang lap va giai
phuong trinh.

3. Day hoc ham sé

a) Day hoc khdi niém ham s6 : giai thich dinh nghia ham s6 dua
vao biéu tuong tap hop va céu triic 16gic, minh hoa khdi niém bang céc
vi du da dang.

b) Day hoc khéo sit ham s6 : tinh todn phuc vu khao sit, vé dé thi,
doc d6 thi.

c) Phat trién tu duy ham : tu tedng chh dao (phét hién, nghién ciu
nhiing sy tuong tmg) ; thuc hién goi dong co ; hinh thanh biéu tugng
tién t6i tri thic vé sy tuong Ung don tri va tap luyén nhimg hoat dong
an khdp véi tri thic phuong phédp vé tu duy ham ; phan bac hoat dong
vé tu duy ham (su phitc tap, mifc do doc 1ap cha hoat dong nhan thic
hoc sinh, mic d6 thanh thao cua hoat dong).

d) Phdt trién tu duy ham trong toan b¢ chuong trinh moén todn
(theo cac mach toan).



Day hoc dao ham va tich phan

a) Day hoc ham s6 lién tuc : gi6i han cua day s6 ; gidi han ctua
ham s6 ; ham s6 lién tuc.

b) Day hoc dao ham : hinh thanh khdi niém ; day hoc tim dao ham ;
day hoc img dung cua dao ham.

¢) Day hoc nguyén ham va tich phan : hinh thanh khai niém ; day
hoc tim nguyén ham ; khdi niém tich phan ; tinh tich phan.

Day hoc hinh hoc khong gian
a) Day hoc kh4i niém : hinh thanh, cing c6, van dung.

b) Day hoc chitng minh : gdi déng co ; phuong phdp suy luan
va phuong phdp ching minh (xu6i, ngugc lui) ; quy tac két
luan logic. ‘

¢) Hinh vé trong day hoc hinh hoc khong gian : hinh biéu dién,
hinh v& truc quan trong day hoc.

Day hoc vectd va toa do

a) Day hoc vecto

— Day hoc khdi niém vecto : mo ta tinh cing huéng bang truc
gidc, sit dung vecto ty do mot cich 4n tang, chd y lién mon.

— Day hoc phép todn. vecto : cin dinh nghia phép todn, quy tic
thuc hién phép todn, cic tinh chét co ban cia méi phép todn.

— Day giai bai tap vé vecto : chuyén ngon ngit, sit dung cic
phép toan.

b) Day hoc toa do

— Day hoc phuong phép toa do trong mat phang : hé toa do, lap
va str dung phuong trinh dudng.

— Day hoc phuong phdp toa do trong khong gian lién hé vé6i hinh
hoc phéing : thém phép tinh tich vectd (cé huéng).

c) Day hoc giai bai tap bang toa do : lam quen véi nhitng cich xdc
dinh toa d6 cha nhimg yéu t6 hinh hoc ; quy trinh giai mot bai
todn bing phuong phap toa do.

7. Day hoc mach toan irng dung

a) Day hoc yéu t6 ctia phuong phip s6

— Lam 16 méi lién hé giita phuong phép s6, thuat giai va mdy tinh.

— Gi6i thiéu va cho sit dung mot s6 phuong phép s6 thong dung :
phuong phdp lap (tim nghiém).

— Hinh thanh théi quen 1am tron s6 va viét s6 theo quy tic chudn.

b) Day hoc yéu t8 cua If thuyét tdi uu

— Lam rd nguén géc hodc ¥ nghia thuc ti€n cta bai todn. (vi du :
bai todn tim dudng di ngén nhat...).

— Cho HS giai todn t6i wu dua vio nhimmg kién thic toin hoc phd
thong : bét déng thitc ; dao ham.

c) Day hoc mot s6 yéu t6 clia x4c sudt thong ké
— Day thong ké m6 ta (tir Tiéu hoc dén Trung hoc phé thong).
— Day dai s6 t6 hop.

Day mot s6 yéu t6 cia i thuyét xac suit : néu ¥ nghia thong ke

cua Xx4c sudit.

8. Day hoc mét s& yéu té cua li thuyét tap hgp va légic toan

a) Lam r6 nhig mdéi quan hé gilta nhimg khdi niém can cir vao
nhitng moi quan hé gifta nhitng tap hop : biéu thi nhimg m6i
quan hé d6 bing biéu dé Ven.



b) Yéu cau sir dung ki hiéu cha tap hop va logic trong dién dat
todn hoc ; yéu cau 16gic ctia dinh nghia khai niém.

¢) Phan tich céc thanh phan cta ching minh va cdc yéu cau logic
tuong img : luan dé, luan ci, luan chimg.

Day hoc theo mach kién thirc toan

a) GV can hinh dung dugc mach kién thic trong chuong trinh todn
& trudng phé thong, cling nhu mach kién thic chay ngam trong
To4n hoc dé c6 thé trinh bay ding khi day hoc va qua dé gitp
HS hiéu va c6 thé thdc trién duoc kién thitc da hoc. Cén hinh
dung va 10t t4 cac mach doc, mach ngang dé c6 thé ting dung,
soi 1oi kién thic so cap boi kién thic Toan cao cap va nguge
lai, chuyén hod kién thic Todn cao cdp thanh so cdp (trong
truong hop c6 thé). Huéng din HS sao cho qua viéc hoc c6
duoc so d6 vé mach kién thic c6 trong chuong trinh. Chi y
bién phép thuc hién sao cho kha thi.

b) GV cin gitip HS hinh dung dugc hé théng kién thic dé c6 thé
hinh dung hé thong bai tap, qua dé hinh dung dugc mach kién
thic. Tir d6 biét cach khai thic va van dung trong giai toan, hoc
todn va nghién ciru Todn hoc.

¢) Thong qua day hoc cic mach kién thic, GV can :

— Rén luyén cho HS céc thao tdc wr duy : phan tich, téng hop,
tuong ty hod, khai quat hod, dac biét hod,...
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— Gidp HS céch 1am giau kién thic, tic 12 day tri thic va day tri
thic phuong phdp. Nhu thé ciing 1a day HS cach suy nghi, day
cdch sdng tao.

— Day HS cich hoc, biét tu hoc.

— Phan bac hoat dong, ti€n t6i phan hod doi tuong.

— Day hoc huéng t6i phat trién.

d) Khi hinh dung duoc cdc mach todn, GV ¢6 thé tu 1am giau kién
thic, vuon t6i bi€t tu sang tac bai tap.

Day hoc mach kién thic cin gan vdi day hoc cdc tinh huong dién

hinh trong mon toan.

Qua viéc tim hiéu cdc mach kién thifc todn & truong phé thong,

GV cén van dung dugc trong day hoc cdc tinh huong dién hinh nhu :

a) Day hoc khdi niém
b) Day hoc dinh li
c) Day hoc bai tap
d) Day hoc 6n tap.

Luu ¥ ti€n hanh theo trinh ty, chéng han : ti€p can, hinh thanh,

cung co, hé thong hoa,...



HUONG DAN THUC HIEN CHUAN KIEN THUC, Ki NANG
MON TOAN LOP 12

A - KIEN THUC CHUONG TRINH MON TOAN LOP 12

(Phdn in nghiéng, dam danh cho chuwong trinh ndng cao)

SO

SG phiic. Dang dai s6 va cdc phép tinh cong, trir, nhan, chia s6
phitc. Cdn bdc hai cia sé phirc. Giai phuong trinh bac hai. Dang
luwong gidc cia s phirc va img dung.

PAI SO

Ham s6 luy thira, ham s6 mi va ham s 16garit. Phuong trinh, bat
phuong trinh mii va logarit don gian. Mot so hé phuong trinh mii,
logarit don gidn.

GIAI TICH

1. Ung dung dao ham dé khao sit ham s6. Pudng tiém can ding,
dudng tiém can ngang, duong tiém cdn xién cia d6 thi ham s6.
Mot s6 phép bién déi don gian dé thi. Su tuong giao cla hai
dé thi.
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2. Nguyén ham. Tich phan. Ung dung tich phan dé tinh dién tich

va thé tich vat thé.

HINH HOC

. Khai da dién. Khéi da dién déu. Thé tich cua khdi da dién.

. Mit cdu, mdt try, mat nén va tuong giao cia ching véi mat

phing. Mit tron xoay. Dién tich mat cdu. Dién tich xung
quanh, dién tich toan phdn cta hinh try, hinh nén. Thé tich cta
khéi tru, khéi nén.

. Toa do trong khong gian. Phuong trinh mat cdu. Phuong trinh

mat phing. Phuong trinh dudng thang trong khong gian. Vi tri
tuong doi gilta : hai duong thing, dudong thing va mat phing,
hai mat phang. Khoang cdch giita : mét diém va mét duong
thing, mot dudng thing va mot mat phéng, hai dudng thing
chéo nhau.



B - HUONG DAN THUC HIEN CHUAN KIEN THUC, KI NANG

MON TOAN LOP 12

~ (Phan in nghiéng, ddm danh cho chuong trinh ndang cao)

CHUAN
KIEN THUC — Ki NANG

HUONG DAN THUC HIEN CHUAN

KIEN THUC CO BAN

DANG TOAN. Vi DU. LUV Y

1. NG DUNG DAO HAM DE KHAO SAT VA VE DO THI CUA HAM S

1. Ung dung dao ham
ciap mot dé xét su bién
thién cta ham sé

Vé kién thitc :

— Biét tinh don diéu ctia ham s6.
— Biét m6i lién hé giira tinh
déng bién, nghich bién cha
mot ham s6 va ddu dao ham
cép moét cua nd.

Vé ki nang :

Biét cich xét tinh dong bién,
nghich bi€n ciia mot ham s6
tréen mot khoang dua vao diu
dao ham cip mét clia nd.

1. Gia st f{x) c6 dao ham trén khoang (a;b). Tacé :

a) Diéu kién du :

f'(x)>0 trén khoang (a;b) => f(x) dong bién trén
khoang (a;b).

f'(x)<0 trén khoéng (a;b) = f{x) nghich bién trén
khoang (a;b).

b) Diéu kién cén :

f(x) déng bién trén khoing (a;b) = f'(x)20 trén
khoang (a ; b).

f(x) nghich bién trén khodng (a;b) = f'(x)<0 trén
khoang (a;b).

2. Phuong phdp tim céc khoang déng bién, nghich bién
ciia moét ham s6 :

~ Tim tap xdc dinh D ctia ham s6.

1. Xét tinh dong bién, nghich bién clia mot ham s6.
2. Dya vao tinh chat dong bién, nghich bién cia ham
s6 chimg minh mét s6 bét dang thitc don gian.
3. Sk dung tinh don diéu ca ham s6 dé giai phuong
trinh, bat phuong trinh.
Vi du. Xét tinh déng bién, nghich bién cua cic ham
sO sau :

a) y=)c3 ~3x2 —x4+3 ;

b)y=2¢ —6x+2;

c)y=x4-—2x2+3;

3x+1
d)y— l—x ’
&) _x+1 )
y_x-—l ’
2
x“~-x+1
ﬂy_ X—l M
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— Tinh y', giai phuong trinh y' = 0.

— Lap bang xét dau y'.

— Sir dung diéu kién du cha tinh don diéu d€ két luan.
Chii y : Trong diéu kién di, néu f'(x) =0 tai mot s6
hitu han diém thuoe khoang (a;b) thi két luan vin ding.

Vi du. Chitng minh rang

cosx < X — =
2

vdi moi x thuéc khodng (-’2311:)

Vi du. Chitng minh rang :
x 2sinx, Vx 20.
HD : Xét x>1 va xét 0<x<1 véi ham sé
f(x) = x —sinx.
Vi du. Gidi phuong trinh :
sinx —x =0,
HD : Xét x > 0, su dung vi du trén, roi xét x <0
= —x 2 0, s dung vi du trén.
Vi du. Gidi phuong trinh, bdt phuong trinh dang :
f@) = f), f(w) < f(v),
trong dé f la ham s don diéu.

2. Cyc tri cia ham sé
Dinh nghia. Diéu kién du dé
ham s6 ¢6 cuc tri.

Vé kién thitc :

— Biét ciac khii niém diém
cuc dai, diém cuc tiéu, diém
cuc tri ctia ham so.

Pinh nghia

ého ham s6 y = f{x) x4c dinh va lién tuc trén khoéang (a ; b)
(c6 thé a 1a —o ; b 12 +0) va diém x; € (a; b).

a) Néu t6n tai s6 2 > 0 sao cho f(x) < f(x,) v6i moi
x € (xg— h; Xy + h) va x # x, thi ta n6i ham s6 fx) dat

cuc dai tai x.

1. Tim di€m cuc tri ciia ham s6.
2. Tinh yop: yeor-

3. X4c dinh tham s6 dé ham s6 dat cuc tri tai
diém x,.
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— Biét cac diéu kién da dé c6
diém cyc tri chia ham sé6.

Vé ki ndng :

Biét cich tim diém cuc tri ciia
ham sé.

a) Néu {f(
_ £

b) Néu ton tai s6 & > 0 sao cho f(x) > f(xy) Vi moi
x € (xg — h; xy + h) va x # x; thi ta n6i ham s6 f{x) dat
cuc tiéu tai x.
Pinhlil
Gia sir ham s6 y = f{x) lién tuc trén khoang K = (xo — h ; xg + h)
va ¢ dao ham trén K hoac trén K\ {xy}, véi # > 0.
Khi dé6 :
x)>0,\/x € (xg —h;xy)

x)<O,Vx € (xg:x5 + h)
thi x, 1a diém cyc dai cta f{x).
Fix)<0,¥xe(x,—h;x,)
b) Néu () ° °

f'(x)>0,Vx € (x, . X + h)
thi x; 1a diém cyc tiéu cia fix).
Pinh li 2
Gia su ham s6 y = f{x) c6 dao ham cap hai trong khoang

_(xo—h;x0+h)v6ih>O.Khid6:

f'(xo): 0
f(x)>0
thi x, 1 diém cuc tiéu clia fx).
f'(%)=0
f(x) <0

thi x; 12 diém cuc dai cta f{x).

a) Néu {

b) Néu {

Vi du. Tim céc diém cuc tri cia cdc ham s6 sau :
)y =x"(1-x7;
b) y=2x" + 3x° =36x — 10;

<) —x+1'
y‘_ X’

d) y =sinx + cosx.

Vidu. Cho ham so
y= x2—2mx + 5m + 3,
véi m la tham sé6. Vi gid tri nao cua m thi ham sé
dachococuctritaix=22?
Vi du. Tinh khoang céch gifta diém cuc dai va diém

cuc tifuctado thihdmso: y = X =3x% 4+ 2.
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Quy tic tim cuc tri ciia ham s6 y = f(x) :

QUY TAC]I

1. Tim tap xéc dinh.

2. Tinh £'(x). Tim cdc diém tai d6 f'(x) bang 0 hoic f'(x)
khong xac dinh.

3.Lap bang bién thién.

4. T bang bién thién suy ra cic diém cuc tri.

QUY TACII

1. Tim tap xdc dinh.

2. Tinh f'(x). Giai phuong trinh f'(x) =0 vaki hieu x; ((=1,2,..,n)
la cdc nghiém cua nd.

3. Tinh f"(x) va f"(x;).

4. Dya vao ddu cua f"(x;) suy ra tinh chit cuc tri cha

dlém X;.

Vidu. Tim cac gia tri cha m dé x = 1 1a diém cuc tiéu
ctia ham s6

_xz—mx+m-—1
y= x+1
Vidu. Cho ham sé
2
x“ +2x
=2 T 1
L 1)

a) Tinh khodng cdch giita hai diém cuc tri cua do
thi ham so (1).

b) Viét phuong trinh duong thdng di qua hai diém
cuc tri cua do thi ham sé (1).

Luuy

Cich xdc dinh tham s6 dé ham s6 dat cuc tri tai x,
cho trude :

— Tim tap xdc dinh D cla ham s6.

—Tinh f'(x)

— Do f{x) dat cuc tri tai x; nén f '(xo) =0 hoac
f'(x) khong xéc dinh tai x. T d6 suy ra m.

— Thé gid tri m tim dugc vao f'(x) dé kiém tra.
Néu f'(x) déi ddu khi x qua x, thi ham s6 c6 cuc

tri tai x = x;, suy ra m la gid tri can tim.
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3. Gia tri 16n nhét, gia tri
nhod nhat cia ham sé

Vé kién thuc :

Biét cic khdi niém gié tri 16n
nhat, gid tri nho nhat cia ham
s6 trén mot tap hop s6.

Vé ki ndng :

Biét ciach tim gid tri 16n nhat,
ham s6 trén mét doan, mét
khoang.

gid tri nhé nhét (n€u c6) cua,

Dinh nghia

Cho ham s6 y = f(x) c6 tap xac dinh D.

— S8 M 1a gi4 tri 16n nhit ca fix) trén D néu : fix) <M
Vx € D va 3x; € D sao cho fixy) = M.

Kihiéu M = mla)lx f(x).

— S6 m la gid tri nho nhét cia fix) trén D néu : flx) 2 m
Vx € D va 3x, € D sao cho fixg) = m. Ki hiéu m=ml;nf(x).

Dinh Ii

y = f(x) lién tuc trén doan [a; b] thi t6n tai :
e/ )

Cdch tim

1. Tim céc diém x,x,,...,x, trén khoang (¢ ; b) ma tai
d6 f'(x) bang 0 hoic f'(x) khong x4c dinh.
2. Tinh f(a), f (x;), f(x),..., f (x,)), f(b).

3. Tim s6 16n nhit M va s6 nho nhdt m trong céc s6 trén.
Ta co

M= , m=mi .
rg;%f(x) m [rg;l’glf(x)

1. Tim gid tri 16n nhdt (GTLN), gid tri nho nhat
(GTNN) ctia ham s6 trén mot doan, mot khoang, trén
mot tap cho trudc, trén tap xdc dinh.

2. Ung dung vao viéc gidi phuong trinh, bat phuong trinh.

Vi du. Tim gid tri 16n nhat va gid tri nhé nhit
(néu c6) cua ham s6 :
a) y = x> — 3x> — 9x + 35 trén doan [- 4 ; 4].

b) y = V4 —x* +x.
Vi du. Tim gid tri lén nhdt va gid tri nho nhdt cia
ham s6' y = J6 — 3x tréndoan[ -1;1).

Vi du. Tim gid tri lén nhadt, gid tri nhé nhdt cia
ham sé
y= \/Ecos2x + 4sinx

trén doan [0 H g] .

Vi du. Tim gid tri Ién nhdt va gid tri nho nhdt cia
ham so

y=J3+x +6 — x.
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Vi du. Tim cdc gid tri ciia m dé phuong trinh sau
c6 nghiém .

x2 —V4-x? =m.

HD : Dt dn phu t =4 - x*.

Vidu

1. Tinh d6 dai c4c canh cta hinh chit nhat cé chu vi
nho nhat trong s6 cic hinh chit nhat c6 cung dién
tich 48m>.

2. Tinh c4c canh cta hinh chit nhat cé chu vi nho
nhit trong tat ca cdc hinh chit nhat c6 dién tich 1a a
(m?), (a> 0).

4. Po thi cia ham sé va
phép tinh tién hé toa do
Vé kién thirc :

Hiéu phép tinh tién hé toa
do va cong thic doi toa do
qua phép tinh tién do.

Vé ki ndng :

Vén dung duoc phép tinh

tién hé toa do dé biét duoc
mdét s6 tinh chdt cua do thi.

Cong thitc chuyén hé toa do trong phép tinh tién theo

vecto 5; (m ; n).

x=X+m
y=Y +n

¥ YA
y..__....___Y»——-1M
|
I
1
L}
n 1 XE
]
}
1
(0] m Xx

Ap dung phép tinh tién dé vé do thi tir db thi cho
truoc.
+ Chuyén phirong trinh du’o‘”ng cong sang h¢ tog do
mdi, nhin xét dwgc tinh chat do thi.
Vi du. Vé do thi ciia cdc ham so sau bang cdch tinh
tién do thi cua cdc ham sé da biét :

a)y=(x+ 1)2 tir do thi ham sé'y = 2

x2 x2
b)y= - =5 tirdé thi ham s6y = ~-.
Vi du. Ching minh ring di thi ham s6’ y = x> — 3x + 2

nhén diém 1(0;2) la tam déi ximg.
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5. Pudng tiém can cua dé
thi ham sé. BPinh nghia
va cach tim cac dudng
tiém can dimg, tiém can
ngang, tiém can xién.

Vé kién thiic :

Bi€t khdi niém duong tiém
can ding, duong tiém céan
ngang, dudng tiém cdn xién
ctia do thi.

Vé ki ndng :
Tim dugc duong tiém cén

ding, tiém can ngang, tiém
cdn xién cia d6 thi ham s6.

Tiém can

Ki hiéu (C) 1a d6 thi cha ham s6 y = f{x).

1. Tiém cdn diing

Néu lim f(x) =+ 00
X3
(x—xy)

hoac lim f(x)=-o
X xg
(x-2xp)

thi dudng thing x = x, 1a tiém can ding cta (C).

| 2. Tiém cdn ngang

Néu lim f(x)=y0

X —>+0

hodc lim f(x) = Yo

X—»—00

thi dudng thang y = y, 12 tiém can ngang cta (C).

3.Tiém cdn xién

Néu lim [f(x)—(ax+b)]=0

hodc lim [f(x)—(ax+b)]=0 thi duong thing y = ax + b

X—>—C

(voi ¢ # 0) 1a tiém can xién caa (C).

St dung kién thic vé gigi han :
+ Tim tiém can ding

+ Tim tiém can ngang

+ Tim tiém cdn xién

+ Tim tiém cdn cua do thi ham s6 vo 4.

Vi dyu. Tim dudng tiém can ding, tiém c4n ngang cla
d6 thi cdc ham s6 sau :

2) 3 -2
y_2,\'+1’
X +3
b)y=— ;
x° -4
Oy xX+5
YT 53
2
x“—=x+1
d)y=—5——;
—x° +4
X+ 2
e)y= >
X7 -1

Vi du. Tim tiém cdn dimg, tiém cdn xién cia do thi
ham so
_3xt-2x+4
2x +1
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Vidu. Tim cdc tiém cdn cua do thi ham so
2

a) _xT-x-1

y= x—-1

b)y=x-Vx? —x+1.

Luuy:

. N . a N . e P(x)
Cach tim tiém cén cia ham phan thic hitu ti y = 5(;5

—Tiém céan ding :

+ Giai phuong trinh Q(x) = 0.

+ Néu phuong trinh Q(x) = 0 v6 nghiém thi két luan
ham s6 da cho khong c6 tiém can dimg.

+ Néu phuong trinh Q(x) = 0 c6 nghiém la x = x; thi

tinh lim 2.
XK (\’)
. . P(x) . . P(x) .
Néu Ilim =+00 hodac lim = -0 thi
X=X, 0(x) ) XX, Q(x)
x = x; la dudng tiém can ding ctia d6 thi ham s6.
Neéu lim 280 o 40 thi x = x khong 13 duong
o, Q(x)

tiém can ding cta dé6 thi ham sé.

— Tiém can ngang :

+ Néu bac ciia P(x) <bac cia Q(x) thi truc hoanh
Ox la duong tiém can ngang cua ham so.
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+ Néu bac cia P(x) = bac cia Q(x) thi y = Z—O 1a
0

dudng tiém cin ngang cia ham sd, trong do a4, b
tuong tng 12 hé s6 clia hang tir ¢ bac cao nhit cla
P(x) va Q(x).
—Tiém cdn xién :
+ Néu bdc ciia P(x) = 1+ bdc cua Q(x) thi tiém cdn
xién la duong thdng c6 phuong trinh y = ax + b
P (x . B
1(%) va lim A& _
0(x) x—+0 O(x)
— Tiém cdn xién ciia do thi ham sé vo ti c6
dang y = ax + b, tim dugc bdng cdch tinh

néu f(x)=ax+b+ = 0.

a= lim S va b= lim [f(x)—ax].
x—>too

xoto X
Trong thuc hanh, nguoi ta thuong pha’i tinh
m L)

x—->+oo X
cdn bdc chdn cén chi y : A% = lAI, do vdy phdi

xét hai truong hop x — +®© va x — —oo.

Khi tinh a = lim L&)

x—to X

bdng cach khw dang vo dmh —. Vai

bang cdch khi dang vo

L3 LY ~ w A
dinh o — «©, nguoi ta thuong dua vé dang = nho

viéc nhdn vdi biéu thitc lién hop.
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6. Khio sat va vé dé thj
cua ham sdé. Giao diém
cua hai do thi. Su tiép
xtic cta hai duéng cong.
Vé kién thiirc :

— Biét so d6 khao sit va vé dé

xét chiéu bién thién, tim cuc
tri, tim tiém can, lap bang
bién thién, v& do thi).

Vé ki nang :

— Biét cich khao sit va vé do
thi cia cac ham s6
y= ax* + b + ¢ (@a=0),

y=a +bx*+cx+d (a #0),

ax + b .
y= e (c#0,ad —bc#0),
2
b

mx +n
a, b, ¢c, my n la cdc sé cho
truoc va am #0).

I. So d6 khao sat va vé do thi ciia ham s6 y = f(x)
1. Tim tap xac dinh cta ham s6 va xét tinh chan - 1¢,
tuan hoan.

2. Su bién thién
a) Chiéu bién thién

) . |~ Tinhy'
thi ham so0 (tim tap xéc dinh, |.

— Tim cdc nghiém cha phuong trinh y' = 0 va céc diém
ma tai do y' khong xac dinh.

— Xét dau y' va suy ra chiéu bién thién clia ham sg.

b) Tim cuc tri

c) Tim cdc gi6i han tai +oo va —oo, tai cdc diém ma ham
s0 khong xéac dinh va tim céc tiém cin dimng, ngang va
tiém cdn xién (néu co).

d) Lap bang bién thién

3. Do thi

Dua vao bang bién thién va cdc yéu t6 xac dinh & trén dé
vé do thi.

Chii y

— Néu ham s6 1a tuan hoan véi chu ki T thi chi cin vé dé
thi tréen mot chu ki roi tinh ti€n do6 thi song song véi Ox
theo cdc doan AT (k=...,-3,-2,-1,1,2,3,...).

— Tim tap xdc dinh, tap gia tri cia mot ham s6.
- Khao sdt va vé d6 thi ciia ham s6 :
y=ax4+bx2+c (a=0),

y=ax3+bx2+cx+d(aat0),

ax+ b
Y= (c#0,ad-bc#0),
2
ax’ +bx +c¢
== 7770 0
Y mx +n (am #0)

trong dé a, b, ¢, m, n la cdc sé cho trudc.

— Tim diém u6én cta dé thi ham s6 bac ba, bac bén.

— Dung dé thi ham s6 dé bién luan s6 nghiém cta
mot phuong trinh.

— Viét phuong trinh ti€p tuyén cua d6 thi ham so (tai
mot diém thudc dé thi ham s6, di qua mot diém cho
trudc, biét hé s6 goc).

— Viét phuong trinh tiép tuyén chung cia hai
duomg cong tai diém chung.

Vi du. Khao sét va vé dé thi cidc ham s6 sau :

4
a)y=£——x2—-3—;
2 2
b)y=—x3+3x+1;
Q)y= 4x +1 ,
~ 2x -3
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— Biét cich bién luan so
nghiém ctia mét phuong trinh
bang do thi.

— Biét cach viét phuong trinh
ti€p tuyén cuia d6 thi ham so
tai mot diém thuoc do thi
ham s6.

~Biét cdch viét phuong
trinh tiép tuyén chung cua

hai duong cong tai tiép diém.

— Pé vé d6 thi thém chinh x4c :

+ Tinh thém toa d6 mot s6 diém, dic biét nén tinh cac
giao diém cua d6 thi véi cic truc toa do.

+ Luu y tinh chat d6i xing (qua truc, qua tim...) cla
do thi.

ILI. Khao sat mot s6 ham s6 da thirc va phan thire
Ham béc ba

y = a + b vex+d (a #* 0).

¢ y' 12 mat tam thitc bac hai :

+ Néu y' c6 hai nghiém phan biét thi s& déi dau hai lan
khi qua nghiém ctia né, khi d6 dé thi c6 hai diém cuc tri.
+ Néu y' c6 nghiém kép hoiac vo nghiém thi khong doi
dau, do d6 d6é thi khong cé diém cuc tri.

o y'" la mot nhi thirc bdc nhdt luoén doi diu qua nghiém
clia né nén c6 mot diém uon.

Do thi nhdn diém uén lam tam déi ximg.

— D6 thi ham s6 bac 3 thuong c6 mot trong bon dang nhu
hinh duéi day

y4 y

¥4 ¢
MPA N

/
o\ *

0/ \x/o}o\x

a>0 a<0

a<0 a>0

3x?-2x+4
dy=s ——;
R P I
e)y=—x4+5x2—4;

X
f)y—-x__la

= 1 .
gly=x+ +x+1
Vidu

a) Khao sdt va vé dé thi ham s6
y= X430
b) Bién luan s6 nghiém cua phuong trinh
. P43 4m=0
tuy theo gid tri ctia tham s6 m.
Vi du . Cho ham s6
y= o2l
a) Khao sdt su bién thién va vé do thi ham s6.
b) Dua vao do6 thi bién luan s6 nghiém cua phuong
trinh
o2t =m
¢) Viét phuong trinh tiép tuyén cia d6 thi ham sé di
qua diém M2 ;1).
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Ham so6 bac bon trung phuong Vidu
y=axt b 4o (a #0) a) Khdo sdt va vé do thi ham sé
2
X -2x+4
o y' = 4ax’ + 2bx = 2x(2ax2 + b). y= -2 (1)

+ Néu a, b cing ddu thi y' c6 mot nghiém va d6i ddu mot
1an qua nghiém ctia né nén chi c6 mot diém cuc tri.

+ Néu «, b trdi ddu thi y' c6 ba nghiém phan biét va déi
dau ba 1an khi qua cdc nghiém cia né nén do thi c6 ba

 diém cuc tri.

o y' = 12ax? + 2b.

+ Néu a, b ciung ddu thi y" khong doi ddu nén do thi
khong c6 diém uon.

+ Néu a, b trdi ddu thi y" c6 hai nghiém phdn biét va
doi ddu hai lan khi qua cdc nghiém ciia né nén dé thi
6 hai diém uon.

+ D06 thi nhan Oy lam truc d6i xing.

+ D6 thi ham s6 tring phuong thuong c¢6 mot trong bon
dang nhu hinh duéi day

4 r4 y4 Y4

VNN AR

\Jo| \J x x Y/?/O\R

a>0 a<0 a>0 a<0

b) Tim m dé duong thdng

dm):y=mx+2-2m
cdt do thi cia ham s6 (1) tai hai diém phdn biét.
Vi du . Chitng minh rdng dé thi hai ham s6 sau tiép
xiic nhau tai mot diém, viét phuong trinh tiép tuyén
chung cia chiing tai diém dé :

3 2

5
y=x +Zx—2;y=x

Vidu. Cho ham s6

+x —2.

_x2+2x
T ox-1

y (1

a) Tinh khodng cdch giita hai diém cuc tri cia do
thi ham so (1).

b) Viét phuong trinh duong thdng di qua hai diém
cuc tri ctia do thi ham so (1).

Luuy:
Su tuong giao cia cic do thi

3-HOTH...TOAN 12
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Ham s6 phan thitc
ax +b

y=f(x) =" (¢ #0.ad ~bc 0).

X

—Tapxdcdinh D, = R\ {-i}

C

. ad—bc D

y: =

(cx+d)  (ex+d)

+NeuD>0=y'>0VxeD,.

| +NéuD<0=y' <0 Vxe D,

—Tiém cdn

a .
+ y = — la tiém can ngang ;
-

d .. . .
+ x = —— latiém can ding.
-

Bdng bién thién

1. Bién luan sé giao diém ctia hai dé thi
a) Giao diém cla hai dudng cong (C)) : y = fix) va
(Gy) :y=2g().
— Lap phuong trinh tim hoanh d¢ giao diém
f(x) = g(x) ()

+ Giai va bién luan (*)
+ Két luan :

(*) c6 bao nhiéu nghiém thi (C;) va (C,) c6 bdy
nhiéu giao diém.
2. Viét phuong trinh tiép tuyén
Phuong trinh ti€p tuyén tai di€m My(xy ; yo) cla
dudng cong y = f{x) c6 dang y — yo = f (xp)(x — xp)-
3. Hai duong cong y = f(x) va y = g(x) tiép xic voi
nhau khi va chi khi hé phuong trinh

f(x)=g(x)
{f '(x) = g'(x)

¢6 nghiém. Nghiém doé chinh la hoanh dé giao
diém ciia hai duong cong.
4. Loi giai bai todn "khao sit ham s¢" khong yéu cau
vé d6 thi ham s6 do.
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hoic
4
X | —o T +00
Y + +
+00 a

| D6 thi c6 dang nhu hinh sau

I
\ /—7
N Al
Ham 56 phdn thic
2
ax“ +bx+c¢ . ) .z A
y_f(x)_W (aa' # 0, tir va mdu khéng

¢ nghiém chung).
?

Sysext T

peR.

a

 Tap xdc dinh D, =R\{—b—,}, y'za_zL

-Tiémcdndimg : x = ——;
a

—Tiémcdnxién:y=ax+ f.

a')H-b')2
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— D6 thi thuong cé mot trong bon dang nhu sau (vé theo
tiém cdn) :
y y
O\ ~* ) x
a<0 a<0

Luuy:

— Trong chuong "Ung dung dao ham dé khao sat va vé dé thi ciia ham s6" : yéu cdu moi hoc sinh déu hoc kién thic vé diém uon ; riéng véi
hoc sinh hoc theo chuomg trinh nang cao c6 hoc thém cic kién thic Ki nang vé Phép tinh tién hé toa dé va cong thirc doi toa do qua phép tinh
tién dé. Su tiép xuc cua hai duong cong (diéu kién cdn va dii dé hai duong cong tiép xiic nhau). Vdn dung duoc phép tinh tién hé toa do dé
biét duoc mot s6 tinh chdt cia dé thi. Tiém cdn xién ciia do thi ham sé.

— Khi tim tiém can ngang phai xét ca hai giéi han lim f (x); lim f (x), d6 thi ham s6 c6 tiém can ngang khi c6 it nhat mot trong hai giéi han
X —>—0

d6 1a hitu han (tuong ty cho tiém can xién). Khi tim tiém cén du‘ng phai xét ca hai giéi han lim f(x); lim f(x) v6i céc diém Xy sao cho ¢o it

Xy X=X
nhat mot trong hai giéi han dé 1a —oo hodc +co.
I1. HAM SO LUY THUA, HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT
1. Luy thira Liy thira v6i s6 mii nguyén — Riit gon biéu thitc c6 luy thira véi s6 mii nguyén,
Dinh ngha Iuy thira v6i s6 | — Ly thira v6i s6 mil nguyén duong : S0 mi hitu i, 56 mil thyc.
mil nguyén, s6 mii hitu ti, s6 | Cho ¢ € R, n € N*, khi d6 — Tinh gid tri bi€u thic cé luy thira v6i s6 mil
mii thue. Cic tinh chat ’ ’ nguyén, s6 mi hitu ti, s6 mi thuc.
IC. . no_ . L er R
¢ = &Ll — Chitmng minh hé thic c6 luy thira v6i s6 mii nguyén,
1 thita s s§ mii hitu ti, s6 mi thuc.
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Vé kién thitc :

- Biét cac khai niém luy thira
v6i s6 mii nguyén cua mot s6
thuc, luy thira véi s6 mil hitu
ti va luy thira v6i s6 mi thuc
ctiia mot s6 thue duong.

— Biét cic tinh chat cla luy
thira v6i s6 mii nguyén, luy
thira v6i s6 mi hiru ti va luy
thira véi s6 mii thuc.

Vé ki ndng :

— Biét dung cdc tinh chat cla
luy thira dé don gian biéu
thitc, so sdnh nhitng biéu thitc
c6 chya luy thira. '

— Liy thira v6i s6 mii nguyén am, liiy thira véi s6 mii O :

Cho « # 0,n € N*, quy wdc

Can bacn
Cho s6 thuc b va s6 nguyén duong n > 2.
—S;‘)'aduc.)fc goilacanbac nchasé bnéu a" =b.
~Khinlé, b e R :Tén tai duy nhat ¥b ;
— Khi n chén :
+ b <0 : Khong ton tai cin bac n cua b.
+b=0:Cémotcan %0 = 0.
+b>0: C6 hai can {%>0
-b < 0.
Lity thira v6i s6 mi hitu ti
Cho s6 thyc a > 0 va s6 hitu ti r=—:r1—l,trongd6meZ,

n e N*. Khi dé

— So sénh nhitng biéu thitc c6 chita lu§ thita (dua vao
tinh chat cua luy thira).

Vi du. Ching t6 rang

[ )07 5
— 2 =
(16) +0,25 40.

Vi du. Riit gon biéu thic
4
a3

1 3 1

a*|a* +a 4

vGia>0.

) y N 1 W2
Vi dy. Ching minh ring (-3-) < (-3-) .

N V2
Vi du . So sanh cic cap s0 sau : (5) va (——)

YN
e
2 5

Vidu.Chox=1+2"vay=1+2" Tinhy theo x.
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Luy thira v6i s6 mii vo ti
Gia sir a 1a mot s6 duong, « 12 mot s6 vo ti va (7,) 1a
mat ddy s6 hitu ti sao cho

lim r, =a.
H—4+x

. r
Iim o™
n—>4<0

Khi dé |¢® =

Cic tinh chat
Choa,b>0; a,pc R.Khidd

T g@ghf =qo¥b. L__ o
aF
* (ab)a = a®b*
[24
« (2 =£,(aa)ﬂ g
b X

* Néua>1thi a® > o khi vachikhi a > 8.

* Néu 0 <a <l thi @® < a” khivachikhi a > g.

Vi du. Riit gon biéu thirc

(2e+2) [(Zx)-n . gﬂ.

Vidu. Tinh

A=d+10+2J5 +\/4—\/10+2\/§.

B = 43+\/5.21 —\[2—'2—4-\/-2‘.

Vi du. Tim diéu kién cua co sd a biét

3
a3 > a’.

2. Logarit

Pinh nghia logarit co s6 a
(@a> 0, @ # 1) cha mot s6
duong. Céic tinh chdt co ban

cua

16garit.

Logarit

thap

phén. SO e va l6garit ty nhién.

Dinh nghia :
Véi hai s6 duong a,b (a # 1). S a nghiém ding déng

thic a® = b dugc goi 1a 16garit co s6 a cla b va ki hiéu
la log, b

a=log, b a® =b
(a,b>0,a=1).

— Tinh mot s6 biéu thifc chita légarit don gian dua
vao dinh nghia.

— Gidi cdc bai tap bién déi, biu dién, so sdnh, tinh
todn cdc biéu thifc chifa 16garit dua vao cic tinh chat
cha logarit.

— Chimg minh hé thic, giai phuong trinh.
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Vé kién thirc :

— Biét khdi niém logarit co
s6 a (a>0, a#1)ciamot s6
duong.

-~ Biét cdc tinh chit coa
logarit (so sdnh hai logarit

cing co s6, quy tic tinh

logarit, ddi co s6 cua logarit).

— Biét cic khdi niém logarit
thap phan va logarit tu nhién.

Vé ki ndng :

— Biét van dung dinh nghia
dé tinh mot s6 biéu thitc chira
l6garit don gian.

— Biét vin dung céc tinh chit
cla logarit vao cdc bai tap
bién ddi, tinh todn cdc biéu
thic chita 16garit.

KIEN THUC CO BAN
Tinh chat
: log,1=0 | log,a=1
a8 = p | log,(a%) =«
Quy tic tinh

+Véi a, b, by >0, a=1thi:
loga(b1b2)=logab, +log, b,

b
loga z‘;— = loga b] - 1oga b2

logazl- = —log, b.

+V6iab>0,a#1vd aeR,ne N thi:

log, b = alog, b

log, b = i—loga b.

+Véia, b, ¢ >0, a=l,c#1thi:

log,. b
log, b = logca
C
log, b = log, a (b=1)

1
log o b = —log, b (a #0)
Ki hiéu logarit thap phan, logarit tu nhién
log;o x = lgx hay log;;,x = logx,

con log, x = Inx.

Vi dy. Ching to rang
log , 2
a) 3 7 =

b

Q0| =

Vi du. Don gian c4c biéu thifc sau :
1 -;—log34.
a) '6 ’
b) 4log210gﬁ4.
Vidu. Biéu dién logs,8 qua logy, 5 va logs, 3.
Vi du. Cho a=1log;15 b =1log;10. Hay tinh
log N 50 theo a va b.

Vi du. So sanh cic s6 sau :

a) logz 5 va log; 4 ;

b) logy32 va logs3 ;

c) log; 9 valog; 10.

3 3
Vidu. Tim x néu
log, (log; (log, x)) = 0.
Vi du. Chitng minh rang véi a, b, c la s6 duong va
azl taco:
blogac - clogab.
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3. Ham sé luy thira. Ham
s6 mii. Ham sé Iégarit
Dinh nghia, tinh chét, dao
ham va do thi.

Vé kién thirc :

— Biét khdi niém va tinh chat
ctia ham s6 luy thira, ham s6
mii, ham s6 logarit.

— Biét cong thitc tinh dao ham-.

cua cac ham so6 luy thira, ham
s0 mii, ham s6 logarit.

— Biét duoc dang do6 thi cta
cdc ham s6 luy thira, ham sé
mii, ham s6 l6garit.

Vé ki ndng :

— Biét van dung tinh chit cla
cdc ham s6 mii, ham s6 logarit
vao viéc so sanh hai so, hai
biéu thic chita mii va 16garit.
— Biét vé do thi cic ham s6
Juy thira, ham s6 mii, ham s6
logarit.

Ham sé mi :

y=a'(a>0, a#l).

Tap xdc dinh : R

a>1

+ Ham s6 déng bién trén R .

+ lima* =+, lima* =0
X—>+0 X—>—00

+ Bang bién thién

Xl—oo

y'O///l

+00
+00

+ Do thi

YA
y=a*

@a>1

a

1
___/

0

=y

+y'=(a") =a*Ina >0 véimoi x € R.

— Van dung tinh chat cia ham s6 mi, ham sé logarit
vao viéc so sanh hai s6, hai biéu thic chita mi va
logarit.

— V& d6 thi ham s6 lu§ thira, hAm s6 mi, ham s6
logarit.

— Tinh dao ham céc ham s6 luy thira, md, l6garit va
ham s6 hop ctia chiing.

Vi du. V& d6 thi clia cdc ham s6 sau :

a)y=2";
b)y=2"%
Vidu. V& d6 thi cdc ham s6 sau :
a)y=log, x ;
2
b) y = log; XL
2

Vi du. Tinh dao ham ctia cdc ham s6 sau :

a) y=2xe" + 3sin 2x;

b)y= 5x* = In x + 8cosx.

Vi du. Tinh dao ham cua cdc ham s6 :
cos2x

a)y=e 5

b) y =x +Injsinx + cosx|.
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— Tinh dugc dao ham cac ham
s6 luy thira, mi va logarit.

O<acxl

Vidu. Tinh dao ham cua cdc ham sé sau :

+ Ham s6 nghich bién trén R.

+ lima* =0, lima™ = +x.
X =340 X0

+ Bang bién thién

Xl—oo 400

y’m\o

+ D6 thi
VA
1 y=a*(0<a<l)
ak—
0 1 x

+y'= (ax)' =a" Ina <0 véimoi x € R.

cosx
2770

a)y=

b) y = log, sin® x;

3sin 2

0y=

Do thi ciia ham s6 mii ¢6 tiém can ngang 12 Ox, luén di
qua cic diém (0 ; 1), (1 ; @) va nim phia trén truc hoanh.

Ham s6 logarit

y=log,x(a>0vaa=1).
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Tap xdc dinh : (0 ; +o0).

a>1

, 1
+ (log, x)' = ——

+ lim log, x = 4o,
X—>+00

lim log, x = —co.

>0 v6i moi xe(O; +oo).

+ Ham s6 dong bién trén (0 ; +00).

x—0*
+ Bang bién thién
X |0 +a
y +00
| _
+ D6 thi
yA

y=log,x
(@a>1)
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O<axl

+ (logax)'=xl%<0 v6i moi x € (0; + ).

+ Ham s6 nghich bién trén (0 ; + o).

+ lim log, x = —o,
X=>+0

lim log, x = +o0.
x=0"

+ Béang bién thién

xIO +00

y [“” ~

—o0
+ D6 thi
Yy A
k-
y =logx
O<a<l)

D6 thi c6 tiém can ding 1a Oy, luon di qua cic diém

(1;0),(a;1) va ndm phia bén phdi truc tung.
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Ham so6 luy thira

—~Hamsé y = x% v6i @ € R dugc goi 12 ham s6 luy thira.
— Tap xéc dinh cia y = x“ tuy thuoc vao gid tri cia «a,
cu thé

+La R khi a nguyén duong ;

+La R\ {0} khi @ nguyén am hoiac a=0;

+La (0;+ ) khi a khong nguyén.

’ N 3 ,r « ! —
—Paohamcta y = x* v6i x >0 1a: (x“) = ax®7.

“| = Tinh chdt : xét trén (0; + o)

+ a>0: ham s6 dong bién

+ a <0 ham s6 nghich bién

+ a >0 : khong c6 tiém cin

+ a<0:tiém can ngang la Ox, tiém cén ding la Oy.
— D6 thi

+ D6 thi di qua diém (1;1)

y“ a>1
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Bang dao ham

(1) =«

(a'*)' = a"Ina
(1nfs))' = ¢
(1og, ) = xlila
(x*) =
(4%) =~
(") = "
(a“)' = d“.u'Ina
(1nfu)' ==
(1og, ) = 31—
(“a)' =
() = —=
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4. Phuong trinh, hé phuong
trinh, bat phuong trinh
mii va logarit

Vé ki ndng :

— Giai dugc phuong trinh, bit
phuong trinh mii bing céc
phuong phép : dua vé luy thira
cung co sO, logarit hod, dung

4n s6 phy, sl dung tinh chat

cua ham s6.

— Giai dugc phuong trinh, bit
phuong trinh lo6garit bing céc
phuong phép : dua vé logarit
c6 cung co s6, mil hoa, dung
4n s6 phu, st dung tinh chat
clia ham s6.

— Gidi duwoc mot sé6 hé
phuong trinh mi, légarit
don gidn. '

Phuong trinh mia
— Phuong trinh mii co bdn
a" =b(a>0,a=l).
Néu b < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.
Néu b >0 thi phuong trinh c6 nghiém duy nhat
x =log, b.
— Phuong trinh mii don gidn :

a) Phuong trinh c6 thé dua vé phuong trinh mii co ban
bang céch dp dung céc phwong phdp :

—Dua vé cing mot co s6 ;
~Pit 4n phu ;
— L4y logarit hai v€ (l6garit hod).
b) Phuong trinh cé thé gidi bang phuong phdp dé thi.
¢) Phuong trinh cé thé gidi bing cich dp dung tinh
chdt cua ham s6 mii.
Phlfong trinh logarit
— Phuong trinh légarit co bdn
log,x=b (a>0,a=1)
luon ¢6 nghiém duy nhat

b
X =a.

+ Giai phuong trinh, bat phuong trinh mii : Phuong
trinh co ban, phuong phdp dua vé cing mot co so,
phuong phép logarit hod, phuong phdp dit 4n phy,
phuong phdp ham sé6.

+ Giai phuong trinh, bat phuong trinh logarit :
Phuong trinh co ban, phuong phép dua vé cing mot
co s6, phuong phap mii hod, phuong phép dat 4n phu,
phuong phdp ham sé.

+ Gidi mét s6 hé phuong trinh mii, logarit
don gian.

— Phuong trinh mii don gidn :

+ Ad* +Ba* +C =0, (a>0, a=l).

+a ) b @>0,a%1,b>0)

+ ad®) 4+ g ) 4y IW) 20, (@, b, ¢ >0;
a, b, c#1).

+ aaf(x) + ﬂbf(x) +¢=0, (a,b>0;a,b#1).
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~ Phutong trinh logarit don gidn

a) Phuong trinh ¢6 thé dua vé phuong trinh 16garit co ban
béng cdch dp dung céc phuong phap :

— Pua vé ciing mét co s6 ;

- Pit 4n phy ;

— Mi hod hai vé.

b) Phuong trinh c6 thé gidi bang phuong phdp do thi.

¢) Phuong trinh c6 thé gidi bdng cdch dp dung tinh
chdt cia ham sd'logarit.

Chuy :

— Phén 16n cich giai phuong trinh 16garit 13 dua vao tinh
chét : Logarit cia hai s6 duong theo cling mét co s6 1a
bang nhau khi va chi khi hai s6 d6 bing nhau.

— Khi mét phuong trinh 16garit chita nhiéu co s6 khic
nhau thi nén quy chiing vé ciing mot co s6 bang cich sit
dung céc cong thitc, quy tic bién déi.

— Phuong trinh logarit don gidn :

+log, f(x) = b(a>0,a=1).

+ f(log,x)=0 (a>0, a#1).

+ logaf(x) = logag(x) (@>0,a=1).

— Bdt phuong trinh mii don gidan :

+Aa¥ +Ba*+C <0, (@>0,a#1).

+ aa™ 4 g 1 2670 20, (a,b,¢> 05 a,b,c % 1).
+ad™ g™ Ly >0, b>05a,b%1).
— Bdt phuong trinh légarit don gidn :

1) loga~f(x) >0,a>1;

2) log, f(x)>0,0<a<l;

3) log, f(x) <0, a>1;

4) log, f(x)<0,0<a<l;

5) f(log,x)20,a>0,a #1.

Vi du. Giai phuong trinh

l 2x-3 _ }__1_ 3x-7
11 L7 )
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Bat phuong trinh mii

Bdt phuong trinh mii co ban :

Dang I: a* >b(a >0,a # 1)

Tdp nghiém
a’>b a>1 0<a<l
b<0 R R
b>0 (log, b ; +) (- ; log, b)

| Dang?2 : a* 2 b(u >0,a # 1)

Tdp nghiém
a zb a>1 O<a<l
b<0 R R
bh>0 (log, b ; +) (—o0; log, b]

Dang3:a* <b (a>0,a#1)

Tdp nghiém
a* <b a>1 O<a<l
b<0 ) %)
b>0 (- ; log, b) (log, b ; +)

Vi du. Giai phuong trinh
5'+12"=13"
Vi du. Giai bat phuong trinh
9'-5.3"+6<0.

Vi du. Giai bt phuong trinh

loggs (4x +11) < logy s (x* +6x +8).
Vi du. Giai cac phuong trinh, bat phuong trinh sau :
a) (0,37 =1;
b) log;(5x +3)=2;

1 ¥-2x-3
= — 7.\‘+1 ;

d) 216" —17.4" +8=0 ;
e) log, (x —5) +logy (x +2) =3
f) —lg3x + 21g2x =2-l1gx;

-{
g) 2" -32=1;
h) 2.\'2+3.\'—-4 > 4.\'—1 :

i) log,(x —2) -2 > 6log, V3x=-5;

8
) logg(x + 3) > log, x
(HD : ddt t = log, x).
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Dang4 :a* <b (a>0,a#1)

Tdp nghiém
a* <b
a>1 O<ax<l
b<0 %) %)
b>0 (- ; log, b] [log, b ; +)

Bat phuong trinh logarit

Bdt phuong trinh logarit co bdn

Dang 1 : log,x>b (a>0,a 1)
log, x>b a>1 O<ax<1
Nghiém (a” ; +00) ©:d”)
Dang?2 :log,x2b (a>0,a %1)
log, x2b a>1 O<axl
Nghiém [@” ;+ ) ©;a"]
Dang 3 : log,x <b (a>0,a #1)
log, x <b a>1 O<axl
Nghiém 0;a") | (@ ;+)

Vi du. Gidi cdc hé phuong trinh :
3F+3 =5
a)
x—-y=2;
log, x —log,y =1
4y +x-12 =0.

Vi du. Gidi cdc hé phuong trinh sau :

x+y=1

a)
2¥ -2V =2;
log,(3x + 8y) =2
logy(3y +5x) = 2.

Luuy:
Bdt phuong trinh mii don gidn :
* Pé giai cdc bat phuong trinh mii, ta cé thé bién déi
dé dua vé bat phwong trinh mil co ban hodc bat
phuong trinh dai s0.
Khi giai bat phuong trinh mi, c6 thé dp dung tinh
chat dong bién hodc nghich bién clia ham s6 mil :
{am) e { £(x) > 8(x)

+ <

a>1 a>1

O<axl O<axl

+ {af(x) > ¢*¥) o {f(x) < g(x)

A-HOTH..TOAK 12
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Dang 4 : log,x < b (a >0,a#1)

log,x<b

a>1

O<axl

Nghiém

©;a")

[a” ;+o)

* Bit phuong trinh f(a-‘) >0

Cach gidi : Pat n phu ¢ = a*, dua bt phuong trinh
vé hé

t>0
{ f()=o.

* Bat phuong trinh o’ ") > b
C6 thé giai bing phuong phdp 14y logarit cd hai vé.
Bd't phuong trinh logarit don gian
* P& giai cdc bat phuong trinh logarit, ta c6 thé bién
déi dé dua vé bdt phuong trinh l0garit co ban hoic
bat phuong trinh dai s6.
Khi giai bat phuong trinh logarit, c6 thé dp dung cdc
tinh chét dong bién hoac nghich bién ciia ham s6 logarit

{logaf(X) > log,glx) i(:)1> ’
a>1 £()> ()

{bgaf(f() > log, g(x) g(jlj
0<a<l £(9) < (x)

* f(log, x) 2 0, trong d6 f 1a mot ham s6 nao do.
C6 thé giai bang phuong phap : Dat ¢ = log, x, gidi
bat phuong trinh f(r) > 0, sau d6 giai bat phuong
trinh 10garit tuong Ung.
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Luuy:

~ Khong xét cdc phuong trinh, bat phuong trinh chita tham s6 ciing nhu cdc phuong trinh, bat phuong trinh chita 4n dong thoi & co s6 va s6 mi,

hay chita 4n déng thoi & co s6 va biéu thic duéi ddu logarit (Vi du. Gii phuong trinh log, (x +2).log, 2 = 1).

—Hoc sinh hoc theo chuong trinh ndng cao con duoc hoc phuong phdp sit dung tinh chdt ciia ham sé' mii, logarit dé gidi phuong trinh, bdt
phuong trinh mil, logarit ; gidi mét s6 hé phuong trinh mii, logarit don gidn.

I1I. NGUYEN HAM, TICH PHAN VA UNG DUNG

1. Nguyén ham

Dinh nghia va cic tinh chdt
cia nguyén ham. Ki hiéu ho
cdc nguyén ham cia moét ham
s0. Bang nguyén ham ctia mot
s6 ham s6 so cdp. Phuong
phap déi bién s6. Phuong phap
tinh nguyén ham timg phén.

Vé kién thite :

— Hiéu khdi niém nguyén
ham cta mét ham s6.

— Biét cic tinh chit co ban
cua nguyén ham.

Vé ki ndng :

- Tim dugc nguyén ham
cua mot s6 ham s6 tuong déi

Pinh nghia. Cho ham s0 f{x) xdc dinh trén K (K la
khoang, doan hay nira khoang). Ham s6 F(x) dugc goi 12
nguyén ham cla ham so f(x) trén K néu F'(x) = f(x)
véi moi x € K.

Pinh li

1) Néu F(x) la mét nguyén ham ctia ham s6 f{x) trén K
thi v6i méi hing s6 C, ham s6 G(x) = F(x) + C ciing 1a
mot nguyén ham cua f(x) trén K.

2) Nguoc lai, néu F(x) 1a mot nguyén ham cia ham s6
flx) trén K thi moi nguyén ham cua f{x) trén K déu ¢6
dang F(x) + C vé6i C 1a mot hang so.

K{ hiéu ho nguyén ham ctia f(x) 1a [ £ (x)dx . Khi d6
[f(xJx=F(x)+C, ceRr

Tinh chat

a) ([ £(x)dx) = )

— Tim nguyén ham clia mot s6 ham s6 don gian
bang cdch st dung dinh nghia, tinh chat va bang
nguyén ham co ban.

— Tim nguyén ham clia mot s6 ham s6 theo cidch
tinh nguyén ham timg phén.

— Tim nguyén ham cta mot s6 ham s¢ bang céach sur
dung phuong phap déi bién sé (khi da chi 6 cich déi
bién s6 va khong ddi bién s6 qud mot 14n).

Vidy. Tim [(e* +5)¢*dx.

Vidu. Tim Ixsian dx .

1
—_—dx
V3x +1

(Huédng dan : dat u=3x + 1).

Vi du. Tim
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don gian dwa vao bang
nguyén ham va cich tinh
nguyén ham timg phan.

— St dung dugce phuong phép
déi bién s6 (khi da chi rd
céch déi bién s6 va khong déi
bién s6 qui mot ldn) dé tinh
nguyén ham.

va jf' x)dx:f(x)+C.

Su ton tai nguyén ham

.| Moi ham s6 f(x) lién tyc trén K déu c6 nguyén ham trén K.

Bang nguyén ham cia mot so ham so thuong gap

joczx=c

j-dx =x+C
xa+1

Jxadxz +C (a;t—l)
a+1

j‘—l-dx = lnlxl +C

X

Iexdx =e' +C
ax

fa'ax=—+C (a>0.ax1)
In

a

jcosxdx =sinx + C

Vidu. Tim Isinz %dx.

Vi du . Tim nguyén ham F(x) cla cdc ham s6 sau :
a) f(x) = 3x° _jly— + 4e* biétring F(0) = 1;

b) f(x) = sin2x.cos3x + 3tan’ x biét rang F(r) = 0.

Vi dy. Tim céc nguyén ham sau :
a) [(1+ 2x) d ;

b) [sin® x.cos x.dx ;

o) [(1-x).cosxdx ;

d | (1 +2x — i3 ).e3xdx :

d
C)I_x2i4;

2

f)J'___L“L_l_.dx;
x“+2x+2

3
o | izdx.

X
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Isinxdx =-cosx +C

I L

1
J' 5 dx = —cotx +C
sin” x

Luu y : Phuong phdp tim nguyén ham
a) Phuong phdp dua vé cdc nguyén ham co bdn :
—Biéu dién ham s6 f(x) du6i dang

f(x) = daf (x) + bfy (x) + ...

trong d6 ta da biét nguyén ham cta cic ham sé

{ Nguyén ham ctia ham hop (v6i u = u(x))

fi(x), (%) da: F(x), F(x),..
Khidé cé :

J.Odu=C

Idu=u+C
ua+1

juadu = +C (a=-1)
a+1

Iidu = ln|u|+C
u

Ie“du =e' +C

u

Ia"du = 1‘:1

u

Icosudu =sinu + C

Isinudu = —~cosu + C

1
I 5 du = tanu + C
cos” u

1
j 3 du = —cotu + C
sin“ u

+C (a>0,a=1)

F(x)=aF (x)+bFy(x)+..+C.
b) Phuong phdp doi bién s6 : Phuong phdp ndy dua vao :
Dinh li. Néu [ f(f)dt = F(¢)+ C va 1= u(x) 1a ham
s0 c6 dao ham lién tuc, thi
[ F () w(x)ax = F(u(x)) + C.
Hé qua : Néu u(x) = ax + b (a #0) thi
[ f(ax+b)ax =%F(ax+b)+C, (a % 0).
¢) Phuong phdp tim nguyén ham timg phdn : dua vao
dinh li sau
Néu hai ham s6 u(x) va v(x) c6 dao ham lién tuc
trén K thi
Ju(x)v(x)ar = u(x)v(x) = fu (xp(x)ax

hay viét gon la

J‘udv = uv —I vdu.
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2. Tich phan

Dién tich hinh thang cong.
Dinh nghia va cic tinh chét
cta tich phan. Phuong phédp
tinh tich phan timg phan va
phuong phap ddi bién s¢ dé
tinh tich phan.

Vé kién thiw :

— Biét khdi niém vé dién tich.

hinh thang cong. _
— Bié€t dinh nghia tich phan
ctia ham s6 lién tuc bang cong
thirc Niu-ton — Lai-bo-nit.

— Biét céc tinh chit ctia tich phan.

Vé ki ndng :

— Tinh duogc tich phan cla
mot s6 ham so6 twong doi don
gian bing dinh nghia hoac
phuong phép tinh tich phan
timg phan.

— St dung dugc phuong phéap
déi bién s6 (khi da chi 16
cédch déi bién s6 va khong déi
bién s6 qua mot lan) dé tinh

Dinh nghia

— Cho ham s6 f(x) lién tuc trén doan [a; b]. Gia st F(x)
1a mot nguyén ham clia f(x) trén doan [a;h]. Hiéu s6
F(b) - F(a) dugc goi 1a tich phan tit a dén b (hay tich
phan xdc dinh trén doan [a;b]) ciia ham s6 f(x),
ki hiéu Ia

b
[ F(x)ax.

b
Vay ta cé j f(x)dx = F(b) — F(a) (hay F(x) b).
d
—Khia=b, taquy udc
[£(x)ax=o.

a

—Khi a > b, ta quy uéc

T £ () = -z £ ()

Chu y : Tich phan khong phu thuéc vao chit dung lam
bién s6 trong ddu tich phan, tic 1a

b b
If(x)dx. hay .[f(t)dr. ... déu bang F(b) - F(a).

— Tinh tich phan cia mot s6 ham s6 tuong doi don
gian dua vao dinh nghia hoidc bang phuong phép tinh

tich phan timg phan.

— Ap dung phuong phép ddi bién s6 (khi da chi rd
cach déi bién s6 va khong ddi bién s6 qui mot lan)

dé tinh tich phan.

x* —2x

x3

2
Vi du. Tinh j dx .
1

s
Pl

Vi dy. Tinh J’ sin2.xsin 7x dx .
T

2

: 1
, . 2
Vi du Tinh J‘lm dx .

2
Vi du. Tinh j Jx + 2 dx
1

(Huong dén : dat u = x + 2).
1
Vidy. Tinh | _axel g

Jvxt +x+1

(Huong ddn : ddt u = L +x+1).

Vidu. Tinh ]E(ecosx + x)sin xdx.
0
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tich phan. Tinh chat Vi du. Tinh céc tich phan sau :

sin(g— - x)dx :

b b
a) jkf(x)dx = kJ.f(x) dx (k : héng s6).

il
N’

o
N’
Ol N Oy N O N A
-
—
=
|
Pk
p—
N

b) ]z[f(x) + g(x)}lx = Tf(x x + ])-g(x)dx.

c) If(x)dx=jf(x)dx+jf(x)dx, a<c<bh

Mc’;lrtf)ng : ) |1 - x|dx ;
b Cy Ca )
J'f(x)dx= J'f(x)dx+ If(x)dx+...+J'f(x)dx .
a a fo c, 2
(rongdé a < ¢; < ¢y <. < lcn < b). d) J.xsin x.dx ;
0

Phuong phap tinh tich phan
a) Phucong phdp doi bién sé
Dinh Ii 1. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén doan [a ; b]. Gia | ©) —dx ;
st ham s6 x = () ¢6 dao ham lién tuc trén doan [a ; A] va
¢(a) = a, ¢(B) = b. Hon nita, a < 1) < b, Vt € [a; B]. f)f dx :
Khi d6 Xt -3x+2

b p s
If(x)dx :*ff‘(?o(z))w(t)dt. g) Isinxcos3xdx.
Pinh li 2. Ch(;z ham s6 f(xt)x lién tuc trén doan [« ; b]. Néu °
ham s6 u = u(x) c6 dao ham lién tyc trén doan [a;b], 1
a <u(x)< B, Vxe[a;b] saocho a) j.exz2x.dx .
0

£(x) = glu(x))w'(x)

Vi du. Tinh céc tich phan sau :
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trong d6 g(u) lién tuc trén doan [o; ] thi

b u(h)
jf(x)dx = J. g(u)a'u.

a u(a)

Khi @ > g thi ta xét doan [B;al.

b) Phuong phdp tinh tich phdn ting phdn

Dinh li. Néu u(x) va v(x) 1a hai ham s6 c6 dao ham lién

tuc trén doan [a; b] thi

u(x) v'(x) dx = u(x) v(x)

] o—

b~]zu'(x)v(x)dx

hay
b b b
Iudv =uv| —|vdu.
a a4 q

1
b) j 1 x%.dv
0

e
qjﬁmuu;
1

1
d)jﬁdl—xdxaﬂ)xmttzdl—x)
0
Vidu. Tinh cdc tich phdn sau :

1
a) Ixezx_ldx s
0

xsin? xdx H

o

S| H S

e* sinx dx.

)

3. Ung dung hinh hoc
cua tich phan

Vé kién thiic :
Biét cic cong thitc tinh dién
tich hinh phang, thé tich vat
thé, thé tich khéi tron xoay
nhdo tich phan.

Dién tich hinh phéing
— Néu hinh phing duoc giéi han bdi d6 thi ciia ham s6
f(x) lién tuc trén doan [a;b], truc hoanh va hai dudng

thing x = a, x = b, thi dién tich § clia né dugc tinh theo
cong thirc

§ = [|f ()]

a

— Tinh dién tich mét s6 hinh phang nho tich phan.
— Tinh thé tich mot s6 khéi nhd tich phan.
Vi du. Tinh dién tich hinh phing giéi han bdi parabol
c6 phuong trinh y =2 —x*, y = 0 va dudng thing y = —x.
Vi dyu. Tinh thé tich vat thé tron xoay do hinh phéng
gi6i han béi truc hoanh va parabol c¢6 phuong trinh

y =x(4 - x)
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Vé ki ndng :

Tinh dugc dién tich mot s6
hinh phéng, thé tich mot s¢
khoi tron xoay nho tich phan.

— Néu hinh phang dugc gii han bdi d6 thi cta hai ham

86 y = f(x), y=g(x) lien tuc trén doan [a:p] va hai

duong thing x = g, x = b, thi dién tich S ctia né duoc tinh
theo cong thirc

\

o

c X d N

\ g

Thé tich vat thé

Giéi han vat thé V boi hai mat phing song song, vuong
géc v6i truc hoanh, cét truc hoanh tai hai diém c6 hoanh
do x =a; x=b (a <h) va S(x) 1a dién tich thiét dién

quay quanh truc hoanh.
Vi dy. Tinh dién tich hinh phing giéi han bdi cic
duong :

a)x=—l;x=3;y=0;y=x4+2x2+3.
b)y=x-2; y=-3x+2.

C)y=x2—12x+36; y=6x—x2.

Vi du. Tinh thé tich khéi tron xoay do hinh phéng
gi6i han boi cic duong sau quay quanh truc Ox :
a)y:—x2 +1;y=0.

X
2
¢)y=Inx;y=0; x=e.

b) y = sin ;y=0;x=0;x=§.
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ctaV vuong goéc véi Ox tai x € [a;b]. Thé tich cta V

duoc cho bdi cong thitc
b

V= IS (x) dx -
a

(v6i S(x) 1a ham s6 khong 4m, lién tuc trén doan [a; b)).

Thé tich khéi tron xoay
Cho hinh phéng gi6i han béi dé thi cita ham s6 £ (x) lién | Luu y :

| tuc trén doan [a;b], truc Ox va hai dudng thing x = a ; Cho hinh phdrfg 8idi han béi duong cong x = g(y)
vdi g la ham so'lién tuc trén doan [c ; d, truc Oy va
hai duong thang y = ¢ ; y = d quay quanh truc Oy,
ta dugc khoi tron xoay. Thé tich ciia khoi nay duoc
cho boi cong thicc

x = b quay quanh truc Ox, ta dugc khdi tron xoay. Thé
tich cia khéi nay dugc cho boi cong thite

b
V=nff(x)dx.

d
V =xfg(y)dy.
c

58




CHUAN
KIEN THUC — Ki NANG

HUONG DAN THUC HIEN CHUAN

KIEN THUC CO BAN

DANG TOAN. Vi DU. LUU Y

Luuy:

— Céc tich phan cua ham f(x) trén doan [« ; b] déu c6 chung mot gia thiét : Ham f(x) xdc dinh va lién tuc trén doan [a ; b], diéu d6 dan t6i viéc

loai nhitng bai tap cho tinh tich phan ctia ham s6 hoac khong xdc dinh & céan tich phan hoac khong x4c dinh & mot diém, doan, .

doan lay tich phan.

. nao do trong

—Hoc sinh hoc theo chuong trinh ndng cao con duogc hoc cdach tinh thé tich khoi tron xoay nhdn truc tung lam truc nho tich phdn.

IV. SO PHUC

1. Dang dai s8 cla sd

phttc. Biéu dién hinh hoc
cla sé phirc. Cac phép
tinh cong, trir, nhan, chia
s6 phirc

Vé kién thic :

— Biét dang dai s6 clia so
phirc.

~ Biét cich biéu dién hinh
hoc ctia s6 phiic, moédun cua
s0 phiic, s6 phuc lién hop.

Vé ki ndng :

— Thuc hién dugc cic phép
tinh cong, trr, nhan, chia
s phutc.

So i
i 1a mot sO ma it =-1.
Luy thira caa i

Tacé: i =

M@ rong : i* =1i,i =i =-

S6 phirc
— Mot biéu thic dang « + bi, trong d6 a, b 1a cic s6

thue, i2=—1 dugc goi 1a mét s6 phirc. Khi d6 a goi 1a

phdn thuc, b goi 1a phdn do cia s6 phitc. S6 phic a + bi
duoc goi 12 s6 phiic dang dui s6.

— Néu b =0 thi khi d6 a + 0i 1a mot s6 thuc.

—Néu a =0 va b =0 thikhid6 0 + bi 1amot s6 thudn do.

— Tim luy thira nguyén cta i.

— Thuc hién céc phép todn cong, trir, nhan va chia hai
s0 phiic.

— Tim s6 phic nghich dao cta z = a + bi.

— Tim s6 phic lién hop ciia mot s6 phiic.

— Tim modun va acgumen ctia mot s6 phirc.

— Tim biéu dién hinh hoc ctia mot tap s phic.

Vidu. Tinh :

a) 5 +2i — 3(=7 + 6i) ;

b) @3 i) + V30

) (1 ++42 i);
2 —15i

d .

) 3+2
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Hai so phic bang nhau

Hai s6 phiic 12 bing nhau khi va chi khi phdn thuc bing
nhau va phin 40 bang nhau

a=c

a+bi=c+di &
b=d.

Biéu dién hinh hoc so phitc
Trén 'mat phing toa do, médi diém M(a ; b) biéu dién mot
s phitc z = a + bi.

| Médun cua sé phirc

Médun chia s6 phic z = x + yi (ki hiéu |z]) bing khoang
cdch tir g6c toa do dén diém M(x;y) ; hay la bing do

dai cita vects OM . Néu khoang cach nay la r thi :
r=‘071=|z|=|x+yil=ﬂx2 +y2.

So6 phiic lién hop

S6 phc lién hop clia z = a + bi 13 z = a — bi. Tich clia

- -]
chinglasdthuc: z.z = a* + b = |z| = |zf2.

Chity: zj-zy =21 - 2,.
Céc phép todn vdi hai s6 phiic & dang dai so6
Vi hai s6 phitc z; = a; + bji, z, = ay + byi, ta cé cic

phép toan sau :

Vi du. Tim phan thuc, phdn a0, moédun va s6 phic
lién hop cua méi s6 phifc sau :

a)z=3+2i;

b)z=—4+2i.

Vi du. Thuc hién phép tinh

a) Q-3+ (4 +1);

b) 4i — (-7 +3i) ;

c) 2-3)5+7);

2i
Vi

e) (3i + 1)3.

Vidu. Cho z=a-2i,z2'=4+bi(a,be R). Tim
diéu kién ciia a, b dé tich z.z' la sé thuc, la sé
thudn do.

60




CHUAN
KIEN THUC — Ki NANG

HUGNG DAN THUC HIEN CHUAN

KIEN THUC CO BAN DANG TOAN. ViDU. LUU Y
Phép cong
:1 + 22 = (al + (12) + (bl + bz)l.
Phép trir
Zl - 22 = (dl - a2)+ (bl - bz)’.
Phép nhan

21.22 = (0102 - bth) + ((llhz + azbl)l

(Thire hién phép nhan hai s6 phitc twong tu nhu nhan hai

nhi thic va thay i° = -1).

Phép chia
a+bi  (a+bi)c~di)
c+di (.2 + d2 ’

(Nhén tir s6 va mau s cta thuong véi s6 phic lién hop
cua mau s6).
S6 phikc nghich ddo cua z = a + bi la :
1 1 a b .
TR

g =

2. Giai phuong trinh- bac
hai véi hé sé thuc. Cdn
bdc hai cua sé phir. Giai
phuong trinh bac hai vdéi
hé sé phitc.

|z
Can bac hai cua sé phic
—Cho 56 phitc w. Méi s6 phiic z thod mdn z* = w duoc
goi la mét can bdc hai cua w.
— Néu sd phitc (x + yi) la cdn bdc hai cua sé phirc
Z =a+ bi thi x va y la nghiém cua hé

-y =a
2xy = b.

— Tim can bac hai cua s6 thuc am, cdn bdc hai cia
50 phic.

— Giai phuong trinh bac hai va quy vé bac hai véi hé
s0 thuc va c6 nghiém phiic.

— Gidi phuong trinh bdc hai véi hé sé phic
az’ + bz +¢ = 0.

61




CHUAN
KIEN THUC — Ki NANG

HUGNG DAN THUC HIEN CHUAN

KIEN THUC CO BAN

DANG TOAN. Vi DY. LUU Y

Vé kién thic :

— Biét khdi niém céan bac hai
ctia so phte.

— Biét cach giai phuong trinh
bac hai v6i hé s6 thuc va co
nghiém phuc.

— Biét cong thirc tinh nghiém
ctia phutong trinh bdc hai voi
hé so phirc.
Vé ki ndng :
— Biét céach tinh can bac hai
cua so phirc.

Biét tim nghiém phiic cta
phuong trinh bac hai v6i hé
s0 thuc (néu A < 0).

~ Gidi duoc phuong trinh
bdc hai vdi hé so phirc.

— S6 thuc « < 0 ¢6 céc can bac hai la ii,”al.

Phuong trinh bac hai véi hé so thuc

Phuong trinh béc hai

ax2+bx+('=O

viia,beeR;a#z0; A= b2 _ 4ac c6 nghiém nhu sau :

|~ Néu A =0 thi phuong trinh c6 mot nghiém kép

b
X =——.
2a
—Néu A > 0 thi phuong trinh ¢6 hai nghiém thuc
b+ A
2a
— Néu A < 0 thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phiic
-+ i

2a

N2 =

X2 =

Vi du. Tinh cdn bdc hai cia cdc s6 phiic sau
3+4i; 5-12.

Vi du. Giai cdc phuong trinh sau (trén tap s phic) :

a) CH+x+1=0 ;

b)x* —3x+4—6i=0;

¢) 2x% +ix —4 =2i =0,

Vi du. Tim can bac hai clia cdc s6 sau (trén tap s6 phtc)
a)—4; b)-11.

Vi du. Tim cdn bdc hai ctia cdc so phiic sau
a) z=-7+24i;

b) z=1-iV3.

Vi du. Giai c4c phuong trinh (trén tap s6 phuc) :
a)3x2 =x+2=0;

b) 3x242 —2x3 +42 = 0.

Vi du. Gidi cdc phwong trinh sau (trén tdp so phic)
a)xP-G3-i)x+4-3i=0;

b) 3ix* —2x —4+i=0;

c) x* —2x2 -3=0.
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Vi du. Cho phuong trinh :
2 -3x+5=0.
Goi z, z' 1a nghiém cta phuong trinh trén. Hay tinh
gid tri clia céc biéu thic sau
a)z+z';
b) 222+ 2z,
Vi du. Phén tich thanh nhdn ti biéu thirc sau
A=d' +4b.

3. Dang luong gidc cua
s6 phuc va tng dung.
Vé kién thirc :

— Biét dang luong gidc cua
s0 phikc.

— Biét cong thicc Moa-vro va
ung dung.

Vé ki ndng : )

— Biét cdch nhdn, chia cdc
s phitc dudi dang luong gidc.

— Biét cdch biéu dién cos3a,
sinda,... qua cosa va sina.

Acgumen cua mot s phirc;

Acgumen ciia s6 phitc z = x + yi la sé do cua goc
luong gidc tia dau Ox, tia cuéi OM, véi M = (x ; y) va O
la goc toa do. Néu acgumen cua z la o thi :

. Y x y
s = —, cosa =—, tana = —.
r r X

Dang lugng giac caa sé phic :
S0 phitc z = x + yi c6 dang luong gidc la

z=r(cosa +isina)
trong do r la médun ciia z va a la acgumen cua z.
Nhan va chia s6 phirc 6 dang luong giac :
Néu z;=n (cosay +ising;) va z,=r(cosa, +isina,)
la hai s6 phitc 0 dang luong gidc thi :

712, = i [ cos(a; + @) + isin(a; + ay )]

— Biéu dién duoc sé phirc tir dang dai so thanh
dang lugng gidc va nguoc lai.

—Thuc hién nhdn, chia va cdn bdc hai cdc sé phirc
dudi dang lugng gidc.

—Ap dung cong thitc Moa-vro.
Vi du. Viét s6' 1 + i dudi dang luong gidc réi tinh
1+

Vi du. Hdy tim dang luong gidc cua sé phic
- 1
Zy Z,— Z, 7’ trongdo: z=1- i\/—3—.

i 10
Vidu. Tinh ( ) .
) - 1-i

Vi du. Biéu dién cosdx theo sinx, cosx.
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z—; = ;:—I:cos(al - a2) + isin(al - az)] s> 0.

Can bac hai cua sé phirc ¢ dang luong giac :
Can bdc hai ciia sé phitc z = r(cosa + isina) la

\/_ 144 ..
r| CoS— + 1sin—

2 2

;zd r cos(9—+ )+isin(£+n)
. 27T 2 :

Cong thitc Moa-vro :
Néu z=r(cosa+isina) la mot sé phicc & dang
luong gidc va n la mét s6 nguyén duong thi

2" = r"(cosna + isinna).

Luuy:

— Hoc sinh hoc theo chuong trinh ndng cao con duoc hoc kién thitc ki ndng lién quan : cdn bdc hai cua so phitc ; cong thiic tinh nghiém
ciia phuong trinh bdc hai véi hé s6 phiic ; acgumen va dang luong gidc ciia s6 phiic ; cong thicc Moa-vro va img dung ; biéu dién duoc sé
phiic tir dang dai so sang dang luong gidc va nguoc lai ; cdch nhdn, chia cdc so phitc dudi dang luong gidc ; tinh cdn bdc hai ciia s6 phirc ;
gidi phuong trinh béc hai vdi hé s6 phirc ; biéu dién cos3aq, sindq,... qua cosa va sing.
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V. KHOI DA DIEN

1. Khai niém vé khéi da
dién. Khdi lang tru, khoi
chép. Phan chia va lap
ghép cac khai da dién.

Vé kién thic :

— Biét khai niém khoéi lang

tru, khéi chép, khoi chop cut,
khoi da dién.

— Biét phép da6i xiing qua mat
phing va sy bing nhau cla
hai khéi da dién.

Hinh da dién 1a hinh dugc tao thanh tir mot s6 hitu han
cdc mién da gidc thod man hai tich chat :

— Hai mién da gidc bat ki hodac khong cé diém chung
hodc c6 mot dinh chung, hodc ¢6 moét canh chung.

— Moi canh clia mot mién da gidc 1a canh chung cula
diing hai mién da gidc.

Mbéi mién da gidc nhu trén duge goi 12 mot mat cia da
dién. Cac dinh, cdc canh clia cdc mién da gidc 4y theo
thit tu ciing dugc goi 1a dinh, canh ctia da dién.

Mot da dién chia khong gian thanh hai phdn, mét phéan
c6 thé chia tron mot dudng thing con phan kia thi
khong. Phdn c6 thé chia tron mot dudng thing duoc
goi 1a mién ngoai, con phén kia goi 1a mién trong ctia da
dién dé.

Khoi da dién 12 phan khong gian do mot hinh da dién
gi6i han cung véi mién trong cta né (ké ci hinh da
dien d6). |

— Nhimg diém khong thuoc khéi da dién duoc goi 1a
diém ngoai clia khéi da dién.

— Nhimg diém thuoc khéi da dién nhung khong thuoc
hinh da dién tuong g véi khéi da dién dy goi 1a diém
trong cua khoi da dién.

- Ching minh tinh chat lién quan dén s6 dinh, canh,
mat ciia mot khoi da dién.

— Chimg minh hai da dién biang nhau.

— Phan chia, 1p ghép céc khoi da dién. Biét phan
chia mdt khai chép, khoi lang tru thanh moét s6 khoi
ti dién cho trudce.

Vidu

Hay phan chia mot khéi tir dién thanh bon khoi i
dién béi hai mat phang.

Vidu

Hay phdn chia khoi hop thanh 6 khoi tic dién ma
cdc dinh cia cdc khoi tic dién trung véi dinh cia
khoi hop. (HD : Chia khoi hép béi mét mdt chéo
thanh hai ldng tru tam gidc).

Vi du. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’

a) Chi ra cdch chia hinh hop d6 thanh 2 ling tru ;
4 lang tru.

b) Chi ra cdch chia hinh hop d6 thanh cdc hinh chép.

SA-HDTH. TOAN 12
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— Tap hop cdc diém trong chinh 12 mién trong cta khoi
da dién.

— Tap hogp céc diém ngoai chinh 12 mién ngoai cia khéi
da dién.

Mbi khéi da dién duge hoan toan xdc dinh theo hinh da
dién tuong ing véi nd va dao lai.

Phan chia va lap ghép cac khoi da dién : Néu mot khoi
da dién (H) 1a hop cha hai kh6i da dién (H,), (H,) sao
cho (H 1) va (H,) khong c6 diém trong nao chung, thi ta

n6i c6 thé chia duge khoi da dién (H) thanh hai khéi da

dién (H,) va (H,), hay c6 thé 1ap ghép dugc hai khaéi (H)
va (H,) v6i nhau dé dugc khéi da dién (H).

2. Gidi thiéu khdi da dién
déu. |
Gidgi thiéu phép vi tu va su
dong dang ciua hai khéi da
dién déu cing loai.

Vé kién thirc :

— Biét khdi niém khdi da dién
déu.

—Biét 5 loai khoi da dién déu.
— Biét tinh doi ximg qua mdt
phdng ciia khoi ti dién déu,
bat dién déu.va hinh lap phuong.

Khéi da dién 16i : Khoi da dien (H) duoc goi 12 khdi da

dién 18i néu doan thing néi hai diém bat ki cla (H)
luon luén thudc (H). Khi d6, hinh da dién (H) dugc goi la
hinh da dién 16i.

Mot khéi da dién 1a 16i khi va chi khi mién trong cia n6
luon nim vé mot phia d6i véi méi mat phing chita mot
mat caa no.

Khéi da dién déu : Mot khoi da dién 161 dugc goi 1a khoi
da dién déuloai {p ; q} néu :

— Mbi mat cta né 12 mot da gidc déu p canh ;

— Ma&i dinh cta n6 1a dinh chung cta ding ¢ mat.

— Tinh cic yéu t6 : goéc, do dai ... cia khoi da
dién déu.

— Chitng minh tinh chét ctia khéi da dién déu.

— Chitng minh mét kh6i da dién 1a khéi da dién déu.

Luuy:

Pinh li : C6 nam loai khéi da di¢n déu, D6 la
cac khéi da dién déu : loai {3 ; 3}, loai {4 ; 3}, loai
{3;4},loai {5; 3}, loai {3;5}.

Tuy theo s6 mat cia ching, nam loai khoi da dién
déu ké trén theo thit tv duoc goi 1a khéi tt dién déu,
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— Biét phép vi tu trong
khong gian.

Khoéi da dién déu c6 cdc mat 13 nhimg da gidc déu va

bang nhau.

khéi 1ap phuong, khdi bat dién déu, khéi mudi hai
mat déu va khoi hai muoi mat déu.

Vi du : Cho mot khoi tir dién déu, hay chimg minh
ring :

a) Cdc trong tam cuia cdc mit clia né 1a cdc dinh cta
mot khoi it dién déu.

b) Céc trung diém cha cdc canh cta né 1a céc dinh
ctia mot khai bat dién déu.

Vi du : Hai dinh ciia mét khoi bat dién déu cho
trudc goi la hai dinh doi dién néu chiing khong
citng thuéc mét canh cia khoi dé. Poan thdng néi
hai dinh déi dién duoc goi la duong chéo ciia khéi
bat dién déu. Chimg minh rdng trong khoi bdt dién
déu :

a) Ba duong chéo cdt nhau tai trung diém ciia méi duong.
b) Ba duong chéo déi mét vuong goc vdi nhau.

¢) Ba duomg chéo bang nhau.

Vidu

Cho tir dién ABCD, goi G, M, N, P, Q ldn luot ld
trong tim cua tir dién va trong tém cia cdc tam
gidgc BCD, ACD, ABD, ABC. Chimg minh rdng
phép vi tw tam G i s6 vi tw k = -3 bién tir dién
MNPQ thanh tir dién ABCD.

SB-HOTIL.TOAN 12
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3. Khai niém vé thé tich
khéi da dién. Thé tich
khdi hop chir nhat. Cong
thirc tinh thé tich khai
l&ng tru va khdi chép.

Vé kién thic :

— Biét khdi niém vé thé tich
khoi da dién.

— Biét cong thifc tinh thé tich |

cia kh6i lang tru va khoi
choép.
Vé ki ndng :

Tinh duoc thé tich cta khoi
lang tru va khoi chép.

— Thé tich ctia khéi hop chit nhat bing tich ba kich thuéc

cua nd.
V =abc.

— Thé tich khai chép c6 dién tich ddy B va chiéu cao 4 la

V= %B.h.

— Thé tich khéi ling tru c¢6 dién tich ddy B va chiéu

caohla
V=Bh

— Tinh thé tich khé6i hop chit nhat, khéi lang tru va
khai chép.

— Dung phuong phap thé tich dé giai toan hinh hoc.

— Tim ti s6 thé tich cla hai khoi da dién.

Vidu

Cho hinh chép tf gidc déu SABCD c6 canh ddy bing a,
g6c SAC bing 45°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.
Vidu

Cho khéi hop MNPQ.M'N'P’Q’ c6 thé tich V. Tinh
thé tich cta khoi tit dién P’'MNP theo V.

Vi du. Trén canh PQ cla tt dién MNPQ 1ay diém /
sao cho PI = %PQ. Cho biét ti s6 thé tich cta hai
khéi tit dién MNIQ va MNIP.

Vidu

Cho lang tru ABC.A'B'C' c6 canh bén AA' tao véi
mdt ddy goéc 60°, BC = a va hinh chép A.A'B'C’ la
hinh chép déu. Tinh thé tich khéi ldng tru theo a.
Luuy :

— Ti s6 thé tich cla hai khéi da dién déng dang bing
1ap phuong ti s6 dong dang.
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— Cho kh6i chop S.ABC. Trén cic dudng thing SA,
SB, SC lan lugt 14y ba diém A', B, C' khéc S. Khi d6

Vsagc _ SA' SB' SC'

Vsagc SA SB SC’

Luuy:

~ Viéc tinh thé tich cdc khoi da dién gén véi viéc phan chia va 14p ghép cac khdi da dien dé tinh duoc thé tich cdc khéi da dién c6 hinh phic tap.

—Hoc sinh hoc theo chuong trinh ndng cao con dugc hoc vé : Phép doi ximg qua mdt phdng va su bing nhau ciia hai khéi da dién ; thém
cdc khéi da dién déu la thdp nhi dién déu va nhi thdp dién déu. Tinh doi ximg qua mdt phdng ciia khoi tir dién déu, bdt dién déu va hinh lap
phuong. Phép vi tu trong khong gian.

VL. MAT CAU, MAT TRU, MAT NON

1. Mét cau
Giao cia mat cdu va mat
phing. Mat phing kinh,

dudng tron 16n. Mat phing
ti€p xtic véi mat cdu.

Giao cia mat cdu véi dudng
thang.

Ti€p tuyén clia mit cdu.

Cong thic tinh dién tich mat
cdu, thé tich khéi ciu.

Mat cau : Tap hop tdt cd nhimg diém M trong khong
gian cich mot diém O c6 dinh mot khoang bing r khong
déi duge goi 1a mat cdu tam O ban kinh r va thudng dugc
ki hiéu 1a mat cau S(O ; r).

Cho mat cdu S(O ; r) va diém M tuy ¥ trong khong gian :
— Néu OM = r thi ta néi diém M nim trén mat cau S(O ; r).
— Néu OM < r thi ta néi ring diém M nim trong mit cdu
S(O; ).

— Néu OM > r thi ta néi ring di€ém M ndm ngoai mit cdu
SO ;).

— Xéc dinh tam va ban kinh cia mit ciu theo diéu
kién cho truéc.

— Xdc dinh vi tri tvong d6i gita mat cau va mit
phéng.

— Xéc dinh vi trf tvong d6i giita mat cdu va dudng
théng.

— Chiing minh nhiéu diém nim trén mot mat ciu.
— Tinh dién tich mit cdu, thé tich khéi cdu.
— Mat cdu ngoai ti€p hinh chép, hinh ling tru.

— Tim tam va tinh ban kinh hinh cdu ngoai ti€p tf
dién, hinh cdu ngoai ti€p hinh chép.

69




CHUAN
KIEN THUC — Ki NANG

HUONG DAN THUC HIEN CHUAN

KIEN THUC CO BAN

DANG TOAN. ViDY. LUU Y

Vé kién thite

— Hiéu cdc khdi niém mat
cdu, mat phang kinh, dudng
tron 16n, mat phang ti€p xuc
v6i mat cdu, ti€p tuyén cla
mat cau.

— Biét cong thic tinh dién
tich mat cdu, thé tich khoi
cau.

Vé ki ndng :
Tinh duoc dién tich mat cau,
thé tich khoi cau.

Giao clia mat cau va mat phang

Cho mat cdu S(O ; r) va mit phing (P). Goi d(O, (P)) = h
1a khoang cdch tir tam O ctia mat c4u t6i mat phang (P).
Ta c6 cdc truong hop :

— Néu & > r thi mat phang (P) khong cat mat céu.

~ Néu h = r thi mdt phing (P) ti€p xic mat cdu tai
diém H. Ta c6 OH L (P).

"\ — Néu h < r thi mat phing (P) cit mit cdu theo dudng

tron ¢6 ban kinh r' = Vr? — i?.

— Pic biét khi £ = 0 thi mit phing (P) cdt mat cdu theo
mot duong tron 16n ¢6 ban kinh ' =r.

Giao ciia mat cAu véi duong thing. Tiép tuyén cia
mit cau

Cho mat cdu S(O ; r) va dudng thing A. Ta c6 céc trudng hop :
— Trudng hop A di qua tam O clia mat cdu thi A cit mat
cdu tai hai diém A, B v6i AB =2r.

— Trudng hop A khong di qua tam O ciia mat cu, ta goi d
1a khoang cach tir tam O dén dudng thang A, khi dé :

+ Néu d < r thi dudong thing A cdt mat cdu tai hai
diém M, N.

Vi du. Cho hinh chép déu SAABCD c6 canh ddy bang
a, géc SAC bing 60°. Xéc dinh tam va tinh ban kinh
miit cdu di qua cdc dinh cla hinh chép S.ABCD.

Vi du. Cho hinh lang tru tam gidc déu c6 tat ca céc
canh déu bing «. Tinh dién tich cia mat cdu di qua 6
dinh cta hinh lang tru.

Vi du. Cho tir dién SABC ¢6 SA L (ABC), JABC
cén, (SAB) 1 (SBC) va SA = AB = a. Tinh dién tich
mdt cdu ngoai tiép tir dién.

Vi du. Mot mit cdu ban kinh R di qua 8 dinh cua
hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D".

a) Tinh canh cta hinh 14p phuong d6 theo R.

b) Mdt phdng kinh chita canh AB cdt hinh ldp
phuong theo mot thiét dién. Tinh dién tich cia thiét
dién tao thanh.

Luuy:

— Qua mot diém A bat ki trén mit cdu S(O ; r) c6 vo
s0 ti€p tuyén v6i mat cdu d6. Tat ca céc ti€p tuyén
nay déu vuong goéc véi ban kinh OA cua mat cdu
va déu nim trong mat phing tiép xic voi mit clu
S(O ; r) tai A. Mat phang ti€p xiic ndy vuong goc véi
dudng thang OA tai A.

~ Qua mot diém M ndm ngoai mat cau S(O ; r) 6 vo
sO tiép tuyén v6i mit cdu da cho. Khi dé do dai cic
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+ Néu d = r thi duong thang A tiép xic véi mit cdu tai
mot diém H. (H goi 1a tiép diém va duong thing A duoc
goi 1a ti€p tuyén).

+ Néu d > r thi dudng thing A khong cat mat cau.

Dién tich mat cdu va thé tich khéi cau

— Goi S 12 dién tich mat cdu ban kinh r, ta ¢6 :

S= 47U‘2.

'~ Thé tich V ctia kh6i cdu ban kinh r 13 : V = %m} .

Chiui y : Dién tich dudng tron 16n cia mit cdu ban kinh r
1as=mr"nén S =4s.

doan thing néi diém M véi céc ti€p diém déu bing
nhau. T4t ca cdc doan thang nay tao nén mot mat noén
tron xoay c6 dinh 1a M va c6 dudng tron ddy ndm
trén mat cau.

2. Khai niém vé mat tron

xoay

Vé kién thitc :

Biét khdi niém mat tron xoay.

Mat tron xoay

Trong khong gian cho mat phing (P) chita mot duong
thing A va mot dudng &. Khi quay mat phing (P) xung
quanh A géc 360° thi tap hop cic diém cla duong & tao
nén mot mat tron xoay nhén A lam truc. Puong & sinh ra
mat tron xoay nén goi la duong sinh cla mait tron
xoay do.

Tinh chit cia mait tron xoay

— Néu cit mat tron xoay bdi mot mat phing vuong géc
véi truc A, ta duge giao tuyén la mot dudng tron cé tam
trén A.

— Mbi diém M trén mat tron xoay déu nim trén mot
duong tron thudéc mat tron xoay va dudng tron nay c¢6 tam
thudc truc tron xoay A.
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3. Mit nén. Giao cia mit
nén véi mit phang. Dién
tich xung quanh cua
hinh nén.

Vé kién thic :

Bi€t khdi niém méit nén va
cong thic tinh dién tich xung
quanh cua hinh nén.

Vé ki ndng :
Tinh dugc dién tich xurig
quanh cua hinh nén.

Dinh nghia. Trong mat phéng (P) cho hai dudng thing A
va d cét nhau tai diém O tao thanh géc a (véi 0° < a < 90°).
Mait tron xoay sinh ra bdi duong thing d khi quay mat
phing (P) xung quanh truc A géc 360° goi 1a mdt nén
tron xoay dinh O c6 goc & dinh bang 2a. Nguoi ta thuong
goi tt mat nén tron xoay 12 mit nén. Puong thing A goi
1 truc cha mat nén, dudng thing d goi 1a duong sinh cia
mat nén do.

~ Chitng minh mét duong thing thuéc moét mit nén
tron xoay.
— Tim thiét dién cia mot mat phang vé6i khéi nén.

— Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia khéi nén.

Vi du. Cho mot miat phing (P) va dudong thing d
di qua mot diém ¢ dinh va tao véi (P) mot goc a
(v6i 0° < & < 90°) khong déi. Ching minh ring d
Iudén thuéc moét mat nén co dinh.

Vi du. Cho khéi nén c6 chiéu cao 1a 12, ban kinh ddy
12 5. Mot mat phang di qua dinh ctia khéi nén va hai
dudng sinh cit ddy theo day cung c6 d6 dai 13+/2.
Cho bi€t d6 dai cac canh va dién tich thiét dién tao
thanh.

Vi du. Cho mét hinh nén c¢6 dudng cao bang 12cm,
ban kinh ddy bing 16cm. Tinh dién tich xung quanh
cta hinh nén dé.
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Tinh chat
a) Néu cit mat nén tron xoay dinh O béi mat phang di
qua dinh O, ta c6 céc trudng hop sau day :

— Mat phéng cit mit nén theo hai dudng sinh.

— Mt phéang ti€p xdc v6i mat nén theo mot dudng sinh.
Trong trudng hop ndy ngudi ta goi mat phing d6 Ia

tiép dién clia mat nén.

— Mat phéng chi c6 mot diém O chung duy nhét v6i mat

nén, ngoai ra khong c¢6 mot diém chung nao khic.

b) Néu cét mat nén tron xoay dinh O bsi mat phing (P)
khong di qua dinh O, ta ¢6 cdc trudng hop sau day :

— Néu mit phéng (P) cit moi dudng sinh clia mit nén, ta
dugc giao tuyén la mot duong elip hoic 1A mot
dudng tron (néu mat phéng (P) vuong géc véi truc A clia
mat nén).

— Néu mat phing (P) song song véi chi mot dudng sinh
ctia mat nén, ta dugc giao tuyén 1a mot dudng parabol.

— Néu mat phéng (P) song song véi hai dudng sinh cia
mat nén, ta dugc giao tuyén 1a hai nhdnh cta mot duong
hypebol.

Hinh nén tron xoay va khéi nén tron xoay

Cho tam gidc OIM vuong tai I. Khi quay tam gidc dé
xung quanh canh géc vuong O thi dudng gip khic OMI
tao thanh mot hinh goi 12 hinh nén tron xoay (hay hinh
nén). Hinh tron tam / ban kinh IM goi 1a mdr day, diém

Vi du. Cho hinh chép tif gide déu S.ABCD c6 canh diy
bing u, goc SAB bang 30°. Tinh dién tich xung quanh
va thé tich cta hinh nén dinh O, ddy 14 duong tron
ngoai ti€p tt gidc ABCD.

Vi du. Cdt mot hinh nén béi mdt phdng di qua truc
cua nd, ta dugc thiét dién la tam gidc cé mét géc
bang 120° va duong cao thuéc géc dé cé do
dai béng a. Tinh dién tich xung quanh cia hinh
non dé.
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O goi la dinh, do dai OI goi 1a chiéu cao va do dai OM
20i la duong sinh cia hinh nén do.

Khoi nén tron xoay (hay khoi nén) 1a phan khong gian
duoc giéi han bdi mot hinh nén tron xoay ké ca hinh
noén do6.

Dién tich xung quanh cua hinh nén

Goi S, 1a dién tich xung quanh cua hinh nén ¢6 ban kinh
dudng tron ddy bing r va c6 do dai dudng sinh béng /, ta
c6 cong thic : S, = nrl.

Dién tich toan phdn clia hinh n6én bing dién tich

-| xung quanh cta hinh nén coéng thém dién tich ddy cua

hinh nén.
Thé tich khéi nén
Goi V 1a thé tich clia khéi nén tron xoay c6 chiéu cao A

va dién tich ddy la B. Ta c¢6 cong thic V = %Bh . Néu ban

kinh ddy bang rtacé V = %nrzh.

4. Mat tru. Giao cla mat
tru véi mit phing. Dién
tich xung quanh cua
hinh tru.

Vé kién thuc :
Biét khdi niém mat tru , khoi
tru va cong thirc tinh dién tich

Dinh nghia. Trong mit phang (P) cho hai dudng thing A
va [ song song véi nhau, cdch nhau mot khoang bang r.
Khi QUay mit phing (P) xung quanh truc A géc 360° thi
duong théng / sinh ra mdt tru tron xoay va dugc goi tit 1a
mdt tru. Dudng thing A goi 12 truc cha mat tru va dudng
thang / goi 1a duong sinh clia mat tru dé.

— Ching minh mét duong thang thuéc mot mait tru
tron xoay.

— Tim thiét dién cta mot mat phing véi khéi tru.

— Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia khéi tru.

Vi du. Cho mit phing (P) va mot dudng tron tam O
trén d6. Diém M di dong trén (O). Pudng thing d di
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xung quanh cua hinh try,
cong thic tinh thé tich cla
khéi tru.

Biét thiét dién cua moét mat
phéng véi hinh tru, khéi tru.

Vé ki ndng :
Tinh dugc dién tich xung
quanh cha hinh try, thé tich
cua khoi tru.

K
®>

—_——

A}
\
\

A}
1
]
S N S

A

2r

Tinh chat

a) Néu cit mat tru tron xoay béi mit phéng (P) vuong
g6c voi truc A thi ta dugc mot duong tron cé tam trén A
va ¢6 ban kinh bang r. Nguoi ta cling goi r 1a ban kinh
ciia mat tru do.

b) Néu cit mit tru tron xoay bdi mot mat phing (@)
khong vuong goc véi truc A nhung cit tat ca cac duong
sinh, ta dugc giao tuyén la duong elip.

¢) Néu M 1a mot diém bat ki ndm trén mat tru tron xoay
¢6 truc 1a A va c6 ban kinh r thi dudng thing /' di qua M
va song song v4i A s& ndm trén mat tru d6 va nhu vay, /'
12 mot dudng sinh cua mat tru da cho.

d) Mot mat phiang (a) song song Vvéi truc A clia mat tru

tron xoay va cach A mot khoang bang 4. Néu h < r thi (@)
cit mat try theo hai dudng sinh, néu 2 = r thi mat phing

qua M va vuong goc véi mat phang (P). Chimg minh
rang duong thang d luén thugc mot mit tru ¢6 dinh.

Vi du. Mot khéi tru c6 chiéu cao bang 12 va ban kinh
ddy bing 5. Mot mat phing song song véi truc va
céch truc mot khoang 1a 3 cit khai tru theo thiét dién
la hinh gi ? Cho biét dién tich cua thiét dién d6.

Vi du. Mot mat phing di qua truc ctia mét khéi tru
cét khoi d6 theo mot hinh vuong canh «. Tinh theo «
dién tich xung quanh va thé tich ca khéi tru do.

Vi du. Cho hinh tru co ban kinh R va duong cao
2R, so sdnh dién tich xung quanh cvua hinh tru va
dién tich mdt cdau cé cung ban kinh.
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Khi ‘quay quanh AB, hai canh AD va BC sé& vach ra hai

-.| CD 12 duong sinh vach ra mdt xung quanh cla hinh tru.

() ti€p xdc v4i mat tru theo mot duong sinh, con néu
h > r thi mat phang () khong cat mat tru.

Hinh tru tron xoay va khéi tru tron xoay

Ta hay xét hinh chit nhat ABCD. Khi quay hinh d6 xung
quanh dudng thing chita mot canh géc 360°, vi du canh
AB, thi dudng gdp khic ADCB tao thanh mét hinh goi la
hinh tru tron xoay (hay hinh tru).

hinh tron bing nhau goi 12 hai ddy cta hinh try, con canh

Khoang cich AB giita hai mat phéng song song chira hai
day la chiéu cao cta hinh tru.

Khéi tru tron xoay 1a phan khong gian dugc gidi han boi
mot hinh tru tron xoay ké ca hinh tru d6. Khoi tru tron
xoay con dugc goi tit 1a khoi tru. Ta goi mdt ddy, chiéu
cao, dwong sinh cia mot hinh tru theo thit tr la mat ddy,
chiéu cao, dudng sinh cta khéi tru twong ing.

Dién tich xung quanh cta hinh tru

Néu goi S, la dién tich xung quanh cua hinh tru cé ban
kinh ddy bang r va c¢6 dudng sinh bang /, ta cé cong
thic : S, = 2nrl.

Dién tich toan phédn cla hinh tru bing dién tich xung
quanh cta hinh tru dé cong véi dién tich hai ddy cua
hinh tru.
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Thé tich hinh tru

Goi V 1a thé tich khéi tru tron xoay c6 chiéu cao /i va c6
dién tich ddy 1a B. Ta c6 cong thiic V = Bh. Néu ban kinh
ddy bang r,taco V = wlh.

Luuy:

Can phan biét ba khdi niém mat tron xoay, hinh tron xoay va khdi tron xoay. V&i mat cdu, ngoai cdch xay dung nhd truc quay va dudng sinh, hoc
sinh con dugc ti€p cin véi dinh nghia mat cdu 12 tap hop nhimg diém M trong khong gian cach diém O c6 dinh mot khoang khong déi R (R > 0).
Cin trdnh sai s6t khi vé hinh biéu dién clia mat ciu noi tiép, ngoai ti€p cac hinh da dién.

VIL. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

1. Hé toa do trong khong
gian

Toa do clia mot vecto. Biéu
thitc toa do clia cac phép toan
vecto. Toa do cua diém.
Khoang céach gitta hai diém.
Phuong trinh mat cau. Tich
¢6 hudng cua hai vecto:.

Vé kién thirc :

— Biét cic khdi niém hé toa
do trong khong gian, toa do
cia mot vecto, toa do cla
diém, biéu thirc toa do cua
cdc phép toan vecto, khoang
céch giita hai diém.

Hé toa do trong khong gian

Hé truc toa do Dé-cdc vuong goc trong khong gian gém
ba truc x'Ox, y'Oy, z'Oz vudbng géc voi nhau timg doi
mot. Goi i, j, k lan lugt 1a cdc vecto don vi trén céc
truc x'Ox , y'Oy, z'Oz. Diém O dugc goi 1a goc toa do.
Cidc mat phang Oxy, Oyz, Ozx doi mot vudng géc véi
nhau duoc goi 12 cac mdt phdng toa do.

Khong gian gan véi hé toa do Oxyz duoc goi 1a khong
gian Oxy:.

Toa do ctia moét diém ,

Trong khong gian Oxyz, diém M tuy ¥, c6 duy nhat bo ba
sO x, y, = sao cho

OM = xi +yj + k.

— Tinh toa dé cha téng, hiéu cla hai vecto, tich clia
vecto véi mot so.

— Chimg minh hé thic vecto.

— Tinh tich vo huéng va dp dung tim goc, chiing
minh vudng goc....

*—Tinh tich c6 hudong cua hai vecto. Tinh dién tich

hinh binh hanh, thé tich khoi hép bdng cdch ding
tich c6 huong cua hai vecto.

— Tinh khoang céch gitta hai diém c6 toa do cho
trude.

— Xdc dinh toa do tam va tinh bdn kinh cia mat cau
¢6 phuong trinh cho trudc.

- Viét phuong trinh mat cau.

§-HOTIL.TUAN 12
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— Biét khdi niém va mot so
tmg dung cula tich vecto (tich
¢6 hudng cua hai vecto).

— Biét phuong trinh mat cau.

Vé ki ndng :

— Tinh dugc toa do cia téng,
hiéu cua hai vecto, tich cua
vecto v6i mot s6 ; tinh duoc
tich vo hudng cia hai vecto.

— Tinh duoc tich c¢6 huong
ciia hai vecto. Tinh duoc
dién tich hinh binh hanh,
thé tich khdi hép bdng cdch
dung tich c6 huong cua hai
vecto.

— Tinh dugc khoang cach
gitta hai diém c6 toa do cho
trudc.

— Xac dinh duge toa do tam
va tim dugc do dai ban kinh
clua mat ciu c6 phuong trinh
cho trudc.

— Viét dugc phuong trinh mat
cau.

Bo (x; y; 2) goila toa do ciia diém M d6i véi hé truc toa
do Oxyz da cho. Ta viét :

M=(x;y;z)hoac M(x; y; z).
Nhu vdy c6 tuong tng 1 — 1 gilta méi diém M trong
khong gian v6i mot bo ba s6 (x; y ; 2).

Toa dé cia mét vecto

Trong,; khong gian Oxyz cho vecto a. Cé duy nhét bd ba

sO ay, a,, az sao cho

— -

a= al7+ az} + azyk.
Khi d6 b6 (a; ; a, ; as) duoc goi 1 toa do ciia vecto a
déi véi hé toa do Oxyz cho trude. Ta viét :
a= (ay;ay;a3) hay ;(al;az;a3).

Biéu thirc toa do ctia cac phép toan vecto
Trong khéng gian Oxyz, cho hai vecto a = (a;; ay ;5 a3),
b =(b, ; by ; by) vamot s6 k. Khi d6 ta c6 :

a+b=(a +byay + by sag + by)

ka = (kay ; ka, ; kas).

Vi du. Cho ba vecto

a=(1;-2;4),
b=(-5;2;3),
c=(=1:1:2).

a) Tinh toa d6 cia vecto
d=2a +3b —c .

b) Tinha .b .

Vidu. Cho d=(1;2;3) va b =(5;—1;0). Xdc

dinh vecto ¢ saocho ¢ L a va ¢ 1 b.

Vi du. Trong khéng gian Oxyz cho hinh hop
ABCD.A'B'C'D’', biét A(-1 ;1 ;2),B1;0;1),
D(-1;1;0),A'2;-1;-2).

a) Tinh dién tich diay ABCD.

b) Tinh thé tich ciia hinh hép.

¢) Tinh do dai duong cao cua hinh hép xudt phdt
tirdinh A'.
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Chay:
a) a=b &ay=bysay=b,y;a3="bs;
b) 0 =(050;0);
c) avab cung phuong (B # 6) <> ¢6 mot so k sao cho
ay=kby; ay,=kby; ay=kby;
d)NeuA =(a;;ay;a3), B=(by;b,;bs)thi
 AB=(by—ay by —ayiby —ay).
Biéu thitc toa do ctia tich vé huéng va cic img dung
a) Tich vo huéng : trong khong gian Oxyz cho hat vecto
a=(a;;ay;a3), b =(by;b,; by).
Ta c6
ab = ajb, + ayb, + abs.
b) D6 dai cia mot vecto :
Cho vecto a = (a1 50y ;a3), tacod
d=Naa =& + & + .
c¢) Khoang cich giita hai di€m A = (x, ; y,4 ; z,) va
B(xg; yg; zp) la

|E| = g = )2 + (v — ya) + (25 — 24)°.
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d) Goi ¢ la géc gilta hai vecto a(q;;d,;a3) va

b(by ; by ;by). Tacé:

Sl

- - a
cosp = cos(a, b) = =
d

b

. (a#0,b20)
a12 +a§ +u§.\[b12 +b22 +b§‘

vaa Lb <:>a1b1 +a2b2+a3b3 =(.

Biéu thitc toa do cia tich vecto va cac ing dung

a) Dinh nghia

Kihiéu ¢ =a nb hodc Z=[2,B]
;,':[

+2AB=—(BA2)

a, as
b2 b3

a3 al
b3 bl

a; ay
b, b,

’

b

ol
I
Ql
>

].

b) Tinh chat

+avab cung phuong thi anb=0.

Luuy:
+ Dién tich hinh binh hanh ABCD :
Sipcp = ‘A—B A E‘
+ Dién tic;h tam gidac ABC :
Sipc = %‘Xl} A RI
+ Thé'tich hinh hop ABCD.A;B,C,D,
V - |(4B A 4D).44;.
+ Thé tich hinh chép A.BCD

V= %I(ZE A Z‘c‘).ﬁ\.
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+(anb)La, (anb)Lb
o a8 = i [fon(a 5).
+ ;, ;, w dong phdng < (17 A ;) w =0.

+ Dé chimg minh a, b, ¢ khong déng phdng, cin

' ch;ing minh

(:l A B)Z # 0.
Phuong trinh mit cau

Trong khong gian Oxyz, mat ciu tam /(u ; b ; ¢) bén kinh
r ¢6 phuong trinh 1a :

—a)+ (@ -bl+(z—-c) =
hoic
xz+y2+22—Zax—2by—2¢:+a2+b2+c2=r2,
Nguoc lai, phuong trinh
x2+y2+22+2Ax+2By+2Cz+D=0

v6i A% + B + C* —= D > 0 1a phuong trinh clia mat cdu

tam J(—A:— B:— C), bankinh r = VA2 + B2 +C?-D.

Vi du. Xac dinh toa do tam va tinh ban kinh cua céc
mat cdu cd phuong trinh sau day :

a)x2+y2+22—8x+2y+ 1=0;
b)x2+y2+22+4x+8y—-2z—4=0.

Vi du. Viét phuong trinh mat cdu trong méi trudng
hop sau :

a) C6 duodng kinh 1a doan théng AB v6i A(1; 2 ; -3)
vaB(-2;3;5).

b) Pi qua bon diém 0(0; 0; 0), A2;2; 3), B(1;2; - 4),
C(l;-3;-1).

¢) Pi qua diém A(1 ; 2 ; 3) va tiép xic véi cdc truc
toa do.

d) C6 tam la diém I(- 1 ; 2 ; 3) va cdt mdt phdng
Oxy theo mét duong tron cé duong kinh bing 8.
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2. Phuong trinh mat ph%ng

Vecto phap tuyén cta mat
phing. Phuong trinh téng
quit cla mat phang. Diéu
kién dé hai mat phing song
song, vuong goéc. Khoang
céch tir mot diém dén mot
mit phéng.

Vé kién thic :

— Hiéu khdi niém vecto phéap
tuyén cia mat phang.

— Biét phuong trinh téng quat
cha mat phing, diéu kién
vuong géc hoic song song
cliia hai mat phing, cong thitc
tinh khoang cach tir mot diém
dén mot mat phing.

Vé ki ndng :

— Xéc dinh dugc vecto phdp
tuyén clia mat phéng.

— Biét cach viét phuong trinh
téng quit cia mat phing va
tinh duge khoang céch tir mot
diém dén mot mat phing.

Phuong trinh tdng quat ctia mat phing
— Hai vecto khong cung phuong a = (ay ; ay ; ay),

b = (by ; by ; b3) c6 gid song song hodc ndm trong mat
phing () thi (&) c6 mot vecto phap tuyén 1a :

- -

n=anb

- Phu’ong trinh clia mat phang (@) di qua diém My(xy 5 yo 5 Zp)

va nhan vecto ;(A ; B ; C) khac 0 lam vecto phép

tuyén la :

A()C "“)Co) + B(y - yo) + C(Z - Zo) = 0
— Néu mat phéng (@) c6 phuong trinh téng quat 1a
Ax + By + Cz + D =0 thi né ¢6 mot vecto phdp tuyén la
n(A;B;C).
— Néu mat phing (@) cit cdc truc toa do Ox, Oy, Oz theo
thit tu tai cdc diém Az ; 0;0), BO; b;0), CO;0; ¢)
v6i abe # 0 thi (@) c6 phuong trinh theo doan chén 1a :

X y z

—+=+—=1.
a b ¢

biéu kién dé hai mat phang song song, vuong géc

Cho hai mit phing () va (@) c6 phuong trinh tong
qudt lan lugt 1a :

— Lap phuong trinh téng quat ctia mét phing :

— Phuong trinh mdt phdng () di qua ba diém khong
thdng hang.

— Phuong trinh mdit phdng (@) qua diém M(xy 3y, ; zo)
va song song voi mit phang (f) : Ax + By + Cz + D = 0.
— Phuong trinh mdt phdng ( a) qua duong thdang d va
vuong géc véi mdt phang (f) : Ax + By + Cz + D = 0.
— Xét vi tri tuong d6i clia hai mat phang.

— Tinh khoang cich tir mot diém dén mot mit phang.

— Khodang céch giita hai mat phing song song.

Vi du. Viét phuong trinh mat phang di qua ba diém
A(-1;2;3),B(2;-4;3),C(4;5;06).

Vi du. Viét phuong trinh mit phing di qua hai diém
AB;1;-1),B2; - 1;4) va vudng géc véi mat
phing 2x —~y +3z~1=0.

Vi du. Tinh khoang cdch tir diém A3 ; — 4 ; 5) dén
mit phang x + Sy —z+ 7 =0.
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A1x+Bly+Clz+D1 =0
Ayx+Byy+Cyz+ D, =0.
Goi n(A;B;;C;) Vi ny(Ay;By:Cy)la cic vecto phap

tuyén cla (a;) va (o), taco :

—_

= kn,
o (@) /l (@) {1 ="
R {Dl;r:kDZ.

s(@)Ll(m)en Ln, < nn=0

@AIAZ + 3132 + C1C2 = O.

Cha y :
— (o) chit (o) < ny = kn,.

—_—

n = kn,

() =(x) < {
' D, = kD,.

Khoang cach tir mot diém dén mot mat phing
Trong khong gian Oxyz, khoang cach tir diém
My(xo; ¥o ; Zp) dén mit phing
(@) : Ax + By + Cz + D = 0 dugc tinh béi cong thic :
|Axy + By, + Czy + D

Ja?+B 1 c?

d(My,(a)) =

Vidu. Cho A(1 ;2 ; 3) va B(-3 ; 4 ; -5). Viét phuong
trinh mdt phdng thod mdn mot trong cic diéu
kién sau :

a) Song song véi AB, truc Ox va di qua géc toa dé .
b) Di qua A, B va song song vdi truc Oy.

¢) Di qua A, B va vuong géc véi mdt phdng
x+y-10=0.
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3. Phuong trinh duding thing

Phuong trinh tham s6 cua
dudong thing. Diéu kién dé
hai dudng thdng chéo nhau,
cit nhau, song song hoac
vudng goc véi nhau.

Vé kién thiic :

Biét phuong trinh tham s6 cla

duong thing, diéu kién dé hai |-

duong thang chéo nhau, cét
nhau, song song hodc vudng
géc v6i nhau.

V€ ki ndng :

— Biét cach viét phuong trinh
tham s6 ctia dudng théng.

- Biét cich st dung phuong
trinh cha hai dudng thing dé
xdc dinh vi tri twong d6i clia
hai duong thing do6.

Phuong trinh tham s6 va phuong trinh chinh tic
1. Cho duong thang A di qua diém M(x, ; yg 5 o) va
nhan ;(a] jUy s az) # (_5 lam vecto chi phuong.

A c6 phuong trinh tham s6 1a :

x=x0+tal
y=Yyy tia,
Z=ZO+ta3.

2. Cho duong thing A di qua diém My(x, ; yo 5 Zo) Va
nhan vecto ;(al ; dy 3 a3) VO1 aydpaz # 0 1am vecto chi
phuong.

A ¢6 phuong trinh chinh tic 1a

X=X _ Y~ Yo _

a Q) as

Z"ZO

Diéu kién dé hai dudng thing song song, tring nhau,
cit nhau hoac chéo nhau

Cho hai dudng thing d va d' lan lugt di qua hai diém
My(xg 5 Yo 5 2o)» My'(xg' 5 Yo' 3 2') va c6 vecto chi phuong
14n luot 12

— Viét phuong trinh tham s6, phuong trinh chinh tac
ctia dudng thang.

— Sir dung phuong trinh clia hai dudng thing dé xdc
dinh vi tri tuong d6i cha hai duong thang do.

~ Xéc dinh vi tri tuong d6i giita dudng thdng va mat
phéng.

— Céch tim giao diém cha dudng thing va mat phang.
~Tinh khodng cdch tir mét diém M dén mét duong
thdng d.

— Viét phuong trinh hinh chiéu cia mot duong
thdng d xuéng mdt phdng ().

— Tinh khodng cdch giita hai duong thdng chéo
nhau.

— Ldp phuong trinh duong vuong goéc chung cia
hai duomg thdng chéo nhau.

Vi du. Viét phuong trinh tham s6 ctia duong thang di
quahaidiémA(4;1;-2)vaB2;-1:9).
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—

a=(ay;dy;a3),d =(u ;ay;a3).Patn =a A a',
ta c6 cac diéu kién sau :

+dcitd <

n.MyM,, = 0.

+d vad chéo nhau < n.MyM; # 0.

+dld e a.a =0.

Piéu kién dé mot duong thing song song, cit hoic

vuédng goc v6i mat phiang

Cho dudng thang d di qua diém My(x; ; yo ; zo) va ¢

vecto chi phuong la a = (ay ; a4y ; a3), va cho mit phéng
(@) :Ax+By+Cz+D=0.

Goi ;(A ; B ; C) la vecto phdp tuyén cta (). Ta c6 cac

diéu kién sau :

- —

an=0

+d//(a)<:>{
M, ¢ (a).

Vi du. Viét phuong trinh tham so ctia duong thang di
qua diém A(3 ; 2 ; — 1) va song song véi duong thing
x—1 y+1 =z

2 3 4

Vi du. Xét vi tri twong déi clia hai dudng thing :
x+4 y+1 z-2

hi ===
x="Tt

dy: Jy=6-4t
z =3+ 5t

Vi du. Viét phuong trinh duong thdng la hinh
chiéu ciia duong thdng

x=3+5t
y=-1+1¢
z=4+1t

trén mdt phdng 2x - 2y + 3z - 5 = 0.

Vi du. Tinh khodng cdch giita hai duong thdng a, b
trong méi truong hop sau

x=34+t
1) a: ¢dy=1-1t¢
z2=2+2
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= x=-t
+dc (o) an=0 b: ,
M, € (a). D ay=2+3t
4 4 z =3t
+dcit(a) < n.a #0.
- - 2 x-2 y+1 =z
+dl (@)= n =k.a ) a =T T3
) -7 y-1 z-3
b:x y z
3 4 2
Luuy :
Tinh khoang cach

— Trong khéng gian Oxyz, dé tinh khodng cdch tir

diém M dén dudng thing A, ta thuc hién cdc budc :

+ Viét phuong trinh mit phang (@) chita M va vuong

goc voi A.

+ Tim giao diém H cta A v6i mat phing (a).

+ Khoang cach tir M dén A chinh la d6 dai doan MH
dM, A)=MH.

— P& tinh khoang c4ch giita mot dudng théang A va

mot mét phing () song song véi A, ta thuc hién cic budc :

+ Lay mot diém My(xy ; v 5 zp) tuy ¥ trén A,
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+ Khodng cich giita A va (@) chinh 1a khoang cich
tir diém M, dén mit phing (@)

d(A, (@) = dM, ().
— D€ tinh khoang cich giita hai dudng thing chéo
nhau A va A', ta thuc hién cac budc :
+ Viét phuong trinh mat phéng (@) chita A va song
song voi A'.
+ Lay mot diém M'(xy' 5 yo'5 29) tuy ¥ trén A'.
+ Khoang cich giita A va A’ chinh 1a khoang céch tir
diém M, dén mat phéang ()

d(A, A) =dMy, (a)).

Luuy:

— Hoc sinh nao ciing phdi bi€t thém cich tim vecto phdp tuyén ctia mit phing nhd tim tich c6 huéng ctia hai vecto khong ciing phuong, c6 gid
song song hodc ndm trén mat phing.

— Hoc sinh nao cling dugc ti€p can véi viéc 1ap phuong trinh ctia mit phang trong cdc trudng hop : mat phang di qua géc toa do ; mat phing song
song hoac chita cic truc Ox (hodc Oy hodc O:) ; mat phang song song hoic tring véi mot mat phing toa do (Oxy) (hoac (Oy:z) hoac (Ozx)) ; mat
phing di qua ca ba diém A(a ; 0; 0), B(O; b; 0), C(0;0; ¢) v6i abc # 0.

— Viéc tinh khoang céch giita hai dudng thang chéo nhau d va d' dugc dua vé tim khodng cdch tir mot diém dén mot mit phing, cu thé : viét
phuong trinh mat phing (&) chita dudng thing d' va song song v6i dudng thing d, sau d6 tim khoang céch tir mot diém M bat ki thuoc d t6i mat
phing (). Khoang cach d6 chinh 14 khoang cich giita d va d'.

—Hoc sinh hoc theo chuong trinh ndng cao con duoc tiép cdn vdi : cong thic tinh khodng cdch tir mot diém dén mot duong thdng ; cong
thitc tinh khodng cdch giita hai duong thdng ; mot sé g dung ciia tich vecto (tinh duoc dién tich hin!. binh hinh, thé tich khoi hép bang
cdch dung tich c6 hudng ciia hai vecto ; viét phuong trinh hinh chiéu ciia duong thdng trén mdt phdng.
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Viéc thuc hién chuén kién thic, ki nang ctia chwong trinh gido duc
phd thong mon Toén cén theo quan diém co ban : sét thyc, truc quan,
ding chudn va d6i mdi.

SAT THUC

~ Sét v6i noi dung chuin, véi thuc t€ d6i tugng va diéu kién
giang day, véi thoi lugng cho phép ; bién soan di dang céc bai luyén
tap tuong duong véi cac vi du néu trong chudn nhdm gitp hoc sinh
rén luyén ki nang gidi todn dat chudn va phan hod theo mic do yéu
cdu cua chuong trinh chudn va chuong trinh nang cao. Thuc hién
chuong trinh ty chon ctia b mon theo hudéng gidp hoc sinh dat chuin
tot hon.

— Chi trong c4c vi du va bai todn c6 ndi dung thuc tién doi song
va gén vé6i cdc mon hoc khdc (Iam cho hoc sinh thay rd Todn hoc gan
v6i cudc song va 1am quen véi viéc dp dung tri thifc Toan hoc dé
gidi cdc bai todn thyc t&, cic bai toin clia mén hoc Vat li, Hoéd hoc,
Sinh hoc, ...)

TRUC QUAN

— Tiép can chudn bing phuong phdp truc quan nham giam tinh han
1am, giam céc noi dung nang né, don gian hod nhitng vén dé phic tap
nhung khong 1am maét tinh chinh x4c va suy luan c6 li ma chuén dé ra.

— Day va hoc kién thitc ki nang theo chuén trén co s& dan dat timg

buéc, qua nhitng vi du mo ta khai niém mot cdch 6 rang, tranh dp dat
thiéu ty nhién.
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- Pam bao ding kién thic, ki nang, mitc do phiic tap ciua dang
toan minh hoa, nhimg luu ¥ néu trong chuén.

— Truéc hét dam bao dat chudn hod va phan hod theo mitc do yéu
cdu cla chuong trinh chuin va chuong trinh nang cao ; han ch€ céc vi
du va bai tap phifc tap, doi hoi ki thuat va meo muyc, ndi dung kho
ctng thi€u tu nhién khé tiép thu, gidm bét s6 luong cong thic can nhé.
Pam bao su gon, chat ché va he théng kién thitc, ki nang ma
chuén néu.

pOI1 MOI

Theo chi dao day va hoc ctia B GD&DT : Déi méi kiém tra dianh
gid theo chudn, d6i méi cong cu kiém tra ddnh gid, déi méi thai lugng,
déi méi thy tu thuc hién kién thic ki nang chuén néu, déi méi phuong
tién day hoc dé déi méi phuong phdp day hoc, tang cudng tinh chi
dong ciia hoc sinh trong gi® hoc, gitip hoc sinh tich cuc, himg thi hoc
tap. Tim t0i sdng tao nhiing cich dua ndi dung hoc tap mot cach nhe
nhang, dé hiéu, tu nhién ma van chinh xac. Can da dang hoa céc hoat
dong thuc hién chudn (6n lai kién thic, gidi thiéu kién thic mdi, hoc
truc & nha, 1am tai 1p, chia theo dé tai, thuc hién cd nhan hay nhom
nhé, 4p dung ngay kién thitc vira hoc, cau hoi tric nghiém khach quan,
st dung mdy tinh cAm tay dé gidi todn ...).
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VOI HOC SINH

— V6i hoc sinh dai tra cia moi ving mién, noi dung dugc néu
trong van ban nay la noi dung hoc tip bat budc phai dat, khong han
ché néi dung hoc tap véi hoc sinh ¢6 nhu céu hoc tap nang cao.

— Véi nhiing hoc sinh ¢6 nhu ciu hoc tap md rong, nang cao hodc

doi twong hoc sinh kh4, gioi, ¢6 thé tham khao Chuong trinh Nang cao
hoac Chuong trinh Chuyén ctia B6 GD&DT ban hanh ; ¢6 thé tham
khéo trong sdch gido khoa hodc sich bai tap, sach tham khdo noi dung
chuyén ma nha truong tuyén chon hoac ¢6 thé tu hoc theo ning luc
ban than. ’

— O viing thuan loi, hoc sinh cdn dugc ting cuong chat luong hoc
tap qua viéc ti€p can cdc ngudn thong tin, cic phuong tién cong nghe
dé cling c6, m& rong, nang cao kién thitc.

— Chudn kién thic, ki nang cia Chuong trinh Trung hoc phd thong
mon Todn gidp cdc em hoc sinh tu hoc, tu kiém tra kién thic, ki nang
theo cdc yéu cau co ban, t6i thiéu cta kién thiic, ki nang mén Todn ma
hoc sinh can phai c6 va phai dat dugc qua hoc tap. Hoc sinh tu hoc, tu
kiém tra theo chuén kién thitc, ki nang qua hoc, kiém tra cdc kh4i niém
co ban, cdc ki nang co ban, cdc cong thic can nhé, cdc phuong phip
gidi, cdc dang todn, vi du minh hoa ... twong ng véi cic chi dé cla
chuong trinh ; tu nghién ngdm noi dung hoc tap theo mot yéu cau,
phong céch riéng va véi t6c do phu hgp. Tu hoc khong nhimg gitip hoc
sinh ty than nam noi dung hoc mot cdch chac chin va bén vimg, xdc
dinh phuong phdp hoc tap va ki nang van dung tri thitc, rén luyén ¥ chi
va nang lyc hoat dong sing tao ; tu than bu dap cho minh nhing 16
héng vé kién thic, dép ting v6i yéu cdu ctia chuong trinh. (Qua cic
hoat dong hoc tap : xay dung k€& hoach, tap trung sitc luc va thoi gian
cho ndi dung trong tam, quan trong nhat, néi dung con khuyét hoic
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chua rd, trdnh dan trai, phan tan. N§ luc, tu luc ndm noi dung hoc tap
théng qua : doc, tém tét tong hop, so sdnh, phan loai ; tur 1am bai tap,
dé kiém tra. Tranh thl sy gidp d& clia thdy co gido, clia ban bé va cla
cha me, anh em trong gia dinh, trong dong ho).

VOI GIAO VIEN

— V@i gido vién thi néi dung co ban néu trong van ban nay 1a can
cir dé soan bai, tién hanh day hoc, 6n tap va dua trén d6 dé kiém tra
danh gid két qua hoc tap cua hoc sinh. Dam bao vira dat chudn vita
phdn hod theo dic diém ving, mién cho céc d6i tuong hoc sinh khdc
nhau ; ddnh gid theo dé tu luan, d¢ TNKQ hoic hén hgp gém ca bai
todn ty luan 14n bai tosn TNKQ. On tap nhim hé théng hod kién thic da
hoc, hoan thién ki nang giai bai tap, qua 6n tap bd khuyét cho nhimg phat
hién thi€u sét vé kién thic, ki nang, vé suy luan toan hoc thi€u can cit
logic hodc chua hop Ii ; nho d6 tao cho timg hoc sinh viing tin vio nang
luc ban than c6 thé dat két qua t6t trong céc ki kiém tra danh gid va thi.

Viéc 6n tap mon Todn cdn dat t6i hi€u duge ban chat va van dung
dugc cdc noi dung hoc ; khi on tap khong nén qud chid y vao viéc tim
nhing thi thuat ghi nhé dugc nhiéu, mic du nhé 1a co s& cin cho viéc
giai cdc bai todn, nhung khong du ; boi vi viéc nam viing cdc cich giai
cdc dang bai todn co bdn cho nhiéu kha nang dat két qua t6t trong
kiém tra, thi. Viéc on tap gidp ta nhé noi dung hoc t6t hon va thuc su
hitu ich cho viéc giai cic bai todn. Su quan trong clia viéc on tap 1a &
ché : gitip hoc sinh hé thong lai va rit ra nhimg diéu co ban, chi yéu,
khdi quét hod cua nhitng kién thic — ki nang da hoc dé thdy duoc su
tuong déng, twong umg, dong dang, bién déi vé hinh, khdi niém,
phuong phdp, dang todn... trong chuong. trinh mén hoc clia mot noi
dung, mot chu dé, mot 16p hay toan cdp hoc.

— Gido vién huéng dan o6n tap cdn qudn triét 15 : nhitg céch on tap
déu 1a nhiing biéu hién cu thé cta viéc hé théng hod kién thic theo



huéng lam rd cau trnic cla ting phan, timg chuong, timg mach kién
thiic, timg chii dé hay toan thé ctia chuong trinh ; 1am 6 vi tri clia mbi
kién thitc va quan h¢ giita cdc kién thitc ; tranh viéc hé thong hod nang
tinh hinh thic nhu liét ké cdc cong thite, cac dinh 1i, cidc dang toan da
hoc theo ding khuén méu va trinh ty nhu trong sich gido khoa. Cing
v6i viéc hudng dan hoc sinh hé théng hod kién thic, gido vién giip
hoc sinh sap xép cic bai tap va phan chia thanh cdc dang bai tap dé
nam vimg cdch gidi chung cho timg dang chinh, déng thoi nhic lai va
ghi ra dugc nhimg kién thic, dinh li, cong thitc, suy luan da hoc & 16p
dudi, nay thudong phai sir dung nhiéu dé giai todn & 16p 12. Trong tinh
hinh thuc t€ hién nay, gido vién cdn t6 chic day va hoc chu ddo ngay
tr ddu nam hoc, 6n tap déu dan sau timg chuong, muc, gitip hoc sinh
ty giai cdc cau hoi va bai tap néu trong chuén kién thiic, ki nang.

— Gido vién can phai linh hoat trong viéc day hoc, c6 thé dan dat
hoc sinh ti€p can ki€n thic, ki nang trinh bay theo phuong phép khic,
céach khac hoac thay bdi vi du khéc tuy theo d6i tuong, ving mién dé
thyc hién chudn pht hgp v6i mitc do nhan thic cia méi loai d6i twong.
Trong day hoc ciing nhu kiém tra, ddnh gid, can luu y téi cong cu may
tinh cdm tay nhidm giam tai phdn tinh todn ciing nhu déi méi ca trinh
bay 10i gidi 1an khau ra dé va ddp 4n tuong ing yéu cau tinh ding hoac
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tinh gan ding ; khich 1& nhimg hoc sinh ¢6 cdch gidi ding bdi nhimg
kién thic, ki nang c¢6 duge do ban than nd luc hoc tap.

VOI CO QUAN, CAN BO QUAN Li GIAO DUC

— Vi cic co quan, cdn bo quan li gido duc thi ndi dung van ban
néu trong cudn séch nay 1a can ci t6i thiéu dé ddnh gid, kiém tra viéc
day va hoc.

~ Trong thanh tra, kiém tra day va hoc cdn qudn triét tinh than :

+ Khuyén khich gido vién sing tao linh hoat trong méi bai hoc,
ti€t hoc ; gido vién c6 thé trinh bay day noi dung kién thitc nhu di néu
trong van ban, tuy nhién c6 thé linh hoat trong cdch trinh bay (c6 thé
trinh bay theo phuong phép khdc, cidch khic hoac thay bai vi du khéac
tuong tu vé mitc do nhan thic) ; kiém tra (hodc ra dé thi) ding theo
yéu cdu mic do da dé cap trong cudn sich véi nhitng bai todn khac
tuong duong muc do nhan thuc ;

+ Can luu y t6i cong cu mdy tinh cdm tay nham giam tai vé phan
tinh todn va dé déi méi cé trinh bay 16i gidi 14n khau ra dé va dép 4n
trong tng yéu ciu tinh ding hoic tinh gn ding ;

+ Khich 1¢ nhitng hoc sinh cé cach giai ding boi nhiing kién thic,
ki nang c6é duge do ban than nd luc hoc tap.
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