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LOI NOI PAU

Chuong trinh thay sdch gan lién véi viéc d6i méi phuong phép day hoc, trong d6 c6 viéc
thyc hién d6i méi phuong phdp day hoc trong mon Todn. B sdch Thiét ké bai giang Hinh
hoc 12 - ndng cao ra doi dé phuc vu viéc d6i méi do.

B0 sach dugc bién soan dua trén cic chuong, muc cia bo sich gido khoa (SGK) hinh hoc 12
nang cao, tir d6 hinh thanh nén cau tric mot bai giang theo chuong trinh méi dugc viét theo quan
diém hoat dong va muc tiéu giang day la: Lay hoc sinh lam trung tam va tich cuc st dung cac
phuong tién day hoc hién dai.

Phan Hinh hoc gém 2 tap.
Tdp I: gdédm céc chuong I va mot phan chuong I1
Tdp 2 : gdm phan con lai ciia Chuong II va chuong III

Trong moi bai soan, tic gia c6 dua ra cac cau hoi va tinh hudng thi vi. V€ hoat dong day va
hoc, ching toi ¢6 gang chia lam 2 phan: Phan hoat dong ctia gido vién (GV) va phéan hoat dong cta
hoc sinh (HS), & mbi phan ¢6 céc cau hoi chi tiét va huéng dan tra 16i. Thuc hién xong moi hoat
dong, 1a da thuc hién xong mot don vi kién thiic hodac cing ¢6 don vi ki€n thic d6. Sau moi bai hoc
chiing toi ¢6 dwa vao phan cau hoi trac nghiém khéch quan nhiam dé hoc sinh tu ddnh gid dugc miic
do nhan thiic va mic do ti€p thu ki€n thiic cha minh. Phan hinh v&, cdc tic gia cO gang suu tam
nhitng hinh anh thuc t€ ¢6 gén lién véi lich st todn hoc trong chuong trinh hinh hoc 12 nhu cdc hinh
da dién déu, ...Day la nhitng hinh ma khi ing dung trong bai giang s& gay nhiéu hiing thi trong hoc
tap ctia hoc sinh.

Day 1a bo sach hay, dugc tap thé tac gia bién soan cong phu, ting dung mot s6 thanh tuu
khoa hoc nhat dinh trong tinh todn va day hoc. Chiing t6i hy vong dap ting dugc nhu cau cla gido
vién todn trong viéc d6i mdi phuong phdp day hoc.

Trong qud trinh bién soan, khong thé tranh khoi nhitng sai s6t, mong ban doc cam thong va
chia sé. Chiing t6i chan thanh cam on sy gép ¥ clia cac ban.

Ha Ngi thang 9ndam 2008

Tac gia

Chuong II



mat cau, mat tru, Mat nén

Phan 1

Gi6i thiéu chuong

I. Cau tao chuong
D1. Mt cau, khoi cau

D2. Khdi niém vé mat tron xoay
D3. Mat tru, hinh tru va khoi tru
b4. Mat nén hinh nén va khoi nén

On tap chuong I1
Muc dich cua chuong
Chuong II nham cung cap cho hoc sinh nhiing kién thiic co ban vé khai niém
cac khoi tron xoay trong khong gian ma cha yéu 1a mat ndn, mat tru va mat
cau.
e Mat cau la gi. Su xac dinh mat cau. Puong tron 16n ctia mat cau.
- Dién tich cua mat cau.
- Thé tich cia mat ciu.
e Mit tru tron xoay la gi.
- Dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia mat tru.
- Thé tich cta khoi tru
e Mat non tron xoay : Pay, duong sinh va duong tron day.
- Dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia mat non.
- Thé tich ctia kh6i nén

I1. Muc tiéu

1. Kién thirc

Niam duoc toan bo kién thic co ban trong chuong da néu trén.

O0Hiéu cdc khdi niém cdc mat tron xoay: Mit cAu, mit tru va mét non.
O0ONAm dugc cac cong thic tinh dién tich, thé tich clia cic mit tron xoay.

2. Ki nang

- Tinh dugc dién tich xung quanh, dién tich toan phan cta cac hinh tron xoay.
- Tinh duoc thé tich ctia khoi cdu, khoéi tru, khoi non.

3. Thai do

Hoc xong chuong nay hoc sinh s€ lién hé dugc véi nhiéu van dé thuc t€ sinh
dong, lién hé dugc véi nhitng van dé hinh hoc da hoc & 16p dudi, mé ra mot
cdach nhin mdéi vé€ hinh hoc, dic biét 1a van dé hinh hoc khong gian. Tix do, cac
em c6 thé tu minh sdng tao ra nhitng bai toan hoic nhitng dang toan méi.

Két luan:

Khi hoc xong chuong nay hoc sinh cin lam tot cac bai tap trong sach gido
khoa va lam duogc céc bai kiém tra trong chuong I1.



Phan 2
cac bai soan
(Tiép theo)
D3. Mat tru, hinh tru, khoi tru

(ti€t 6, 7)

1. Muc tiéu

1. Kién thic

HS nam duoc:

1. Khéi niém chung vé ma tru.

2. Piém thudc mat tru , diém & trong va diém & ngoai mit tru.
3. Giao clia mat tru va mat phang.

4. Hinh tru la gi, cdc khai niém co ban v€ hinh tru, dién tich xung quanh, dién tich toan
phan cua hinh tru.

5. Khoi tru va thé tich ctia khoéi tru.
2. Ki nang

¢ V@ thanh thao cdc mat hinh tru.

e Xac dinh mat tru, hinh tru, khéi tru.

¢ Phan biét dugc ba khai niém trén.

e Tinh dugc thé tich va dién tich clia hinh tru va khéi tru.
3. Thai do

¢ Lién hé dugc vdi nhiéu van dé thuc té trong khong gian.

¢ (6 nhiéu sang tao trong hinh hoc.



¢ Hung thid trong hoc tap, tich cuc phat huy tinh doc lap trong hoc tap.

II. Chuan bi cia GV va HS
1. Chuan bi cia GV:

¢ Hinh vé& 43 dén 47.
¢ Thudc ké, phan mau, ...
2. Chuan bi cua HS :

. Doc bai trudc & nha, c6 thé lién hé cac hinh khong gian, hinh tru da hoc & 16p duéi
va trong thuc té.

III. Phan phéi thoi luong

Bai dugc chia thanh 2 tiét :
Tiét 1: Tir dau dén hét muc 2
Tiét 2: Ti€p theo dén hét.

IV. Tién trinh day - hoc

A. Pat van de

Cau hoi 1.
Hay néu dinh nghia hinh tron xoay.
Cau hoi 2.
Néu céc dac diém chung ctia hinh tron xoay?

B. Bai méi

Hoat dong 1

1. Pinh nghia mat tru

GV néu cau hoi :

H1. Em hay néu khai niém hinh lang tru.

H2. B4anh xe mdy lu c6 1a hinh tron xoay hay khong? Néu cdc dic diém cua

no?

¢ GV néu dinh nghia :
Mdt tron xoay sinh bdi dwong thang | khi quay quanh dicong thang A song song
voi | dicoc goi la mdit tru tron xoay (hodc van tdt la mdt tru,).

GV st dung hinh 42 va dua ra cac cau hoi



H3. Mt tru c6 day hay khong?

H4. A va [ c6 quan hé nhu thé nao?

H5. So sanh khoang cach gitta A va [, A va [,?

e GV néu cac khai niém co ban ctia hinh tru:
A goi la truc cua mdt tru va 1 goi la duong sinh cua mdt tru, R goi la bdn kinh cua
mdt truy.

H6. Khi nao diém M & ngoai mit tru?

H7. Hay néu khai niém ban kinh clia mat tru.

HS8. Em hay dinh nghia mat tru theo ngén ngit tap hop.

H9. Néu mot di€ém thudc mat tru thi né thuoc mot dudng sinh nao dé. Pung hay

sai?

H10. Hay néu m6i quan hé giita cac duong sinh khac nhau ctia mat tru.

e GV néu cac chu y:
a) Mdt tru néi trén la tdp hop tdt cd nhitng diém M cdach dwong thang A c6 dinh
mot khodng R khong doi.

b) Néu M, la mot diém bdt ki ndm trén mdt try thi duong thang 1 di
qua M, va song song véi A s€ nam trén mdt tru dé (vi moi diém cua I, déu cdch
A mot khodng R). Nhit vdy, cé thé xem mdt tru sinh bdi duong thang 1y, néi cdch

khdc, duong thang I, ciing la mot duong sinh ciia mdt tru.

e Thuc hién trong 5'
a) %
"Hoat dong cia GV Hoat dong cua HS
Cdu hdi 1 Goi y trd 10i cdu hoi 1
Hay néu khédi niém duong sinh | HS tu néu.

ctia mat tru?

Cdu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Tim giao cia T va mat tru trong | Gjao ctia T va A 13 hai dudng
trudng hop nay. sinh doi xing v6i nhau qua 00
b)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cau héi 1 Goi y trd 107 cau hoi 1
Goi d 1a khoang cich tir A dén | C6 3 kha nang:

(P). Hay cho biét cac kha nang cé

d<R;d =Rvad>R.




thé xay ra.

Cadu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Tim giao ctia T va mat tru trong | + Néu d > R thi giao 1a tap rong.
truong hop nay. + Néu d = R thi giao 1a mot
duong sinh.
+ Néu 0 < d < R giao la mot cap
duong sinh.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1

Hiay néu moi quan hé cua cic
duodng sinh va A.

Cdu hoi 2
Tim giao ctia T va mat tru trong
truong hgp nay.

Céc duong sinh vuong goc voi
A.

Goi ¥ trd 1oi cdu hoi 2
(P) L 0O: giao 1a duong tron co
ban kinh R.

Hoat dong 2

2. Hinh tru va khoi tru

e GV st dung hinh vé 43 va néu cac cau hoi :

H11. Khi cat mat tru boi hai mat phiang ta duoc hinh gi ?
H12. Néu mot vai hinh anh thuc t€ cta viéc cit trén?
e GV néu dinh nghia :

Phdn mdt tru T nam gita hai mdt phdng (P) va (P’) cung véi hai hinh tron xdc

dinh béi (C ) va (C) duwoc goi la hinh tru.

e GV néu cac cau hoi

H13. Néu khai niém ddy cta hinh tru.
H14. Néu khai niém chiéu cao cta hinh tru.
H15. Néu khai niém truc cua hinh tru.




e GV néu céc khai niém diém ndm trong, nim trén va nim ngoai hinh tru. Goi
R 12 ban kinh cta hinh tru, d 1 khoang céch tir truc A dén duong thang m // d.
Hay dién vao bang sau:

d 3 3 7 9
R 5 6 8
Vi tri Trén

e GV néu dinh nghia
Hinh tru cung vdi phan bén trong cua né duoc goi la khoi tru xdc
dinh bdi hinh tru do.

H16. Moi diém thudc mit tru déu thudc hinh tru . Ping hay sai?

e Thuc hién vi du 1 trong 5'. GV st dung hinh 44.

Hoat dong Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd 1oi cdu héi 1
Goi C’, D’ lan luot 12 hinh chiéu | ABC'D" 1a hinh chir nhat.

cia C, D trén mat ddy chita AB

thi ABC’D’ 1a hinh gi ?
Cau hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2

Hay tinh AB. Tac6 AC’=2R, BC*= 4R’ -
AB*=BC?- CC’*=AB* - R*.
Suy ra : 2AB*= 5R*hay AB =
RJ10

2

Hoat dong 3

3. Dién tich hinh tru va thé tich khoi tru

e GV néu khai niém hinh lang tru noi ti€p hinh tru.

e GV néu dinh nghia :
Dién tich xung quanh cia hinh try la gioi han cua dién tich xung quanh cua hinh
lang tru déu noi tiép khi so canh day ting lén vo han. Thé tich cia khoi tru la gici
han cia thé'tich ciia khoi ldng tru déu noi tiép khi s6 canh day tang lén vo han.

H17. So sanh dién tich xung quanh cta hinh tru va hinh lang tru noi ti€p.



e GV néu dinh Ii :

Dién tich xung quanh ciia hinh tru bang chu vi dday nhén véi chiéu cao.

H18. Chiing minh y th& nhit cta dinh 1i.

Thé'tich cua khoi tru bdng dién tich ddy nhén voi chiéu cao

e Thuc hién vi du 2 trong 5'. GV st dung hinh 46.

1)

2)

3)

\
=
RN

Hoat dong ctia GV — Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Tinh dién tich xung quanh cua 47R?.
mit try. Goi y trd loi cdu hoi 2
Cadu héi 2 AR,
Tinh dién tich cia mat cau.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd 10 cdu héi 1

Tinh dién tich toan phan cta mat

47rR2+ 27rR2= 67rR2.

tru. Goi y trd loi cdu hoi 2
Cdu hoi 2 Dién tich mat cdu bang 2 dién

So sanh 3

tich toan phan cua hinh tru.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS

Cdu héi 1 Goi y trd 10 cdu héi 1

Tinh thé tich clia khoi try. V= 7R*2R = 2zR>.
Cdu héi 2 Goi ¥ trd 1oi cdu hoi 2

Tinh thé tich ciia kh6i cau. V= %ﬂR3 :

Hoat dong 4

Tém tat bai hoc




1. Mt tron xoay sinh béi duong thang / khi quay quanh dudng thang A song
song v6i 1 duge goi 1a mat tru tron xoay (hodc vén tat 12 mat tru).

A goi la truc cia mat tru va / goi la duong sinh cua mat tru, R goi la ban
kinh cua mat tru.

2. Phian mat tru T nidm gifta hai mat phang (P) va (P') cling véi hai hinh tron
xac dinh boi (C) va (C') duoc goi la hinh tru.

3. Hinh tru cung v6i phan bén trong cua né dugc goi 1a khoi tru xac dinh boi
hinh tru do.

4. Dién tich xung quanh cta hinh tru 1a giGi han cta dién tich xung quanh cua
hinh lang tru déu noi tiép khi s6 canh ddy ting lén vo han. Thé tich cua khoi
tru 12 giéi han cta thé tich ctia khoi lang tru déu noi tiép khi s6 canh ddy ting
lén vo han.

5. Dién tich xung quanh ctia hinh tru bang chu vi ddy nhan véi chiéu cao.

Thé tich ctia khoi tru bang dién tich ddy nhan véi chiéu cao.

Hoat dong 5
mot s6 cau hoi trac nghiém

Hay dién ding (D) sai (S) vao cdc khang dinh sau :
Cdu 1.
(a) Mot mat phang cat hinh tru thi cit theo mot dudng tron D

(b) Mot mat phang cat hinh tru thi cit theo mot hinh chit nhat [
(c) Mot mat phang // v6i truc cat hinh tru thi cit theo mot hinh chit nhat

(d) Mot mat phang L v6i truc cét hinh tru thi cit theo mot dudng tron [ ]
Trad loi.

a b ¢ d
S S b b
Cdu 2.
(a) Mat tru 1 hinh tru []

(b) Mot doan thang quay quanh mot dudng thing song song véi né thi duoc
mot hinh tru. [
(c) Tinh ti€n mot hinh tron theo mot vecto ¢d gia song song véi dudng thiang
vuong géc véi mat phiang chita dudng tron ta duoc mot hinh tru.
(d) Ca ba khang dinh trén déu sail ]
Tra loi.
a |b c d
S |b |b S
Cdu 3. Goi d 12 khoang cich tir truc A clia hinh tru T dén mat phang (P). R 12
ban kinh.




(a) d >R thi (P) cit (T) []

(b) d <R thi (P) cat (T)
(c) d =R thi (P) cat (T)
(d) C4 ba khang dinh trén déu sai []
Trad loi.
a |b c d
S |b |b S
Cdu 4. Goi d 1a khodng cich tir truc A ctia hinh tru T dén mat duong thang / //
A. R 1a ban kinh.

1]

(a) d >R thi / nam ngoai véi (T) ]:[
(b) d <R thi / ndm trong véi (T) []

(c) d =R thi / 1a duong sinh ctia (T) []
(d) Ca ba khang dinh trén déu sai . []
Tra loi.

a |b c d
S |S b S
Chon khang dinh ding trong cac cau sau:
Cdu 5. Goi d 1a khoang cich tir truc A clia mat tru T dén mat phang (P). R 12
ban kinh ctia mat tru.
Dién vao cho trong sau :

d 3 4 5 5

R 5 4 4 8

Vi tri
tuong doi
cua (P) va

T

Cdu 6. Goi d 12 khoang cach tir truc A clia mat tru T dén dudng thang m. R 13
ban kinh ctia mat tru.
Dién vao cho trong sau :

d 3 4 5 5
r 5 4 4 8
Vi tri

tuong doi



ctamvaT

Cdu 7. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 13 2+/3 noi ti€p mot hinh tru
c6 duong cao la 3

A B
T c
AR
x| e |
R e
/ |. ~\\;'\ Cv
I /
F == ——=-- __—/ID,/
e
Dién tich xung quanh cua hinh lang tru la:
(2) 36+3; (b) 1643
(c) 463 (d) 26+3.

Trad loi. (a).
Cdu 8. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh tru
c6 duong cao la 3

n
\m//
O
O

[ S
U | R

mmm

é_‘—_::—— = -~B‘\
- ['i :\\\;« ¢
poiaa. .=s>”’;.
=
Puong sinh cta hinh tru la :
() 2+/3; (b) 343
(©)3; (d) 6.

Trad loi. (c).
Cdu 9. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh tru
c6 duong cao la 3



A
| TE 1 :
AR
A ] i |
B N P
Lo 1,7\
Pt | e D
e
Bén kinh day cta hinh tru la
()r=243; (b)r=3+3
c)r=3; (d)r=6.

Trad loi. (a).
Cdu 10. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 12 24/3 noéi ti€p mot hinh tru
c6 duong cao la 3

A B
| [ c
]
i/-\' - i __E B' |
/‘/}:—’__—_:___ *\1:5\\: C
//l T o ’;l\
pommee |
e
Dién tich xung quanh ctia hinh tru la:
(a) 120+3; (b) 1403
(c) 120 (d) 140.

Trd loi. (a).
Cdu 11. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 1a 2+/3 noi ti€p mot hinh tru
c6 duong cao la 3



A
! Lo c
IR
At |
LTI TR \\‘:\ .
’ T ] ’,
po—Stooo “‘—/,D/
e
Dién tich toan phan cua hinh tru la
(a) 12043 ; (b) 20043
(¢) 120; (d) 140.

Trd loi. (b).
Cdu 12. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 12 24/3 noéi ti€p mot hinh tru
c6 duong cao la 3

A B
b c
B
A o __EB'
g L o
re
Poosmooo -/’KD/
E'
Thé tich cta hinh tru 12 :
(a) 903 ; (b) 1003
(c) 120 (d) 140.
Traloi. (a).
Hoat dong 6

Hudng dan bai tap SGK

Bai 11. Hudng dan. St dung tinh chat d6i xdng clia mot hinh.

e D¢ chiing minh hinh tron xoay H ¢6 truc doi xiing ta cin chiing minh :
Lay mot diém M € H va goi M’ 1a diém doi xiing cia M qua O thi MM’ 1a
duong kinh cua duong tron (C,,) nén M’e H. Tt d6 suy ra [0 la truc doi xing
ctia hinh H.

Bai 12. Hudng dan. Dua vao tinh chat va dinh nghia cia mat tru.

Pdp so. a) Hinh tru. b) Khoi tru.



Bai 13. Hudng ddn. Dua vao tinh chat cta hinh tru.

Neéu diém M c6 hinh chi€éu M’ nam trén (O ; R)

Chidng minh MM’ // 0 va khoang cach tir M t6i 0 bang M'O = R.

Bai 14. Huong ddn. Hay ching minh dudng thang d6 luon cach duong thang
da cho mot khoang khong déi R.

é

Xem hinh vé. GV va HS tu

2R.

Pdp so.

_A"=DANAD _ 2. o~ A~ ) ~ =), 2
g = -7R2AR =4zR" ; Spp = gt Ty T + ="7R".

¢) Viy =2R*2R = 4R%.
Bai 16. Hudng dan.

a) Sy, = 27222 = 2\37R?



~ A~ A [~ =2 A =D A~ T~ PN
b) S=7 + Ty =" + =~ "1 2R,

aay

c)0'H=R_f.

D4. Mat nén, hinh nén va khéi nén

(tiet 8, 9)

1. Muc tiéu
1. Kién thic
HS nam duoc:
1. Khéi niém mat nén, hinh nén.
2. Hiéu va van dung tinh thé tich khéi nén.
3. Dién tich xung quanh va toan phan cua mat tru va mat nén.
2. Ki nang
¢ V@ thanh thao mat nén
e Tinh nhanh va chinh xdc dién tich va thé tich mat nén, kh6i nén.
e Phan chia mat nén bang mat phang.
3. Thai do
¢ Lién hé dugc v6i nhiéu van dé thuc t€ trong khong gian.
¢ (6 nhiéu sang tao trong hinh hoc.
¢ Hung thid trong hoc tap, tich cuc phat huy tinh doc lap trong hoc tap.
II. Chuan bi cia GV va HS
1. Chuan bi cia GV:
¢ Hinh v€ 49 dén 53

¢ Thudc ké, phan mau, ...

2. Chuan bi cua HS :

. Doc bai trude & nha, c6 thé lién hé cdc phép bién hinh da hoc & 16p dudi.
ITI. Phan phoi thoi luong
Bai duoc chia thanh 2 tiét :

Tiét 1: Tir dau dén hét muc 2.
Tiét 2: Tiép theo dén hét.

IV. Tién trinh day - hoc



A. Pat van de
Cau hoi 1.

Nhéc lai khéi niém hinh nén da hoc THCS
Cau hoi 2.

Néu mot s6 hinh nén trong thuc té.

B. Bai méi

Hoat dong 1

1. Pinh nghia mat nén
GV néu cau hoi:

H1. Chiéc n6n Hué€ la mat tron xoay?

e GV néu dinh nghia :
Mdt tron xoay sinh bdi duong thang | khi quay quanh A goi la mdt nén tron xoay
(hay vdn tat la mdt nén).

A goi la truc cua mdt non; 1 goi la duong sinh ctia mdt non
O goi la dinh cia mdt nén ; Géc 2a goi la géc J dinh ciia mdt non.

e GV su dung hinh 49 va dat cac cau hoi:

b

H2. Hinh nén ¢6 v6 s6 duong Sin
H3. Céac duong sinh cia mat nén dong quy. Diing hay sai?
H4. Dinh ctia hinh nén thuodc truc cua né. Pung hay sai?

e Thuc hiénﬁ 1 trong 5'.



b)

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd 10 cdu héi 1
Khi cat mat nén boi mot mat | La 2 duong sinh.

phang ta duoc hai dudng thang m
van. m van la duong gi clia hinh
nén ?

Cdu hoi 2

m va n quan h¢ nhu thé nao ?

Goi ¥ trd 1oi cdu hoi 2
hai duong sinh m va n doi xing

vGi nhau qua [.

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Gia st mp(P) vuong géc véi [ tai | C6 3 kha nang:
diém I. Tinh IM theo OM va a.. IM = Ol.tano. .

Cdu hoi 2
Tim giao diém cua (P) va (N)

Cdu hoi 3
Néu M di qua O thi giao diém la
gl?

Goi y trd 1i cdu héi 2

M nam trén dudng tron tam I ban
kinh R = Ol.tga va nam trong
(P). Vay mp(P) cat mat nén theo
duong tron do.

Goi ¥ trd li cdu héi 3

* Néu cit mat nén boi mat
phang vuong géc véi truc tai O
thi ta duoc diém O.

Hoat dong 2

2. Hinh nén khoi nén
e GV s dung hinh 50 va néu dinh nghia :




Phdn ciia mdt nén N gidi han bdi hai mdt phdang (P) va (P’) cung véi hinh tron xdc

dinh béi (C) duoc goi la mot hinh nén.

e GV néu céc cau hoi:

H5. Mit nén khac khéi nén & nhitng di€ém nao?

H6. Néu su khac nhau ctia duong sinh mat nén va hinh non.

H7. Néu mot s6 hinh anh thuc t€ vé hinh nén.

HS. Phai chang mat nén c6 gidi han béi hai mat phang song song véi nhau.
H9. Goc giita dudng sinh va truc luon luon khong doi.

H10. C6 mot phép doi xing tam O bién moéi diém clia mat nén thanh méi diém
clia mat non.

e GV mo ta:

"
Cho tam gidc vuong IOM. Khi quay né xung quanh mot canh géc vuong Ol ta duoc

mot tao thanh mot hinh duwoc goi la hinh nén tron xoay. Ta thiong goi tdt la hinh

non.
e GV c6 thé dat cau hoi
H11. Hai tam gidc IOM va IOM’ ¢6 bang nhau khong?
H12. Hay néu tap hop diém cta M.
e GV néu tiép khai niém:
O goi la dinh cua hinh nén.
IM goi la duong sinh cua hinh nén

10 goi la duong cao cuia hinh non



Tdap hop diém M la duong tron tam I ban kinh IM goi la ddy ciia hinh nén.
Phdn hinh nén bo di mdt ddy goi la mdt xung quanh ctia hinh non.
H13. IO vuong goc vé6i day. Dung hay sai.
H14. G6c tao boi duong sinh va dudng cao bang bao nhiéu lan géc & dinh.
H15. Hay néu khai niém dinh, ddy, duong sinh, duong cao cta khoi non.
e Thuc hién |?| trong 3’

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
HS vé hinh. GV cho HS vé hinh.
Cau hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Tim giao diém ctia (P) va (N) Cat hinh nén bdi mat phang di
qua truc ta dugc mot tam giac
can OAB véi day la duong kinh
AB cutia duong tron day.

e GV néu dinh nghia :
Hinh nén cung vdi phdn bén trong ciia né goi la khoi nén xdc dinh bdi hinh nén
do.

¢ GV néu dinh nghia khac vé kh6i n6n tron xoay:
Khoi non tron xoay la phan khong gian gici han bdi hinh nén tron xoay va cd hinh
non.
N la diém trong néu N thuéc khoi non.

N la diém ngoai néu N khong thudc khoi non.
Hoat dong 3

3. Khai niém vé dién tich hinh nén va thé tich khéi nén
H16. Hay v&€ mdt hinh chop c6 tit ca cac dinh cta ddy hinh chép la da giac noi
ti€p duong tron day. Dinh trung véi dinl% clia day.

H17. Tam cta da giac va tam ctia duong tron day luon trung nhau. Ding hay
sai?
e GV néu dinh nghia :



Dién tich xung quanh ciia hinh nén N la giéi han ciia dién tich xung quanh ciia
hinh chép déu noi tiép N khi s6 canh ddy tang lén vé han.

Thé tich ciia khoi non N 1a gi6i han cia thé tich ciia khoi chdp déu noi tiep N khi
sO canh ddy tdng lén vo han.

H18. Dién tich xung quanh ctuia hinh chép déu noi ti€p hinh nén 16n hon hay
nho hon dién tich xung quanh ctia hinh nén?

H19. Khi nao dién tich hinh chép va hinh nén nhu trén tring nhau?

H20. Nhic lai cong thic tinh dién tich xung quanh ctia hinh chép.

e GV nhic lai cong thiic : Sxq = %pq trong d6 q 1a khoang cach tir O d&€n mot

canh p 1a chu vi ddy.
H21. Khi n -0 thi p dan dén s6 nao ?

e GV néu dinh li:
Dién tich xung quanh cua hinh nén bang mot nia chu vi ddy nhdn véi do dai
duong sinh.
Sgq =71l

e GV néu ti€p dinh nghia:
Tong ciia dién tich xung quanh va dién tich day goi la dién tich toan phdn ciia hinh
non.

e GV néu dinh nghia :
Thé tich cua hinh nén tron xoay la giéi han cua thé tich cua hinh chép déu noi
tiép hinh nén dé khi sé canh ddy tdng 1én vé han.

H22. Néu cong thic tinh thé tich hinh chép.
GV nhic lai V¢ = %Bh.

H23. Khi s6 canh ctia hinh chép dan t6i O thi dién tich ddy dan dén so nao?
e GV néu cong thic :

e Thuc hién vi du trong 5’




Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS

Cdu hoi 1 Goi y trd loi cau hoi 1
Xdc dinh béan kinh ddy va duong | Ban kinh day 1a a va do dai
sinh ctia hinh nén. duong sinh 13 24

Cdu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2

Tinh dién tich xung quanh, | HS tu tinh.
dién tich toan phan cua N .

Hoat dong 4

4. Thiét dién conic

e GV néu dinh nghia :
Néu cdt mdt nén tron xoay bdi mét mdt phdng (P) khong di qua dinh cua mdt nén
thi giao sé'la :
- Mot dwong elip néu mp (P) cdt moi duong sinh (ddc biét, néu (P) vuong géc voi
truc mdt non thi giao la ditong tron).

- Mot duong hypebol néu mp (P) song song voi hai duong sinh.

- Mot duong parabol néu mp (P) song song véi chi mot duong sinh

Hoat dong 5

Tém tat bai hoc

1. Mt tron xoay sinh béi duong thang / khi quay quanh A goi 1a mat nén tron
xoay (hay van tat 1a mat non).

A goi la truc cia mat nén

I goi la duong sinh ctia mat non.

O goi la dinh cuia mat nén.

Goc 2a goi la goc 6 dinh ctia mat non.



2. Phin clia mat nén N gi6i han béi hai mat phiang (P) va (P') cling vé6i hinh
tron xac dinh bai (C) dugce goi la mot hinh nén.

3. Hinh n6n cung vé6i phan bén trong cia nd goi 1a khoi nén xac dinh boi hinh
non do.

4. Dién tich xung quanh ctia hinh n6n bang mot nita chu vi ddy nhan véi do dai
duong sinh. S, =nrl

5.Téng cua dién tich xung quanh va dién tich ddy goi 1a dién tich toan phan
cta hinh nén.

6. Thé tich ctia hinh nén tron xoay 12 giGi han cua thé tich chia hinh chép déu
nodi ti€p hinh nén doé khi s6 canh day tang 1én vo han.

Hoat dong 6
mot s6 cau hoi trac nghiém

Hay dién ding (D) sai (S) vao cdc khang dinh sau :
Cdu 1.
(a) Hinh nén va hinh chép 1a nhu nhau D

(b) Mat non tron xoay va hinh nén 1a nhu nhau

(c) Hinh nén 12 mdt phan ctia mat nén []
(d) C4 ba khang dinh trén déu sai

Tra loi.

a b C d
S |S S b
Cdu 2.

(a) Mat nén tron xoay 1a mot hinh ¢é tam doéi xing D

(b) Mat nén tron xoay khi bi cat bdi mot mat phang vuong géc véi truc
ta c6 thé dugc mot hinh nén

(c) Hinh nén c6 mot truc doi xing

(d) C4 ba khang dinh trén déu sai

I

Tra loi.
a b C d
b |b b S
Cdu 3.

(a) Mat n6n tron xoay khong c6 gidi han

1

(b) Hinh n6n ¢6 gi6i han



(c) Khi cat mot hinh nén bdi mot mat phang di qua truc ta duoc mot tam gidc

can [:[

(d) Ca ba khang dinh trén déu sai . [
Tra loi.

a b C d

S [ [P ]S
Cau4.

(a) Mat nén tron xoay khi gi6i han béi hai mat phing
song song ta dugc hinh nén D
(b) Mt nén tron xoay khi gi6i han béi hai mat phing
vuong géc v6i truc ta dugce hinh tru D

(c) Khi cat mot hinh nén bdi mot mat phang L truc ta dwoc hinh tron [:[
(d) Ca ba khang dinh trén déu sai . [
Trad loi.
a |b c d
b |S b S
Chon khang dinh dung trong cac cau sau:
Cdu 5. Cho hinh chép ndi ti€p mot hinhsn(’)n

(a) Hai hinh chép va hinh nén c6é duong cao trung nhau;
(b) Thé tich hinh chép va thé tich hinh nén bing nhau
(c) Thé tich hinh chép 16n hon thé tich hinh nén bang nhau

(d) Ca ba y trén déu ding
Traloi. (a).
Cdu 6. Cho hinh chép luc gidc déu canh day 1 2+/3 noi ti€p mot hinh nén c6

duong caola 3 .

Puong cao ké tir S cia mo6i mat bén cuia hinh chép 1a :

(a) 2V10; (b)v/10



(C)@; (d) 10

Tra loi. (b).
Cdu 7. Cho hinh chép luc gidc déu canh day 13 2+/3 noi ti€p mot hinh nén c6

duong caola 3 .

Dién tich xung quanh ctia hinh chép la : 7

(a) 630 ; (b) V30
(c) 4+/30; (d) 5430

Trad loi. (a).
Cdu 8. Cho hinh chép luc gidc déu canh day 1 2+/3 noi ti€p mot hinh nén c6

duong caola 3 .

Béan kinh duong tron day la

(@) 243; (b) 246
© i ) 3.
Tra lo’l. (a).

Cdu 9. Cho hinh chép luc gidc déu canh day 1 2+/3 noi ti€p mot hinh nén c6
duong cao la 3

S
Duong sinh la
(@) 243; (b) 246
© i d) V3.
Trd lo’z. (b).

Cdu 10. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh nén ¢
duong cao la 3



Dién tich xung quanh ctia hinh nén la

(a) 12742 ; (b) 2472

(c) 6nv2; (d) 4872 .

Traloi. (d).

Cdu 11. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh nén cé
duong cao la 3

S
Dién tich toan phan ctia hinh nén 1a
(a) 1272 +120; (b) 2472 + 120
(c) 6mv2 + 1200; (d) 4872 + 120.

Tra loi. (d).
Cdu 12. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh nén cé
duong cao la 3

S
Thé tich ctia khoi nén 1a
(a) 120 (b) 60
(c)80; (d) 100.
Trd loi. (a).

Hoat dong 7

Hudng dan bai tap SGK

Bai 17. Hudng dan. St dung dinh nghia khoi nén, mat nén tron xoay.
Pdp so. a) Hinh nén. b) Khoi nén.



Bai 18. Hugng ddn. Chig minh sin = 711 = 2% Tix d6 Ar Ia duong sinh ciia

mat nén N ¢6 dinh A, truc 0 va géc¢ & dinh bang 2« .

Bai 19.

a) Huong dan. Chitng minh ASOM vuoéng 6 O, IS = IM, I nam trén truc cla
duong tron (O ; r) nén I cach déu moi diém clia dudng tron.

Mat cau tam [ ban kinh R = IS chinh 1a mat cau ngoai ti€p hinh non.

b) Huong dan. Tam gidc SMS' vuong tai M, c6 dudng cao MO nén :
MO? =0S.0S" =1’ =h(SS'— h).

2 B 1‘2 n h2

Suyra: $s'=" "+h="—". Vay bin kinh mit cdu ngogi tiép hinh nén I R
4 h?

T 2h

C)Sy,=x"=z"""=" o= zraron_py

Bai 20. Hudng dén.

a) HS tu ching minh.

b)



SA= !0s” +04’ = "W’ +r* . Theo tinh chét dudng phan gidc ta c6 :

0_0A _ 10 _ 0A _ 10 _ r
IS SA 10+1S OA+ SA h r+_h7+r2
rh
R=10= ————.
r+ 'h7 e
Bai 21. Huong dan.
Goi V, vaV,lan luot l1a thé tich hai khoi nén sinh bai hai
tam gidc HBA va HCA ta ¢6 :
T S R | 2 1 2
VH:1+4:3 +37IAH.BH:§7rAH,
22 22
BClﬂ y , -+ = ”L
3 b+ 3\/[,2 + 2
On tap chuong 1T

(tiet 11, 12)

1. Muc tiéu
1. Kién thiic
HS nam duoc:
1. Khéi niém chung vé€ mat tron xoay.
2. Mat tru va cac tinh chat ciia mat tru.
3. Mat cau va cdc tinh chat ciia mat cau.
4. Giao clia mat cau va dudng thang.
5. Ti€p tuyén ctia mat cau.
6. Thé tich va dién tich clia mat cu.
2. Ki nang
¢ Giai thanh thao céc bai todn lién quan dén maetj cau, mat tru.

e Xic dinh dwoc mot mat phang 12 tiép dién clia mat cau, mot mat phang 12 ti€p tuyén
cua mat cau.



3. Thai do
¢ Lién hé dugc vdi nhiéu van dé thuc té trong khong gian.
¢ C6 nhiéu sdng tao trong hinh hoc.

¢ Hung thid trong hoc tap, tich cuc phat huy tinh doc lap trong hoc tap.

II. Chuan bi cia GV va HS
1. Chuan bi cia GV:

¢ Thudc ké, phan mau, ...

2. Chuan bi cua HS :
. Doc bai tru6e & nha, ¢d thé lien hé cdc phép bién hinh da hoc & 16p dudi

III. Phan phéi thoi luong

Bai duoc chia thanh 2 tiét :
Tiét 1: chita bai tap va 6n tap.
Tiét 2: Kiém tra 1 tiét.

IV. Tién trinh day hoc

Hoat dong 1

I. Mot s6 cau hoi on tap

Cdu hoi 1. Néu dinh nghia mat tron xoay.

Cdu hoi 2. Neu mot s6 hinh tron xoay trong thuc t€ ma em biét.

Cdu hoi 3. Mot tam giac thuong quay quanh mot canh c¢6 dugc mot hinh nén
khong?

Cdu hoi 4. Mot hinh n6én dugc tao thanh nhu thé nao?

Cdu hoi 5. Moth hinh binh hanh quay quanh mot canh ¢6 duoc mot hinh tru
khong?

Cdu hoi 6. Mot hinh tru dugc tao thanh nhu thé nao?

Cdu hoi 7. Néu khai niém truc, duong sinh va dudng cao cua hinh nén.

Cdu hoi 8. Bay ctia hinh nén 12 hinh gi?

Cdu hoi 9. Néu khai niém truc, duong sinh va duong cao cuta hinh tru.

Cdu hoi 10. Néu dinh nghia mit ciu bang cédc cach khéac nhau.

Cdu hoi 11. Hinh cau va mat cau khac nhau nhu thé nao?

Cdu hoi 12. T mot diém ké hai tiép tuyén dén mat cau.

a) Khi nao thi ké duoc?

b) Néu cac tinh chit cua hai ti€p tuyén do.

Cdu hdi 13. Néu céc vi tri trong d6i clia mat phang va mat cau..

Cdu hdi 14. Néu céc vi tri tuong doi ctia dudng thang v mat cau.



Cdu hoi 15. Néu su xac dinh mat cau.
Cdu hoi 16. Néu cic cong thic tinh dién tich mat cdu va thé tich khoi cau.

Hoat dong 2

I1. Mot s6 cau hoi trac nghiém on tap chuong IT
Hay chon cdu trd loi ding.
Cdu 1. Cho hinh chép ndi ti€p mot hinh nén

s

(a) Hai hinh chép va hinh n6n c¢6 duong cao tring nhau;
(b) Thé tich hinh chép va thé tich hinh nén bing nhau
(c) Thé tich hinh chép 16n hon thé tich hinh nén bang nhau

(d) Ca ba y trén déu ding
Traloi. (a).
Cdu 2. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh nén c6

duong caola 3 .

Puong cao ké tir S cia moéi mat bén cuia hinh chép 1a :

(a) 2V10; (b)V10
(C)@; (d) 10

Tra loi. (b).
Cdu 3 Cho hinh chép luc gidc déu canh day 1a 2+/3 ni ti€p mot hinh nén c6

duong caola 3 .

Béan kinh duong tron day la



(a) 243; (b) 246
© i ) 3.

Tra lo’l. (a).
Cdu 4. Cho hinh chép luc gidc déu canh day 1 2+/3 noi ti€p mot hinh nén c6
duong cao la 3

S
Duong sinh la
(a) 24/3; (b) 246
© i d) V3.
Trd lo’z. (b).

Cdu 5. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh tru
c6 duong cao la 3

A B
| TE 1 :
|
A oo |

peE I
) I ~y| C
/ r * /Q

F == /D'
e

Dién tich xung quanh cta hinh lang tru 1a 1a:

(a) 36+/3; (b) 1643

(c) 46+3; (d) 26+3.

Trad loi. (a).
Cdu 6. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh tru
c6 duong cao la 3



A
| TE 1 :
NI
A oo |
N il Ee e
/// Ib \\\;'\ C|
// I /
ot [ oo /D/
e
Puong sinh cta hinh tru la :
(a) 243; (b) 343
©)3; (d) 6.

Trad loi. (c).
Cdu 7. Mot hinh cau c6 duong tron 16n ngoai ti€p mot tam gidc déu canh 1 ¢6
ban kinh 1a

(a) 2m;
4 .
(C) En s

Trd loi. (c).
Cdu 8. Mot hinh cau c6 duong tron 16n ngoai ti€p mot tam gidc déu canh 1 ¢6
dién tich toan phan la :

(a) 24/3; (b) 33
1,
(©) f’ (d) 67.

Trd loi. (c).
Cdu 9. Goi d 13 khodng céch tir O ctia mat ciu S(O ; r) dén mat phang (P)



Pién vao chd trong sau :
d 6 5 4 8

r 5 4 4 8

Vi tri tuong
doi cua (P)
va (S)

Cdu 10. Goi d 12 khoang céch tir O ctia mat cau S(O ; r) dén duong thing A
Dién vao cho trong sau :
d 4 4 5 9

r 5 5 7 8

Vi tri tuong
doi cuia A
va (S)

Cdu 11. Cho hinh lap phuong ABCD. A’B’C’D’ tam O. Tam clia mat cau
ngoai ti€p hinh 1ap phuong la

(@) O; (b) A

(c) B; @ C.
Trad loi. (a).

Cdu 12. Cho hinh 1ap phuong ABCD. A’B’C’D’ tam O. Tam ctia mat cau ti€p
xuc vai tit ca cac mat ctia hinh vuéng hinh 1ap phuong la :

(@) O; (b) A

(c) B; @ C.

Trad loi. (a).

Hoat dong 3
II1. Huéng dan bai tap SGK
Bai 1. Huong dan.
Mat cau di qua hai di _ ~ (nh vé)

Bai 2. Hudng dén.



AB =a, BC = a2 va AC =a 3.

Goi O 1a diém doi xting v6i S qua diém H Hay
chiing minh: OS = OA = OC = OB = a.

Mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC c6 tam O va c¢6 ban kinh R = a.

Bai 3. Huong dan.
HS tu gidi
Bai 4. Hudng dan.
- Tim bén kinh déy ctia hinh nén : r = g
- Chiéu cao ctia hinh nén : 4 = #
- Buong sinh ctia hinh nén : [/ = a.
2 2
. _ B 2 a a _ 3 2
Srp: 8§ = + =, t T,
2 3
Thé tich: v=)=2+-1-49 a3 _Bza .
3 374 2 24

Tir d6 ta c6 cach giai.

Bai 5. Hudng dan. Van dung truc ti€p cac cong thic.
a) HS tu giai.

b) HS tu ching minh.

Bai 6. Hudng dan. Van dung truc ti€p cac cong thic.

Hoat dong 4

Mot s6 dé kiém tra chuong 11

béso 1
Cdu 1. (3 @) Cho hinh hop chit nhat ABCDA’B’C’D’ canh a, b, c.
a) Xac dinh tam mat cau ngoai ti€p hinh hop.
b) Tinh dién tich mat cau do.
Cdu 2. (4 d) Cho hinh nén c6 ban kinh day 1a 4, duong cao 1a 6.
a) Tinh dién tich xung quanh va thé tich hinh nén.
b) Tinh ban kinh hinh ciu ngoai ti€p hinh nén dé.
Cdu 3. (3d) Cho hinh tru ¢6 ban kinh day 1a 4, chiéu cao 3. Cat hinh tru boi
mot mat phang song song véi truc.
a) Hinh thiét dién 1a hinh gi?



b) Néu cach dung hinh doé biét hinh dé c6 dién tich la 18.
Pé s6 2

Cdu l.(64).

Cho hinh ciu c6 ban kinh la 3.

a) Tinh thé tich khoi cdu va dién tich mat cau.

b) Tinh thé tich hinh tru ngoai ti€p hinh cAu.

Cdau 2. (4 d).

Cho hinh nén c6 ban kinh day 1a 6, duong cao 1a 8.

a) Tinh do dai duong sinh.

b) Mot mat phang vuong géc véi truc cat hinh nén theo mot dudng tron ban

kinh 1a 2. Tinh thé tich hinh nén cut tao thanh.

Mot s6 cau hoi 6n tap Hoc ki 1
Hay dién dung, sai vao cdc o6 trong sau ddy ma em cho la hop li nhdt.

Cdu 1. Cho hinh chop S.ABCD, day ABCD la hinh vuong canh a, SA =a
SA 1(ABCD).

(a) Thé tich hinh chép 1a a* []
(b) Thé tich hinh chép 1A % a’ []

(c) Thé tich hinh chép Ia % 2

1 &

(d) Ca ba cau trén déu sai.

Tra loi.
a b C d
S S b S

Cdu 2. Cho hinh hop chit nhat ABCDA'BCD' c6 AA'=c, AB=a, AD=b



(2) Thé tich hinh hop 12 abc
(b) Thé tich hinh chép A'.ABCD 1a abc

(c) Thé tich hinh chép A.ABCD la % abc

1

@ V(ABCD.A'B'C‘D') - 3V(A'.ABCD) D
Tra loi.

a |b Cc d
b |S b b

Cdu 3. Cho hinh hop chit nhat ABCDA'B'C'D'. Cic kich thuéc 1a a, b, c.
B C

L 5T c
A ; D

(a) Thé tich hinh hop 12 abc []
(b) Thé tich hinh chép A" ABD 12 abc []
(c) Thé tich hinh chép A'.ABD 1a % abc []
@ V(ABCD.A'B'C‘D') - 6V(A'.ABD) D
Tra loi.

a b C d

bS] p|b

Cdu 4. Cho hinh chép S.ABCD, diy ABCD la hinh vuong canh, SA = a vudng
gdc voi day.



(a) SB = av2

-

(b) SD = a2
2
(c) Dién tich tam gidc SBD bing 2 f [
(d) Ca ba cau trén déu sai. []
Tra loi.
a b ¢ d
b |[p |b s

Cdu 5. Cho hinh 1ap phvong ABCDA'B'C'D' canh a.
B' .

C

_______________ o}
/B
< >

(a) Thé tich khai lap phuong 12 a* []
(b) Thé tich khoi chép A'.ABCD la %:ﬁ [
(c) Thé tich khéi lang tru ABDA'BD' 1 %aS [
(d) Ca ba cau trén déu sai L]
Tra loi.

a b C d

b |[p [P s

Chon cdu trd loi diing trong cdc bai tdp sau:
Cdu 6. Cho hinh chép SABCD, day ABCD la hinh thang vuong tai A,



SA 1(ABCD), SA = a, AB =2a, AD = DC = a. Khoang cach tir B dén (SAD)

la
s

D
(a)a; (b) 2a
(©) av3 ; (d)av2.
Trd loi . (b).

Cdu 7. Cho hinh chép SABCD, day ABCD la hinh thang vuong tai A,
SA L(ABCD), SA=a, AB= 2a,SAD = DC = a. Thé tich khai chop 1a

D C
33 33
(a) = (b) 5y
3
(©) %; (d) Ca ba cau trén déu sai.

Tra loi . (a).

Cdu 8. Cho hinh chép SABCD, ddy ABCD la hinh thang vuong tai A,

SA L(ABCD), SA = a, AB = 2a, AD = DC = a. Thé tich kh6i ch6p S.ABC Ia
S

D C
33 33
(a) = (b) 5
3
(©) %; (d) Ca ba cau trén déu sai.

Tra loi . (b).
Cdu 9. Cho hinh chép SABCD, ddy ABCD la hinh thang vuong tai A,



SA 1(ABCD), SA = a, AB =2a, AD = DC = a. Khoang céch gitta SA va BC la
S

D C
(a)a; (b) 2a
(©) av2 ; (d) 23[

Tra loi . (d).

Cdu 10. Cho hinh chép SABCD, diy ABCD Ia hinh thang vuong tai A,

SA L(ABCD), SA = a, AB=2a, AD = DC = a. Dién tich tam gidc SBC la
S

(a) a®; (Cb) 22>
(c) a®v2 ; \/7

Tra loi . (d).
Cdu 1. Cho hinh ch6p SABCD, ddy ABCD la hinh vudng canh a, SA
1(ABCD), SA = a. Khoang cach géﬁ’a ABva SD la

(a)a; (bg) 2a
(©) a2 ; (d)i

Traloi . (d).
Cdu 12. Cho hinh ch6p SABCD, ddy ABCD la hinh vuong tam O canh a,



SA L(ABCD), SA = a. Khi d6 SO lsaﬁng

@a; (b) 2a
(c) av2 ; (d)#.

Tra loi . (d).
Cdu 13. Cho hinh chép ndi ti€p mat hinh nén
S

(a) Hai hinh chép va hinh n6n c¢6 duong cao tring nhau;

(b) Thé tich hinh chép va thé tich hinh nén bing nhau

(c) Thé tich hinh chép 16n hon thé tich hinh nén.

(d) Ca ba y trén déu ding

Trd loi. (a).

Cdu 14. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 13 2+/3 noi tié€p mot hinh nén c6

duong caola 3 .

Puong cao ké tir S ciia moi mat bén cta hinh chép 1a :

(a) 23/10; (b)v10
(C)@; (d) 10

Tra loi. (b).
Cdu 15. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi tiép mot hinh nén ¢
duong cao la 3



Dién tich xung quanh ctia hinh chép la :

(a) 630 ; (b) V30
(c) 4430 ; (d) 5430

Trad loi. (a).
Cdu 16. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh nén ¢

duong caola 3 .

Béan kinh duong tron day la

(a) 24/3; (b) 246
© i ) 3.
Tra lo’l. (a).

Cdu 17. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh nén c6
duong cao la 3

S
Duong sinh la
(a) 24/3; (b) 246
© i ) 3.
Trd zm. (b).

Cdu 18. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh nén ¢
duong cao la 3



Dién tich xung quanh ctia hinh nén la

(a) 12742 ; (b) 2472

(c) 6nv2; (d) 4872 .

Traloi. (d).

Cdu 19. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh nén ¢
duong cao la 3

S
Dién tich toan phan ctia hinh nén 1a
(@) 1272 + 120 (b) 2472 + 120
(c) 6ny/2 + 1200; (d) 4872 + 1200.

Traloi. (d).
Cdu 20. Cho hinh chép luc gidc déu canh ddy 12 2+/3 noi ti€p mot hinh nén c6
duong cao la 3

s
Thé tich ctia khoi nén 1a
(a) 120 ; (b) 61
(c) 80 : (d) 100.

Tra loi. (a).
Cdu 21. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh day 1a 1 noi ti€p mot hinh tru cé
duong cao la 4



A
| TE 1 :
I
A ] i |
T N
// I'6 /;l\
poommma [ oo
e
Dién tich xung quanh cua hinh lang tru la:
(@) 4r; (b)8 =z
(©) 27 ; (d) 16 z.

Trd loi. (a).
Cdu 22. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 1a z noi ti€p mot hinh tru cé
duong cao la 1

A B
| TE 1 :
]
a1 de |
SR N RSS! SR P
Lo 1,7\
Pt | e D
e
Puong sinh cta hinh tru la :
(@) 2r; (b)3x
() 1; @ 3.

Trd loi. (c).
Cdu 23. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 1a 3 noi ti€p mot hinh tru cé
duong cao la 4



A
| TE 1 :
AR
A ] i |
B N P
Lo 1,7\
Pt | e D
e
Bén kinh day cta hinh tru la
()r=243; (b)r=3+3
c)r=3; (d)r=6.

Tra loi. (c).
Cdu 24. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 1a 1 noi ti€p mot hinh tru cé
duong caola3z

A B
| TE 1 :
]
i A i B : B' :
LTI BRIy c
/ Lo 1,7‘
F oo === D
2 E
Thé tich cta khoitru 1a:
(@a)3r; (b)37°
(c) 120 (d) 14 2°.

Traloi. (a).
Cdu 25. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 1a 1 noi ti€p mot hinh tru cé
duong cao la 2



A

| TE 1 :

NI

A o] oaB |

LA T
/// Ib \\\,*\ C|

// I /

S /D/

N E'
Dién tich toan phan ctia hinh tru 1a

(a) 120; (b) 80
(c) 60; (d) 10.

Tra loi. (b).
Cdu 26. Cho hinh 1ap phuong ABCD. A’B’C’D’ canh a. Ban kinh clia mat cau
ti€p xdc véi tat ca cac mat chia hinh 1ap phuong la :

(a) a; (b)%
(c)i (d)av2.
Tra lo’l. (b).

Cdu 27. Cho hinh 1ap phuong ABCD. A’B’C’D’ canh a. Ban kinh clia mat cau
ngoai ti€p hinh 1ap phuong la :

(a) a; (b)%
(C)i (d)av2.
Tra lo’l. (c).

Cdu 28. Cho hinh lap pheong ABCD. A’B’C’D’ canh a. Dién tich xung quanh
clia mat cau ti€p xdc v6i tit ca cac mat cuia hinh vuong hinh l1ap phuong la :
(a)4ma’; (b) na>

(c) 8ma?; (d) 12ma>.

Trd loi. (b).

Cdu 29. Cho hinh lap phuong ABCD. A’B’C’D’ tam O canh a. Thé tich ctia
mat cau ti€p xtc vaéi tat ca cdc mat ctia hinh vuong hinh 14p phuong la :

(a)éna% (b) %na3

©) %na% ) %na3.

Tra loi. (b).
Cdu 30. Cho hinh chép S.ABC noi tiép hinh ciu tam O ban kinh r (hinh v€)



Biét tam gidac ABC la tam giac déu, SO L (ABC). Canh AB bang :
(a)r3; (b) 2r/3
(c) 4r/3; (d) 3r+3.

Trd loi. (a).

Cdu 31. Cho hinh chép S.ABC noi ti€p hinh cau tam O ban kinh r (hinh vé)

Biét tam gidc ABC I3 tam gidc déu, SO L (ABC). Thé tich hinh chép bing :
(a) 40 12 3 (b)%ﬂﬁﬁ;
(c) 4’3 (d) 3r°43.

Trd loi. (a).
Cau 32. Cho hinh cau S(O ; 4) nhu hinh vé




ABbang :

(a) 2+/3; (b) 33
(©)3; (d) 6.
Trd loi. (a).

Cdu 33. Cho hinh cau S(O ; 4) nhu hinh vé

g

Bén kinh duong tron tam E bang

(a) V7; (b) 347
(c)3; (d) 6.
Trd loi. (a).



Chuong III
Phuong phép toa do trong khong gian

Phan 1

Gioi thiéu chuong

I. Cau tao chuong
D1. Hé toa do trong khong gian

D 2. Phuong trinh mat phang
D3. Phuong trinh dudng théng trong khong gian

Qn tap chuong III
On tap cu6i nam

Muc dich cua chuong

e Chuong III nhdm cung cap cho hoc sinh nhitng kién thitc co ban vé khai
niém toa do trong khong gian va nhiing ing dung cua no.
- Toa do vecto va toa do diém.

- Bi€u thifc toa do clia cdc phép todn vecto.

- Tich vo hudng cua hai vecto.

- Phuong trinh mat cau.

e Gi6i thiéu vé phuwong trinh mat phang trong khong gian.
- Vecto phép tuyén ctia mat phang.

- Phuong trinh tong quét ctia mat phang.

- Biéu kién dé hai mat phang song song, vudng géc.

- Khoang cich tir mot diém dén mot mat phang.

e Phuong trinh duong thing trong khong gian:

- Phuong trinh tham s6 ctia duong thang.

- Diéu kién dé hai duong thang song song.

- Diéu kién dé hai dudng thang chéo nhau.

- Diéu kién dé hai duong thang cat nhau.

II- Muc tiéu

1. Kién thirc

Niam duoc toan bo kién thic co ban trong chuong da néu trén.

O0Hiéu cdc khdi niém va tinh chét vecto trong khong gian.

O0Hiéu va biét dugc moi quan hé giita vecto phap tuyén va cap vecto chi
phuong clia mat phang.

00 Hiéu va biét dugc moi quan hé giita vecto phdp tuyén va vecto chi phuong
ciia dudng thang.

2. Ki nang

- X4c dinh dugc cac vecto trong khong gian.



- Van dung duoc céc tinh chit dé giai bai tap

- Chting minh duoc hai mat phang song song, vudng géc.

- Lap duoc c4c phuong trinh duong thang va phwong trinh mat phang.

- X4c dinh dugc vi trf twong doi clia dudng thang va mat phang, giita hai mat
phéang.

3. Thai do

Hoc xong chuong nay hoc sinh sé lién hé duoc v6i nhiéu véan dé thuc t€ sinh
dong, lién hé dugc véi nhitng van dé hinh hoc da hoc & 16p dudi, md ra mot
cach nhin méi vé hinh hoc. Tr d6, cdc em c¢6 thé tu minh sang tao ra nhitng bai
toan hodc nhitng dang todn moi.

Két luan:

Khi hoc xong chuong nay hoc sinh cin lam tot cac bai tap trong sach gido
khoa va lam dugc cac bai ki€ém tra trong chuong.

Phan 2

cac bai soan
D1. Hé toa do trong khong gian

(tiet 1,2, 3,4,5)

1. Muc tiéu
1. Kién thic
HS nam duoc:
1. Khai niém toa do vecto trong khong gian, toa do diém va do dai vecto.
2. Biéu thiic toa do clia cdc phép todn : cong, trir vecto; nhan vecto v6i mot so thuc.
3. Biéu thiic toa do cla tich vo huéng clia hai vecto.
4. Phuong trinh mat cau.
2. Ki nang
¢ Thuc hién thanh thao cic phép toan vé vecto, tinh do dai vecto,
¢ Viét dugc phuong trinh mat cau.
3. Thai do
¢ Lién hé dugc vdi nhiéu van dé thuc té trong khong gian.
¢ (6 nhiéu sang tao trong hinh hoc.
¢ Hung thid trong hoc tap, tich cuc phat huy tinh doc lap trong hoc tap.
II. Chuan bi cia GV va HS
1. Chuan bi cia GV:



¢ Hinh v& 56 dén 62.
¢ Thudc ké, phan mau, ...
2. Chuan bi cua HS :

. Doc bai tru6c & nha, c6 thé lién hé véi phuong phdp hé toa do trong mat phang.

III. Phan phéi thoi luong

Bai dugc chia thanh 5 tiét :

Tiét 1: Tir dau dén hét muc 2
Tiét 2: Tiép theo dén hét muc 3
Tiét 3: Tiép theo dén hét muc 4
Tiét 4: Ti€p theo dén hét muc 5
Tiét 5: Ti€p theo dén hét muc 6

IV. Tién trinh day - hoc

A. Pat van de

Cau hoi 1.
Nhéc lai khéi niém hinh hop, hinh chép.
Cau hoi 2.
Cho hinh 14p phuong ABCDA'B'C'D'
a) Chitng minh céc canh cta hinh lap phvong xuat phat tit mot dinh vuong goc
v6i nhau.

b) Cho canh cta hinh lap phuong la a, tinh d6 dai duong chéo cta hinh lap
phuong.

B. Bai méi
Hoat dong 1

1. Hé truc toa do trong khong gian
GV mo ta hé truc toa do trong khong gian va néu cau hoi :
H1. Hai vecto i, j ¢6 vudng géc véi nhau hay khong?
H2. Vecto k c¢6 vudng goéc véi tit ca cac vecto thudc mat phang (Oxy) khong?
¢ GV néu dinh nghia:
Hé gom ba truc Ox, Oy, Oz doi mot vuong goc duoc goi la hé truc toa do vuong
goc trong khong gian.

e GV sir dung hinh 56 trong SGK va dat vin dé:



H3. Hay doc tén cidc mat phang toa do.

H4. Hay ké tén cac vecto don vi.

H5. C6 thé c6 thém mot goc toa do nita khac O hay khong?
H6. Hay néu cac tinh chat ctia mat phang toa do, vecto don vi?

s 1 T2 7T 2w or2 e
H7. Tinh i =ii, j =jj, k =kk.

HS. Tinh ij,jk, ki.
e Thuc hién trong 4 phut.

Hoat dong cua GV

Hoat dong cua HS

Cdu hoi 1
R L

Taisao i “ =

Cdu hoi 2

Taisaoi.j = j.k =k.i =0.

Goi ¥ trd 1oi cdu hoi 1

Do tinh chat cta tich v hudng
cla cdc vecto cung phuong va c6
do dai bang 1.

Goi ¥ trd 1oi cdu hoi 2

Do tinh chat cta tich v hudng
clia cac vecto vuong goc

Hoat dong 2

2. Toa do cua vecto
e GV néu dinh nghia :

Trong khong gian cho vecto a. Bo ba s6 (x ; y ; z) théa man a=

la toa do ciia vecto a.Ki hiéu gl(x;y;z) hodc a= (x3y:2).

HO9. Hay tim toa do clia cac vecto i, j, k.

e Thuc hién trong 4 phut.

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cadu héi 1 Goi ¥ trd 10i cau hi 1

Tinh 7 1. wi=(xi+ [+ = T =x.

Tinh ;t; . HS tu tinh.
e Thuc hién vi du 1 trong 5'. GV st dung hinh
57. z

K
G,
Y
0 J
1

+, .+zk goi




Cdu hoi 3
Biéu dién MG theo cic vecto
don vi.

Cdu hoi 4
Xéc dinh toa do ctia MG .

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hdi 1 Goi y trd 10i cdu hoi 1
Biéu dién OM theo cic vecto OM = 11@ +07)
don vi. 2\
U R
="i+ j+—k,
2773
. Goi y trd loi cdu hoi 2
Cdu hoi 2 oy \
Xac dinh toa do clia OM. oM={ )

Goi ¥ trd 10i cdu héi 3
MG = 0G- OM,
(% ( )

| i 1| k.
N N A
Goi y trd 10i cdu héi 4

HS tu viét.

e GV néu cac tinh chat cta toa do vecto :
up = (x5 ¥y 21),

Cho

taco:

cdc vecto

Uy =(Xy5¥52) va so k tuy

Doy =iy, < x; =X,y =y221 =12,

— - /
2) u+, =+ +

< AN § PR § v L

- - _{ .. - DU
3) Uy =, =N TR T “1_22)

5) ul‘%: 1 4+-/1-/4+le2

1+Zz)

o o [ o
6)|M1|_v C Ty Tt
L X\ X+, ., +27Z I L -
7) cos(uy, ) = > 122 7“17127 = VOl iy # U; il # U
\/x1+y1+1 R P
Su L, | ="  +, ..+ ,,=0.

Hoat dong 3

)/};



3. Toa do ciia diém
H10. Cho OM =
thuc trén.

e GV tra 10i va néu dinh nghia :

B6 ba s6 thuc (x; y ; z) théa man OM =

hiéuM (x;y;z) hodc M= (x;y;z).

HI11. Cho M (0; 0; 0). Hay chi ra M trén hé truc toa do.
H12. Cho M(0 ; 1 ; 2). Hoi M thudc truc nao ?
H13. Cho M(1 ; 0; 2). Hoi M thudc truc nao ?
H14. Cho M(1 ; 2 ; 0). Hoi M thudc truc nao ?

e Thuc hién trong 4 phut.

"+ ‘+zk. C6 bao nhiéu bo s6 thuc x, y v z théa man hé

"+ 4z goi la toa Ao diém M va ki

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cadu héi 1 Goi ¥ trd 10i cdu héi 1
Tai sao M (0; 0; 0). Vioo=%=(0,0,0).
Cdu héi 2 Goi y trd 1oi cdu hoi 2

Tai sao M € (Oxy) < z =0, tic
[aM=(x;y;0).

Me(Oxy) < OM L1k < OMk=0
sz=0tclaM=(x;y;0).

Cdu hoi 3

Hay giai thich cac y con lai.

Goi y trd loi cdu hoi 3
HS tu lam tuong tu.

e Thuc hién trong 4 phut.

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi ¥ trd 16i cdu héi 1
M e Ox khi nao? M(x;y;, z)eOxs = =0.
Cdu héi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
M ¢ Oy, M ¢ Oz khi nao? HS ty tra 1oi.

1 trong 4 phut.

o Thuc hié
Str dung hi Jhky& 59. GV cho HS lén bang veé lai hinh va huéng dan HS thuc

hién




Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Céu héi 1 Goi y trd 1oi cau héi 1
Tim toa do cia A, B,C,DvaE. |A =(2; 0; 0). Cac diém khac HS
tu lam.
Cau hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Xéc dinh P. HS tu x4c dinh.
Hoat dong 4

4. Lién hé giira toa do cua vecto va toa do cua hai diém muit
e GV néu dinh nghia :
Cho hai diém A(x4; ya;24) va B(xg; yg; zp)-

AR — /- e .-
1) AB—\V’[j_WA9 BT VA ~5_ZA)

2 AB= " 2 el —z)

v\ D ay \v D vay \

e Thuc hiéﬁ 2 trong 4 phuit.

a)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi ¥ trd 1oi cdu héi 1
Néu cong thic vecto vé trung | O = "OA + OB )
diém I cua AB. Goi )51tra’ loi cdu hoi 2
Cdu hdi 2 = g KAt )
Tim toa do ctia 1. yl:ziyAerB)’ZI:z(ZAJFZB)'
b)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goiy 1tra9 loi cdu hoi 1
Néu cong thic vecto vé trong tam 0G = ; '\5;}) + OB + O—C)’)
G cua tam giac ABC.
Cdu héi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Tim toa do cta G. XG = g Xat g+ xc);
- )’G:q()’AJF)’BJF)’c);
ZG =, ot g+ 20)
c) -
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1




a)

Neéu cong thic vecto vé trong tam
E ciia ttt dién ABCD.

Cdu hoi 2

Tim toa do cua E.

55:;(0_A)+@+%+55)
Goi § trd 10i cdu héi 2

1,
Xp =, (Y4t Xp+Ac +xp) ;

YE= 4 WA+ ¥stYc+Ip)
zE:11“+ Lt . tIp).
e Thuc hién vi du 2 trong 5’
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hdi 1 Goi y trd 10i cau héi 1

a)

b)

Tim toa do cua A, B, C, D vaE.

A =(2;0; 0). Cac diém khac HS
tu lam.

Cadu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Xdc dinh P. HS tu x4c dinh.
e Thuc hién vi du 2 trong 5'.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cadu héi 1 Goi ¥ trd 10i cdu héi 1
Khi nao 4 diém khong déng | Khi ba vecto AB, AC,AD khong
phéng. dong phéng.
Céu héi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Hay ching minh cau a) HS ty gidi.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi ¥ trd 10i cdu héi 1

c)

Khi nao hai dudng thang vuong

Khi tich cua hai vecto nhan hai

26¢ 7 dudng thing d6 1am gid bang 0.
Goi y trd loi cdu hoi 2
Cdu hoi 2 HS tu gii.
Hay chiing minh cau b)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi ¥ trd 10i cdu héi 1
Néu khéi niém hinh chép déu. | HS tu néu.

Cdu hoi 2

Goi ¥ trd 1oi cdu hoi 2
Ching minh : DA = DB = DC,




Hay chiing minh cau ¢) tam gidc ABC déu.
2)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS

Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1

H ¢4 tinh chat gi ? H Ia trong tdm tam gidc ABC.
Cdu héi 2 Goi y traj .l()'i cdu hoi 2

Tim L HS tu giai.

Hoat dong 5

5. Tich ¢6 huéng cua hai vecto
H15. Nhéc lai tich vo huéng cua hai vecto.
H16. Néu biéu thiic toa do vé tich vo huéng cuia hai vecto.

e GV néu dinh nghia 2

Tich c6 huong (hay tich vecto) cua hai vecto u(a; b; ¢) va v(a'; b'; ¢') la mot
vecto duoc ki hiéu la [ﬁ, 17] (hodic inV ) va co toa do duoc xdc dinh nhir sau :

, \l
\ )

H17. Tim tich ¢6 hudng cta u=(1;2;3) vd v={-2-2;1).

=(bc'-b'c;ca' — c'a;ab' — ab).

e Thuc hiér) 3 trong 4 phiit.

J \1‘_" dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hdi 1 Goi y trd 10i cdu hoi 1
T i . { 3\
TlnhL Ik [i, j}=| |
\ )
= (005 =k
Cau héi 2 Goiy tfa loi cdu hoi 2
Tinh céc bi€u thic con lai. HS tu tinh.

e GV néu tinh chit cta tich c6 huéng:
1. [ﬁ, ﬁ] = U khi va chi khi hai vecto @i va v cung phuong.
2. Vecto [ii, V]| vuong géc vdi cd hai vecto i va v, tirc la [u, v} i =%, 71.7=0.

3. |[@, ¥} =il ivl. s, v).

H18. Hay chiing minh céc tinh chat trén.
e GV néu chu y trong SGK:



—_—

Ta vé cdc vecto OA = ii ; OB = V. Néu hai vecto i va v khong cung phuong, goi
S la dién tich hinh binh hanh c6 hai canh la OA va OB, khi do

lii.i¥ism (i, ¥) = OA.OB.:i= AOB = S.

Vay d¢ dai cia vecto |, V| bdng so'do dién tich hinh binh hanh néi trén.
ung dung tich co huong
a) Tinh dién tich hinh binh hanh

Néu ABCD la hinh binh hanh thi dién tich S cua né la :

S = ABADsinA = [AB| .[AD] . sin(AB, AD) = | AB, AD |

H19. Cho A(1;2; 3), B(-1; 2; 0). Tinh dién tich hinh binh hanh OABC,
AOCB.
b) Tinh thé tich hinh hop

Néu ABCD.A'B’C'D’ la hinh hop vdi dién tich diay ABCD la S, chiéu cao la h =

AH, ¢ la géc hop béi hai vecto AA" va | AB, AD | (h.61) thi thé tich ctia hinh hop

r 1 =
dola: | ].aal.
e Thuc hié £ 4 trong 4 phut.
/ Hoat dong cia GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd 10 cdu hdi 1

o

Gia st ba vecto i, v, w dong | Gia sit ba vecto u, v, w dong
phéng, ching minh [#, ¥].w = 0. | phang. Khi do6 :

Néu u, v cling phuong thi
| 7|=0vadods

[Z,GJ.TV:E.TV:O.

Gia st [, V].w = 0ching minh Nguoc lai gia su [”’VJ'W =0.

ba vecto dong phang. Néu

phuong va do d6 u, v, w dong




a)

b)

phéng.

Néu L;t,ﬂ # 0 thi ca ba vecto

u, v, w déu vuong goc véi vecto
[Z,ﬂ + 0 nén ba vecto d6 dong
phéng.
e GV néu tinh chat:
ul < =0.
i va v cung phitong < [ﬁ, 17] =_.
ii, V, w dong phdang < [, v].w = 0.
e Thuc hién vi du 4 trong 6’
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd l0i cdu hoi 1
Khi nao 4 diém khong dong | HS tu tra 101
phang.
Cadu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Chiing minh 4 diém dé khong Chiing minh [_’ _’] "BDOO.
dong phang.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1

Tinh do dai duong cao ké tir A.

2 . .
AH = %éfc. HS tu tinh tiép.

Cdu héi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Tinh bdn kinh dudng trdn ngoai | g =) r = = S
ti€p tam gidc ABC. p
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd 16 cdu héi 1
Tinh cosCBD . HS st dung truc ti€p cong thic.
. Goi y trd l0oi cdu hoi 2
Cdu hoi 2 oy

Tinh cosa.

HS ty tinh.




d)

Tinh chiéu cao cua ti dién.

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hdi 1 Goi y trd 10i cdu hoi 1
Tinh thé tich ti dién. Visen = é |[—» __)].E)| _ % .
Ciu héi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
HS tu tinh.

Hoat dong 6

6. Phuong trinh mat cau

e GV néu cach chia mot so khoi da dién va dat cau hoi:
H20. Tinh khodng c4ch gifta hai diém M(x ; y; z)val(a;b;c).
H21. Biét khoang cach d6 1a r, hay lap biéu thitc m6i quan hé do.

e GV néu dinh Ii

Mt cau tam 1(xy ; y, ; zp), bdn kinh R c6 phwong trinh

N N

(x= J+l =)+ = =R

f PEVES N V]

e GV hudng dan HS chiing minh dinh Ii trén.

e Thuc hién tro
Cach 1

{2 5 phit.

Viét phuong trinh mat cau.

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd 1o cdu héi 1
Tam I cua mat cau & dau ? I 1a trung diém A A, .

Cdu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Tim toa do L. (fa a b b ¢ c)
1= |
\ )

Cadu hoi 3 Goi y trd loi cdu hoi 3

R = %AIAQ

=%\/(a1— 240 o020 o F HSty

7 AN

vi€t phuong trinh mat cau.

Cdch 2

Hoat dong cua GV

Hoat dong cua HS

Cdu hoi 1

AM va A, M.

Goi ¥ trd 10i cdu héi 1

Giast M= (x;y;z) timtoado | AM={—2:;—5,:2—¢),

AM=-2,-5,2-0).




Goi y trd loi cdu hoi 2
Cdu hdi 2 (x—a, x—a,+y-b,y-b)
Viét phuong trinh mat cau. +lz—clz=c =0
e Thuc hién  , 6 trong 5 phuit.
Cach 1 =
Hodt dong cia GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Goi phuong trinh mit cau ¢6 |d = 0.
dang &+ y2 + 20+ 2ax + 2by
+ 2cz + d = 0, hdy tim moi
quan hé khi mat cau di qua A. Goi ¥ trd 10i cdu héi 2
Cdu hoi 2 142a=0:142b=0:1+2c=0
Tim mo6i quan hé khi mat cau
di qua B, C va d. Goi y trd loi cdu hoi 3
Cdu héi 3 ¥+ +2720x0y0z=0.
Viét phuong trinh mat cau.
Cach 2
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd l0i cdu hoi 1
Goi I (x; y, z) la tam mat cau. Em IA=IB=IC=1ID.
c6 nhan xét gi vé : IA, IB, IC va
ID. Goi y trd loi cdu hoi 2
A 2. 2
Cdu hoi 2 |[xz+y2+z7=(x—')7+y7+z
Tinh IA, IB,IC va ID va ti a |
1n < e \Va m cac Iy 4 =+ (y=) + 2
moi quan hé cua x, y va z. |
2, .0, 2 2,0 2
{x +y ' +z =x"+y +(z—-1)
Cdu hoi 3 Goi y trd loi cdu hoi 3
Viét phuong trinh mat cau. HS tu viét.

H22. Hay néu mot dang khac ctia phuong trinh mat cau.
¢ GV néu nhan xét :
Phuong trinh ¥+ y2 + 22+ 2ax + 2by + 2c¢z + d = 0 la phuong trinh cua
mdt cdu khi va chi khi @ + b* + ¢ > d. Khi dé tam mdt cdu la diém I(-a ;
—b ; —c ) va bdn kinh mdt cdau la
r=Na*+b>+ " —d.

H23. d phai thod min déu kién gi dé x* + y* + 22+ 2ax + 2by + 2cz+d =0 1a
phuong trinh cuia mat cau ?

A



e Thuc hién 7 trong 5 phuit.

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS

Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Phuong trinh a) ¢6 la phuong | Khong phai, vi hé s6 cia X%, y* va

trinh mat cau hay khong ? 22 khén o béng nhau.
Cdu hoi 2 Goi ¥ trd 10i cdu héi 2
Phuong trinh b) ¢6 la phuong | La phuong trinh mat cau cé tam (1;
trinh mat cdu hay khong ? 0; 0), ¢6 ban kinh bing 1.
Cdu hoi 3 Goi y trd loi cdu hoi 3
Phuong trinh ¢) ¢6 1a phuong | Khong phai, vi phuong trinh sau
trinh mat cau hay khong ? khi rit gon van con chia s6 hang
Cdu héi 4 O02xy.
Phuong trinh d) ¢6 1a phuong | Goi ¥ trd 10i cdu hdi 4
trinh mat cdu hay khong ? Phuong trinh rit gon thanh x° +y* +

7 = 1. b6 1a phuong trinh mat cdu
vOi tam
(0; 0; 0) va ban kinh bang 1.

Hoat dong 7

Tém tat bai hoc

1. Cho cac vecto i = (x;5 y;5 7)) 5 = (X5 y,5 ) vaso k tuy y,
taco:
D)iy =i, & X\ =X3,¥1=Y2,2/ =12,

s

2) i+, =1+ +... . +n)

_\ 1 VAR Y v L
- - (.. e - U
3) U=y _\“'1_“'2’11_Jz’~1_22)

4) kuy = (kxy; ky;; kz;)

5) ﬁl% = 1 4+-/1-/4+le2
Iy [ o
6) |u1|:v 1 :v 1+-/1+Zl
L XX+, +z;z PP L
7) cos(idy , i) = = 172 7“17127 =, VOi i # U3 1y #
\/’Cl +,, 1T, v P

Lo " =" +,.,.+ ,.=0.

1z 1 < 1Y L 1z

2.M=(x;y;2)< OM = '+  +zk

o

3. Cho hai diém A(xq; y4524) VA& B(xg; yps zp).

1) AB =y =24 55— a3 Sy —24)

2) AB = [, _ \2+/ \2+/D_ZA)2

v\ D Ay \wD Ay \



4. Mat cau tam I(a ; b ; ¢), ban kinh r c6 phuong trinh
(x—a)+y-b"+z-¢" =12

Phuong trinh x* + y* + z° + 2ax + 2by + 2cz + d = 0 1 phwong trinh ctia mat

cdu khi va chi khi a® + b + ¢ > d. Khi d6 tam mat cdu 1a diém I(-a ; - b ;

—¢) va ban kinh mat cau la

r=va*+b*+ " -d.
— — [ \ 1 1 1 1 1
5. [i, v]=| | =(bc'—b'c;ca' —c'a; ab' — a'b).
\ )
6.
1. [a, )= khi va chi khi hai vecto i va v cung phuong.
2. Vecto [u, v] vuong géc vdi cd hai vecto i va v, tic la [u, vji=Z 7 7=0.

3. [, vij=idl.ivi.sm, ).
7.8 = AB.ADsinA = [AB| .{4D)| . sin( 4B, AD) = || AB, 4D |
V ascp.aBep = |[ ] : H)|
Hoat dong 8
mot s6 cau hoi trac nghiém

Hay dién diing (D) sai (S) vao cdc khang dinh sau :
Cdu I. Cho a=(1;2;3), b=(-2;3;-1). Khi d6 a+b c6 toa do 12

(@) a+b cétoadola(-1;5;2) []

(b) a-b cétoadola(3;-1;4) []

(c) b-a coétoadola(3;-1;4) []

(d) Ca ba khang dinh trén déu sai . []
Tra loi.

a b C d

b [b [S s

Cdu 2 . Cho a=(1;2;3), b=/{-2;2;-1). Khi d6 a+b ¢6 toa do 12
(a)3a+b cotoadola(l;9;8) []
(b) a-2b c6toado1a(5;-4;5)
(c)2b-acotoadola(5;-4;5)

(d) C4 ba khang dinh trén déu sai

[ -

Tra loi.

a |b Cc d

b |b |S S

Cdu 3. Cho a=(1;2;3), b={-2;2;-1). Khi d6 a+b ¢6 toa do 12



(a) ab =1

(b) ab =-1
(c)2ba =2

(d) C4 ba khang dinh trén déu sai

Tra loi.

C

a b
b |S

b

d
S

[y

N A2

Cdu 4. Cho hinh cdu ¢6 phuong trinh :(x-1)*+, +™)"+/ +™)7 =

(a) Tam ctia hinh cau 1a I(1 ; -2 ; -3)
(b) Tam cua hinh cau laI(-1;2; 3)

(¢) Ban kinh cta hinh cau 1a 2
(d) Bén kinh ctia hinh cau 12 2

Tra loi.
a b C d
b |S S b

Chon khang dinh ding trong cac cau sau:

7

Cadu 5. Trong cac cap vecto sau, cap vecto doi nhau la :

(a) a={1;2;-

(b) 5:(1.4;_

(S

Tra loi. (a).

1), b
1), b
(c)é:(—;—zu), =
(d) a={1:2;-1), b=

(1. _

\ il

Cdu 6. Cho hinh vé :

DPiém D c6 toa do 1a

@ (G5;1;0);
©)(1;5;0);

Trd loi. (d).

Cdu 7. Cho hinh vé :

2;1);

——2;1);

2;0);

"""" 7 £

A "'9‘:,-::‘ ': ‘. ¥y
(b)(0;155)
(d(1;0;9)
7

I e



Piém C c6 toa do 1a

(@) (4;4:0); (b)(4:0;4)
©©0;4:4); (d)(©0:;0;4)
Trd loi. (b).

Cdu 8. Cho hinh vé :

l.
*, p~-1

Diém A c6 toa do [a
(@(©0:;2;0); (b)(2;0;2)
©(2:;0;0); (d(©0;0;2)
Tra loi. (c).

Cdu 9. Cho hinh v¢ :

W c
4 -
[y -
. SN
.- 1= /| R
biem Bco toa do la| sl = 7 2 o7

(@) @4;4;0); . A (b)(4;0;4)
©©0;4:;4); (d(@©;0:4)
Trd loi. (a).

Cdu 10. Cho hinh vé :

=~ ~
_ -
o8

v



Piém E c6 toa do 1a

(@ 3;4;3); (b)4;3:;4)
(©)(3:4:4); (d)(3;0:;4)
Trd loi. (a).

Caull.ChoA(1;2;3),B(-1;0;0).

Piém C ma OABC 12 hinh binh hanh 12

(@ (0;2;3); (b)@;3:;4)
(©)(3:4:4); (d)(3:;0:;4)
Trd loi. (a).

Ciul2.ChoA(1;2;3),B(-1;0;0).

Dién tich hinh binh hinh OABC la

()11 (b) V12
(©V13; (d)V14

Tra loi. (c).
Hoat dong 9

Hudng dan bai tap SGK

Bai 1. Hudng dan. Dua vao tinh chat cua cdc phép toan vecto
a) HS tu giai.

, cos(v, j) = i T

b) cos(v, i) = = '_,
| bl

R cos(v k) =
o} M

i |k\
¢) HS tu tinh theo cong thuec.
Bai 2. Huong dan. Dua vao tinh chat chat ctia goc gitta hai vecto .

- X2 - = 2 - 7 22
COSz(I/l, l) = m, C0S2(I/l, J) = m, C0S2(I/l, k) = m
HS tu chitng minh tiép.

Bai 3. Huong dan. Dua vao tinh chat ctia géc giita hai vecto.
HS ty giai.

Bai 4. Hudng ddn. Dua vao tinh chat cua tich vo huéng hai vecto
pL g thi p.g=0hay (ku+175)(3u-v}=0.

A - 2z 1
Hon nita |u|::,;;-;:v,m\,,-,;-,_m ; >



HS giai tiép.

Bai 5. Hudng dan. Dua vao toa do vecto.

a) M, 1a hinh chi€u ctia diém M(a ; b; ¢) trén mp(Oxy) thi W = ck.
Pdp s6. M, = (a;b;0).

Néu M, 1a hinh chi€u cta M (a; b; ¢) trén truc Ox thi M, = (a ; 0 ; 0)
Céc diém khac HS tu tim.

b) d(M, (Oxy)) = MM, =@@-a + -+ -~ =|d.

Cac khoang cach khac tinh tuong tu.

dM, 0x)=MM, = Ja- 7+ -+ -~ =742

Cac khoang cach khac tinh tuong tu.

¢) M; doi xing véi M qua mp(Oxy) thi M, 1 trung diém ctha MM,

_— _—
_ —

OM|+ " ="""" =~ =~ _OM, suyra: M]=(a;b;-c).
Céac diém khéc tinh tuong tu.

Bai 6. Huong dan. Dua vao dinh nghia:

x; — kx,

(X0 —x=Xx —x) 1-k

J _ i —ky

X =
{ | © 1k

AT =T s T oz —kzy

zZ = 1—r -

Bai 7. Hudng ddn. Dua vao tinh chét hai vecto bang nhau va géc giita hai
vecto.

AB=DC.

DPdp sé.D=(01;1;1); (AC;BD) = 3”

Bai 8.

a) Huong dan. Goi M (x ; 0 ; 0) tir MA = MB ta tim duoc M.

Pdp s6. M= (01 ; 0 ; 0).

b) Huéng dan. AB = (2 ; /3 ; 1), OC = (sin5¢; cos3t ; sin3r) .

E.Wﬁz“@" ’ "+_': T+ T =0

Pdp s t=-1 + k% v6i ke Z; hoacz=27”+ Ir véil e Z.
Bai 9.

a) Huong dan. St dung tich vecto .
Ddp s6. u, v, w dong phang.

b) Hudng dan. Tuong tu ciu a)
Ddp s6. u, v, w khong dong phang.
¢) Hudng dan. Tuong tu cau a)
Pdp s6. u, v, w déng phang.

Bai 10.



a) Huong ddn. Ba diém A, B va C khong thang hang khi va chi khi AB # kBC
voi k 0 0.

b) Hudng dan. Stt dung truc ti€p cong thic tinh dién tich hinh binh hanh :

S = AB.ADsinA = [4B| . [AD| . sin( 4B, AD) = || A, AD | Tt d6 ta ¢6 dién tich ctia
tam giac.

¢) Hutong dén. h = %V

Ddp s6. h, = 2%‘2‘: = @

d) Huong dan. HS tu tinh.
Bai 11.
a) Huong ddn. Chiing minh 4 diém khong dong phiang. Ldy mot diém bat ki
lam goc, cac diém con lai lam ngon ciia cac vecto. St dung tich c6 huéng dé
chiing minh.
b) Hudng dan. HS tu tinh.
Bai 12.
a) Hudng dan. HS tu vé hinh va tinh.
b) Huéng dan. MN.SB =0
Bai 13. Hudng dan. HS tu giai
a) Mat cau c6 tam I(4 ; 01 ; 0) va c6 ban kinh R = 4.
76

b) Mit cau c6 tﬁml(—l;l;—é\ va c6 ban kinh R = —.
o2 2) 6

¢) Mat cdu c6 tam 1@ - ;0} va ¢6 ban kinh R = 1.

Bai 14. Huong dan. HS tu giai

a) >+ (07 +(z05)% = 26.

b) x* + (y07)° + (z 0 5)% = 26.

c) (x 01 + (y02)*+(z03)P=1.

D2. Phuong trinh mit phang
(tiet 6,7, 8,9, 10)

1. Muc tiéu

1. Kién thic

HS nam duoc:

1. Vecto phdp tuyén clia mot mat phang, cap vecto chi phuong clia mit phang.
2. Su xdc dinh mot mat phang.

3. Biét dugc phuong trinh téng qudt va phuong trinh tham sé clia miat phang.

4. X4c dinh duoc diéu kién dé hai mat phang song song va hai mat phing vuong géc.



2. Ki nang
. e Lap duoc phuong trinh mat phang khi biét mot diém va vecto phap tuyén, khi biét
mot diém va cap vecto chi phuong.

. e Xdc dinh duoc vi trf twong d6i clia hai mat phang, hai mat phing song song, hai

mat phang vuong géc.

. ¢ Tim duoc khodng céch tit mot diém dén mot mit phang.

3. Thai d¢

o e Lién hé duoc v6i nhiéu van dé c6 trong thuc t€ vé mat phang trong khong gian.
. ¢ C6 nhiéu sang tao trong hinh hoc.

. ¢ Hiing thd trong hoc tap, tich cuc phat huy tinh doc lap trong hoc tap.

II. Chuan bi cia GV va HS

1. chuan bi cia GV:

¢ Hinh v&€ 63 dén 65 trong SGK.

¢ Thudc ké, phan mau,...

e Chuén bi sdn mot vai hinh anh thuc t€ trong trudng vé hai mat phang vuong géc , hai mat
phang song song.

2. Chuan bi cua HS :

o ¢ Doc bai trudc & nha, on tap lai mot so kién thic da hoc.
. e Chuén bi thuéc ké, biit chi, bit mau dé v& hinh.

IIL. Phan phoi thoi luong

Bai nay chia thanh 5 tiét:

Tiét 1: tir dau dé€n hét muc 1

Tiét 2 : ti€p theo d€n hét muc 2

Tiét 3: ti€p theo dén hét muc 3

Tiét 4 : ti€p theo d€n hét vi du 4

Tiét 5: tiép theo dén hét muc 4.

IV. Tién trinh day - hoc

A. Pat van de

Cau hoi 1.



Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 A trung véi goc toa do, AB trung véi
Ox, AD tring v6i Oy, AA’ tring véi Oz

a) Tim toa do tat ca cac dinh cua hinh vuong.

b) Tim toa do vecto AM v6iM la trung diém CC’
Cau hoi 2.

Néu mot s6 tinh chat co ban cua phép toan vé vecto.

B. Bai méi
Hoat dong 1

1. Phuong trinh mat phang
GV néu mot sO cau hoi sau day:

J . Y 2
H1. C6 bao nhiéu duong thang vudng gbéc vol mat phang ?
H2. Mot mat phang x4 dinh khi no ?
e GV néu dinh nghia :

Vecto n=0 goi la vecto phdp tuyén ciia mét phdng () néu gia cia vecto n

vuong géc voi mdt phang (a) .

H3. Cho n 1 vecto phdp tuyén ctia (o), hdi kn c6 13 vecto phap tuyén clia (o)
khong?
. H4. Cho M, (g, yy,2o) thudc (@) va c6 vecto phdp tuyén n(A;B;C). Hiy tim
diéu kién dé M(x ; y ; z) thudc ().
. ¢ GV néu cong thic (1):
Diéu kién cdn va du dé diéem M(x ; y ; z) thuoc (@) la
A(x —xp) + B(y —yp) + C(z —z) = 0.

e GV néu dinh nghia :
Phitong trinh ciia mdt phdang (a) dgc viét dudi dang :



Ax+ By + Cz+ D =0 trongdé A + B* + C° > 0 (2). Phuong trinh (2) goi la

phitong trinh tong qudt ciia mdt phang () hay néi gon la phicong trinh mp(a) .

e GV néu va cho HS thuc hién vi du 1 trong 4’

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cadu héi 1 Goi y trd 10i cdu héi 1
Xédc dinh MN . MN=(1:-3:-1)
Cau héi 2 @y trd 1oi cdu hoi 2
Xdc dinh MP . MP=_;-1;1
Ciu héi 3 Goty tra ot cdu hoi 3
Xéc dinh VTPT ctia (MNP) n=|MN,MP|=(-4;-2;2)
Céiu héi 4 Goi y tra loi cdu hoi 4
, , 2x+y—z=0.
Lg,E PTTQ cua mat phang.
e Thuc hiéﬁig' 1 trong 5°
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cadu héi 1 Goi ¥ trd 10i cdu héi 1

Neu khdi nigm mat phang trung | Mat phéng trung truc chia AB 12
tryc. mat phing di qua trung diém cua
AB va vuong goc v61 AB.
Cdu hoi 2 q Goi y trd loi cdu hoi 2

Xac dinh trung diém I cia AB. [=(02;01;2)

Cdu hoi 3 Goi y trd loi cdu hoi 3
X4c dinh VTPT ciia (P) 1B - (6:2:-2)
Cdu hoi 4 Goi y trd loi cdu hoi 4
Lap PTTQ clia mit phang. 3x0y+z+3=0.
[ ]
e  «GVnéudinhli:

Trong khong gian toa do Oxyz, méi phiong trinh Ax + By + Cz + D = 0 vdi A+

B+ C? > 0déula phitong trinh ciia mot mdt phdng xdc dinh.

e Thuc hié% 2 trong 5’
” Hoat dong caa GV Hoat dong cua HS
Cadu héi 1 Goi y trd 10i cdu héi 1
Goi () ; Yo: zp) 1a mot nghiem | TU Axg+ Byy+ Czy+ D =0 ta co
ctia phuong trinh : D =0(Ax, + By, + Cz,).
Ax+By+Cz+D =0
Hay fim D Goi y trd loi cdu hoi 2




Cdu hoi 2 (P) c6 phuong trinh : A(x 0 x,)
Goi (P) 1a mat phang di qua diém + B(y Oy,) + C(z O zy) = 0, hay

My(x ; ; Zg) €O vecto pha
oo 3 Yo 3 %) PP Ax + By + Cz D(Ax, + By, + Cz,)
tuyén n(A; B; C) . Hay tim (P).

=0
Cauhoi3 Goi ¥ trd 10i cdu héi 3
Chting minh dinh I{ trén. HS tu két luan.

. HS5. Lap phuong trinh mat phang di qua My(1 ; 2 ; 3)) va nhan n = (0;0;1) Ia vecto

phép tuyén. Em c6 nhan xét gi vé mat phang nay?

. ¢ GV goi ba HS 1én bang dién vecto phéap tuyén vao 6 trong sau:

o HS1:
. (a0) . 4x -2y —-6z+7=0 |4x +2y—62+7=0
. VTPT:n | e .

o HS2:
. (o) . 4x +2y +6z+7=0 |[4X +2y—-62-7=0
. VTPT:n | e .

HS3:
. () . 4x -2y —6z-7=0 |4X +2y+62+7=0
. VIPT:n | e o

Hoat dong 2
2. Cac truong hop riéng

H6. Cho mit phing (o) ¢6 phuong trinh : Ax + By +Cz + D=0
Diém O (0 ; 0 ; 0) thudc mat phang (o). Tim D.
e GV két luan :

Mdt phang () di qua géc toa do O khi va chi khi D = 0.

H7. Cho mit phang (o) ¢6 phuong trinh : Ax + By +Cz + D =0; A = 0, mat
phing (o) va Ox c6 quan hé nhu thé nao ?
e GV két luan :
Mdt phdng (@) song song (hodc chita) truc toa dé Ox khi va chi khi
A=0.
HS. Phét bi€u trong trudng hop : B =0 hic C=0.



GV néu tong quat:
Mdt phdng (@) song song Vi truc toa dé nao dé khi va chi khi hé s6 tiwong vng ciia
bién s6 bang 0.
HO9. Cho mat phang (o) ¢6 phuong trinh : Ax + By +Cz +D=0;A=0,B=0
mat phang (o) vd mp(Oxy) ¢6 quan hé nhu thé nao ?
e GV két luan :
Mdt phdng (a) song song hodc trung véi mdt phdang (Oxy) khi va chi khi
A=B=0.
H10. Phat bi€u trong trudng hop : B=0, C= 0 hoac C=0, A =0.
GV néu tong quat:
Mdt phdng (&) song song véi mdt phdng toa do nao dé khi va chi khi hé sé tuwong

ing ciia cdc bién so bang 0.

e Thuc hi 3 trong 5°. Noi dung da trinh bay ¢ trén. Hay cu thé héa noi
0ak

dung cta dong nay.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Néu vi du cho truong hgp a) HS tu néu.
Cdu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Neéu vi du cho truong hop b) HS tu néu.
Cdu hoi 3 Goi y trd loi cdu hoi 3
Néu vi du cho truong hgp c) HS tu néu.
[ ]
. ¢ GV néu cic cau hoi
. H11. Tir phuong trinh : Ax + By + Cz+D =0 &=+ E +% =1 bang cdch nao?
a C
GV nhan xét : Ax + By + Cz + D = 0 vdi ciac hé s6 A, B, C, D déu khac 0.
Khi d6 bang cach dat a = —% ; b= —% ;¢ = —%, ta dua phuong trinh trén vé

dang:£+v+zzl
a b c

. ¢ GV néu nhan xét :

Phitong trinh Xy Z + =1 goi la phiong trinh mdt phdng theo doan chdn.
a c

. H12. Phuong trinh doan chén ctia (o) cit céc truc theo nhitng diém nao?
. GV nhan xét :

R6 rang mdt phdng c6 phicong trinh (2) cdt cdc truc Ox, Oy, Oz ldn liwot tai cdc
diem M(a ;0 ;0), N(O;b,;0)vaP(0;0;c).



e Thuc hién vi du 2 trong 6’ . GV ¢6 thé thay déi so liéu.

a)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cau héi 1 Goi ¥ trd 16i cdu héi 1
Tim cédc hinh chi€u cia M trén | HS tir tim.
cac trye. Goi y trd 10i cdu hdi 2
Cadu hoi 2 , HS tu viét.
Viét phuong trinh doan chan cua
().
b)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cau héi 1 Goi ¥ trd 1oi cdu héi 1
OH ¢6 quan hé gi vé6i (). HS tu tra 1oi.
Cdu héi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Viét phwong trinh (ar) HS tu viét.
Hoat dong 3

3. Vi tri twong doi giira hai mat phang
. Hai bo s6 i Ié

e GV néu dinh nghia:

Xét cac bo n sé (x; ;x5 ;... ; x,) (n = 2), trong dé cdc s6 x;, x5,..., X, khong dong
thoi bdng 0.
Hai bo n s6 (A; ; Ay ;... ; A)va (B, ; B, ; .., B,) nhit thé duoc goi la ti 1¢é vdi

nhau néu cé mot s6't sao cho : A; = tB;, A, = 1B,, ..., A, = (B

cho BI = [’AI’BZ = f’Az, ...,Bn =tA

n’

H13. Néu dinh nghia khéc vé hai bo so ti 1&. Néu vi du.
e GV néu nhan xét vé€ hai bo s6 khong ti 1€.

Vi tri twong doi giita hai mdt phdng

o ¢ Thuc hién trong 3 phut.

hodc ¢6 s6't’ sao

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Khi n2o hai mat phang tring | (¢) va (a') song song hodc
nhau? tring nhau thi hai vecto
n(A;B;C) Vi n'(A';B';C") clng




phuong.

Cadu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Néu mo6i quan hé¢  gilta | HS tu tra 10i
n(A;B;C) va n'(A';B';C)
khong cung phuong va

A:B:C+A":B :C’ Goi y trd loi cdu hoi 3
Cdu hoi 3 HS tu tra 10i.
Hay tra loi .

e GV dat vén dé :
Trong khong gian toa do Oxyz, cho hai mat phang («) va (a') 1an luot c6
phuong trinh :
() :Ax+By+Cz+D=0

(@) :Ax+By+Cz+D'=0;
chiing 14n Iuot ¢ céc vecto php tuyén 13 n(A ; B ; C) v n'(A";B'; C)).
Khi nao (o) va (a’) song song ?
Khi nao (a) va (o) vuong goc ?

e Thuc hié -\9_ 4 trong 5°.
/ Hoat dong cta GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Tl{n moi quan hé gilta hai vecto | Haji vecto chi phuong cling
chi phuong. phuong.
Cdu hoi 2 Goi ¥ trd 10i cdu héi 2

Néu hai mat phang c¢6 mot diém
chung thi sao?

Cdu hoi 3
Néu hai mat phang khong c6
diém chung thi sao?

Hai mat phang triing nhau.

Goi ¥ trd loi cdu hoi 3
Hai mat phang song song véi
nhau.

. ¢ GV néu tém tat:
Cho hai mdt phdng (o) va (o) ldn liot c6 phitong trinh :
(a) :Ax+By+Cz+D =0
(a') :Ax+By+Cz+D'=0
a) Hai mdt phdng do cdt nhau khi va chi khi A : B :C #zA’: B’ : C".
b) Hai mdt phdng dé song song khi va chi khi
A_B_C_D
A" B' C' D'
c¢) Hai mdt phang dé trung nhau khi va chi khi



A B C D

T e oD
. ¢ Thuc hién trong 3 phiuit.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd 1o cdu héi 1
Khi nao hai mat phang vuong géc | Khi vecto phép truyén clia vecto
v6i nhau? nay vuong goc véi vecto phap
tuyén cua vecto kia.
Cdu hoi 2 Goi ¥ trd 1oi cdu héi 2
Viét biéu thitc vé méi quan hé d6. | 44"+ BB' + ~ ' = 0.
A
e Thuc hién ﬁong 5.
a)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd loi cdu héi 1
Tim diéu kién dé€ hai mat phang | (&) va () song song khi
song song. 2 m 10 1
T2 3m+1” 210
Cadu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Xéc dinh m d€ hai mat phang | Khong c6 m.
song song.
b)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd 1o cdu héi 1
Tim diéu kién d€ hai madt phang | (@) va (f) song song khi
trtlng nhau. 2 m 10 1
1 2 3m+1 -10°
Cadu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Xéc dinh m dé hai mat phang | Khong c6 m.
song song.
c)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd loi cdu héi 1
Tim diéu kién d€ hai mat phang | Hai vecto chi phung khong cong
cét nhau. tuyén.
Cadu héi 2 Goi ¥ trd 10i cdu héi 2
Xdc dinh m dé hai mat phang | Vi moi m.




song song.

)

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS

Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Tim diéu kién dé hai mat phang | 2 + 2m + 10(3m+1) = 0.
vuong gdéc vGi nhau.

Cdu hoi 2 Goi ¥ trd loi cdu héi 2
Xac dinh m dé hai mat phang 3
song song. m=- 8"

H13. Cho(a):x+2ny+z—m-1=0

(o’):x+2y+z—-2m+1=0.

Khi nao (o) // (o0”)

H14. Hay viét biéu thiic toan hoc dé hai mat phang (o) va (a’) song song.
e GV két luan :

(h=tn'

( . : = . LN '
()] (a’) < ! i(A»B»C) k(A';B';C")
(D # kD'

+ kD Dz kD'

(@) o e [P [ABIO) = K(ABYC)
LDZKD' <U):kD'

H15. Nhan xét vé hai vecto n, va n, .
Hoat dong 4

4. Khoang cach tir mét diém dén mot mat phang
e GV néu dinh Ii :
Trong khong gian Oxyz cho mdt phdng (&) ¢é phiwong trinh :

Ax + By +Cz+D=0va dlé?n’l MO(XO y Yo ZO).
Khong cdach tw M, dén (a) ki hiéu d(M,, (o)) va duoc tinh theo cong thiic:

+ 7+ D

|AXO + “Ju
A+ 7+ C

e D¢ chiing minh dinh Ii trén, GV cin dua ra cac budc sau :
- Goi M,(X, ; ¥, ; Z;) 12 hinh chi€u ctia M, trén (a).

- Tinh do dai [M,M.n|.

- Tinh do dai : [M,M,|.

e Thuc hié% 6 trong 5°.



Hoat dong cua GV

Hoat dong cua HS

Cdu hoi 1
Khoang céch gifta hai mat phang
song song la gi?

Cdu hoi 2
Xac dinh khoang cach giita hai
mat phang trén.

Goi y trd loi cdu hoi 1

Khoéng c4ch gifta hai mat phing
song song la khoang cach tir mot
diém M nao dé ctia mat phang
thit nhat dén mat phang thit hai..
Goi y trd loi cdu hoi 2
Tac6thélayM=(0;0;3), va
khoang cach can tim la :

g= 1474 16 414
Je+ + Jse 7
e Thuc hién vi du 4 trong 5’
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hdi 1 Goi y trd 10i cdu hoi 1

Chon mat phang toa do va xdc
dinh céc diém A, B va C.

Cdu hoi 2
Lap phuong trinh mat phéng
(ABC) va tinh khoang céach tir O

O=0;0;0vacoA=(a;0;
0),
B=0;b;0),C=(0;0;c¢)
Goi y trd loi cdu hoi 2

dén mat phang do. (ABC): %JF%JFE - =0.
. 0+ + "1
SN
& b
_ abc
\/b2c2 + 77+ ad%b?
e Thuc hién vi du 5 trong 5’
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd loi cdu héi 1

Chon mat phang toa do va xdc
dinh cdc diém.

Cdu hoi 2
Lap phuong trinh mat phéng
(ACD?’) va tinh khoang cach tit O
dén mat phang do.

Cdu hoi 3

HS tu lam.

Goi y trd 1oi cdu hoi 2
22 - =0.

a b ¢

Goi ¥ trd loi cdu hoi 3
HS tu chitng minh.

[N}




Chiing minh hai mat phang | Goi ¥ trd loi cdu hoi 4
(ACD’) // (MNP) la+"+ —d 3
Ciu héi 4 d= 2 3
au hot . P+ +1?
Tinh khoang cédch gilta hai mat
phang dé.

Tém tat bai hoc

1. Vecto n=0 goi 1a vecto phdp tuyén clia mat phang (o) néu gid cla vecto n
vuong géc v6i mat phang (a).

2. Trong khong gian Oxyz, cho mét phing (a) di qua diém M (xy, v,,2y) va €6
vecto phap tuyén Z(A :B; C):

(@) :A(x —xp) + By =y + C(z —z5) =0.

bat D = —(Ax,+ By, + Cz,) thi phuong trinh clia mat phang () duoc viét duéi
dang : Ax + By+ Cz+D =0 trong d6 A*+ B>+ C*> 0.

3. Céc truong hop riéng:

Phuong trinh ctia (o) Bdc diém ciia (o)
By +Cz+D=0 (a) song song hodc chita Ox.
Ax+By+D=0 (a) song song hodc chia Oz.
Ax+Cz+D=0 (a) song song hodc chua Oy.
Cz+D=0 (a) song song hodc trung Oxy.
By+D=0 (a) song song hodc trung Oxz.
Ax +D =0 (a) song song hodc triung Oy:z.

4. Phuong trinh doan chén : §+%+ i =1.
5. Cho hai mat phéng (o) va (o) 1an lugt ¢6 phuong trinh :
() : Ax+By+Cz+D=0
(@):Ax+By+Cz+D' =0
a) Hai mat phang d6 cat nhau khi vachikhi A:B:C#A':B': C.
b) Hai mat phang dé song song khi va chi khi
A B C_D
T D
¢) Hai mat phang dé tring nhau khi va chi khi



4
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SlIS

B C
BY CY
6. Khoang cich tir mot diém dén mat phang :
Axy + Byy+ 7 ,+D
dM, () =220 2220 ]

Az+“9+C2

Hoat dong 5
mot s6 cau hoi trac nghiém
Cdu 1. Hay dién ding, sai vao céc 6 trong sau day:
(a) Mat phang x + 3y —z + 2 = 0 c6 vecto phdp tuyén 1a (1 ;3 ; -1)
(b) Mt phang x + 3y — z+ 2 =0 ¢6 vecto phdp tuyén la (1 ;3 ; 2) I:[
(c) Mat phang x - 3y —z + 2 = 0 c6 vecto phap tuyén 1a (1 ;-3 ; -1)
(d) Mat phing -x + 3y —z + 2 =0 ¢4 vecto phap tuyén [a (-1 ;3 ;-1) []

Tra loi.
a b C d
S

b b b
Cdu 2. Hay dién ding, sai vao céc 6 trong sau day:
(a) Mat phang 3y —z + 2 = 0 ¢6 vecto phdp tuyén 13 (0; 3 ; -1) []
(b) Mt phang x + 3y + 2 =0 ¢6 vecto phép tuyén la (1;3; 2) I:[
(c) Mat phiang x —z + 2 = 0 ¢6 vecto phdp tuyén 1a (1;0; -1) [

(d) Mat phang - x + 3y —z =0 ¢6 vecto phdp tuyén Ia (-1 ;3 ; -1)

Tra loi.
a b C d
b |S b b

Cdu 3. Cho hinh lap phuong canh 1 nhu hinh v&.

B

X

Hay dién ding, sai vao cac 6 trong sau day:



(a) Mat phang ABCD c6 phuong trinh 1z =0
(b) Mat phang BB’C’C ¢6 phuong trinh 1a x = 1

(c) Mat phang A’B’C’D’ ¢6 phuong trinh laz = 1
(d) Mat phang CC’D’D c¢6 phuong trinh la y = 1

Tra loi.
a b C d
b |b b b

Cdu 4. Dién vao 6 trong sau :

1

Phuong trinh cta (o)

Bdc diém ciia (o)

() song song hodc chita Ox.

() song song hodc chira Oz.

(a) song song hodc chua Oy.

(a) song song hodc trung Oxy.

(a) song song hodc trung Oxz.

(a) song song hodc trung Oy:z.

Chon cdu trd loi ding trong cdc bai tdp sau:
Cdu 5 . Cho hinh vé. Hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh 1.

A

D'

Mait phang (A’BD cé phuong trinh nio sau:
(@Ax+y+1=0;
co)x+z=1;
Tra loi . (b).

Cdu 6. Cho hinh v€. Hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ c6 canh 1.

b)yx+y+z=1
dy +z+1=0




B | c
A D vy
~70
Ny
c
X

Mait phang (C’BD) c6 phuong trinh n3o sau:
@)-x+y+z+1=0; b)x+y+z=1
co)x+z=1; dy +z+1=0

Tra loi . (b).

Cdu 7 . Cho mat phang c6 phuong trinh (P) : x + 2y + 3z— 1 =0.
Mait phang nio sau day song song véi (P)

(a) 2x +4y + 6x - 1 =0; (b) 2x +4y — 62 -2 =0

(c)2x -4y +62-2=0; (d)-2x+4y + 62 -2 =0.
Traloi . (a).

Cdu 8. Cho mat phang c6 phuong trinh (P) : x + 2y + 3z—1=0.
Mit phing nao sau day trung véi (P)

(a) 2x +4y + 62 -2 = 0; (b) 2x +4y — 62 -2 =0

(c)2x -4y +62-2=0; (d)-2x+4y + 62 -2 =0.
Traloi . (a).

Cdu 9. Cho mat phang c6 phuong trinh (P) : x + 2y +3z—1=0.
Mait phang nao sau diay vuong géc véi (P)

(a) 2x +4y + 6x -2 =0); (b) 2x +4y — 6x -2 =0;

(c) 2x -4y + 6x -2 =0; (d)-3x+z -2=0.

Traloi . (d).

Cdu 10. Cho mat phang c6 phuong trinh (P) : x +2y +3z—1=0.
Khoang cach tu M(1, 2, -1) dén (P) la :

1. 1.
(a) Nk (b)14,
1 1
—; d) —.
(c) . (d) -
Traloi . (a).
Hoat dong 6

hudng dan giai bai tap sach gido khoa

Bai 15. St dung truc tiép phuong trinh clia mat phang.
a) Huong dan. St dung cong thic : A(x —x,) + B(y —y,) + C(z —z,) = 0.



Bai nay c6 thé gidi bang hai cach:

Cichl:n=| ~ |= (-16;-5;-5). T d6 suy ra cich viét.

Cach 2: Phuong trinh mp(MNP) c6 dang Ax + By + Cz + D =0.
Viné di qua M, N vaPnéntacohé:

PA—T+“:O )
JA=""+77+ 7 =0 (2)
LB+“,"+“:O 3)

Tur d6 suy ra cach viét.

Ddp so. 2x+y+z03=0.

b) Huéng ddn. Vecto phap tuyén ctia mat phang d6 12 : [a a} =(2;6;6)
12| |2 4|41 . o )
o 11 ol'lo o }_ (1;-4;0). (P) di qua diem A nén
phuong trinh ctia (P)la 1.(x 0 1) 0 4(y 01)+ 0= 0.

Céch 2: Goi (P) : A'x + B'y + D' = 0. Tur diéu kién bai todn ta c0 :
A+ "+ 7"'=0

5A+ """ =0

5

5

Céch 1: Z:[AB,k]:(

= T T =0,

Ddp so. x04y+3=0.
¢) Hudng dan. HS tu giai
Pdp so. x05y+z+8=0.
d) Huong dan. HS tu giai
Pdp so.y+z02=0.
e) Hudng dan. HS tu giai
BPdp so. yl b =0.
g) Huong dan. HS tu giai
Ddp so. Z+2+Z=1.
3 6 9
h) Huong dan. HS tu giai
Ddp s0. 2x+y+z-6=0.
Bai 16. St dung cic vi trf twong doi ciia hai mat phang.
HS tu gidi.
Bai 17. St dung diéu kién dé hai mat phang song song.

. x 2 n 1 3
a)HMo’ngdan.E—z_—2¢7
Pdp so. n=01, m=04

2 1 m =2
b)T_n_ 2 i?
desé’.m=4,n=%.

Bai 18. St dung cic vi tri trong doi clia hai mat phang.

~ ~ o~



——1_. -2 _ T
| 1= +7. ,

Nhu vay hai vecto d6 cung phuong khi va chi khi [n n JI =0, tic 1a :

+
I
N
~

{7 +7 =

{m2+” - "=0.

(-sm> - +7=0
0

Tu d6 ta c6 cach giai.
Bai 19. St dung khoang cich tir mot diém dén mot mat phang.
a) Huong dan. Piém M(x;y;z) cdch déu hai mat phang da cho khi va chi khi :
|2x—y+ ‘z+': B :"x+'y—z—1|
Ja+ 4+ e
Tu d6 ta ¢6 phuong trinh can tim.
Cac cau con lai HS giai tuong tu.

Bai 20. St dung khoang c4ch giita hai mat phang va xem hoat dong 6.

L. Axg+ "+ 7+ '~ D
Dapso.d:| 0% -v - "7 ':—'7 = | .
A2+ D77 4t

Bai21. M Oznén M = (0;0;¢).

a) Ddp s6. M = (0;0;3).

b) Ddp so. M =(0; 0 ; 02).

Bai 22. Chon hé truc toa d6 Oxyz v6i Ox, Oy, Oz lan luot 1a 04, 0B ,0C . Khi
déotaco A=4a;2;,B=1L;b;2,C=(0;0;¢) V61 a>0,b>0,c>0.

a) AB = (-a; b;0), AC = (-a; 0; ¢) nén AB AC =a*>0. Vay goc A cua tam giac
ABC 1a g6éc nhon.

N2 1
(i) — )0
noi 2 b2
b)coszazlaalz a ==
Kni) i+1+i ab”+bc +c
2 p 2
22 2,2
. cca 2 a’b
Tuwong tu, ta co cos? f= cos”y = .
" A+ v td? a’b? + b’ + *d?

Turdésuyra cos’a+cos’ f+cos’y=1.
Bai 23. Huong ddn. Khoang céach tir tim mat cau dén mat phang bing R.
Maiit cdu da cho ¢6 tam 1a I(1 ; 2 ; 3) va ¢6 ban kinh

R=+12+22+"" 4+~ =4,
P):4x+3y012z+D=0v61D =1.

> p N < 4+6-36+D| [|-26+D
Khoang cach d tu I t61 mp(P) 1a : d=|— | :g.
V16 + 25+ 13

Tu dé suy ra D =78 hoac D =-26.



D3. Phuong trinh dudng thang
(tiét 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18)

1. Muc tiéu

1. Kién thic

HS nam duoc:

1. Phuong trinh tham s6 cua duong thing: Vecto chi phwong, ciap vecto phdp tuyén clia
dudng thang.

2. Diéu kién dé hai dudng thang song song, cit nhau va chéo nhau.

2. Ki nang

e Lap duoc phuong trinh dudng thang.

e Tinh dugc khodng cich tir mot diém dén mot duong thang.

3. Thaido

e Lién hé duoc véi nhiéu van dé c6 trong thuc t€ vé dudng thang trong khong
gian.

¢ C6 nhiéu sang tao trong hinh hoc.

e Hung thua trong hoc tap, tich cuc phat huy tinh doc lap trong hoc tap.

II. Chuan bi cia GV va HS
1. Chuan bi cia GV:

e Hinh v€ tr 66 dén 69 trong SGK.

e Thudc ké, phan mau,...

e Chuén bi sdn mot vai hinh anh thuc t€ vé duong thang.

2. Chuan bi cua HS

Doc bai truéc & nha, 6n tap lai mot so kién thitc di hoc vé dudng thang.

III. Phan phéi thoi luong

Bai nay chia thanh 8 tiét:

Tiét 1 : T dau dé€n hét muc 1

Tiét 2 : Ti€p theo dén hét vi du 2
Tiét 3 : Tiép theo dén hét vi du 4
Tiét 4 : Tiép theo dén hét vi du 5.
Tiét 5 : Tiép theo dén hét vi du 6.
Tiét 6 : Tiép theo dén hét bai toan 1.
Tiét 7 : Tiép theo dén hét bai toan 2.
Tiét 8 : Phan con lai va bai tap.

IV. Tién trinh day - hoc



A. Pat van de
Cau hoi 1.
Néu khdi niém vé vecto phap tuyén ctia mat phang.
Cau hoi 2.
Néu diéu kién dé hai mat phang song song.
Cau hoi 3.
Néu cong thic tinh khoang cch tir mot diém dén mot mat phang.
Cau hoi 4.
Néu céch lap phuong trinh mat phang di qua ba diém.

B. Bai méi
Hoat dong 1

1. Phuong trinh tham sé va phuong trinh chinh tic cia duong thang
. H1. Vecto chi phuong clia duong thang Ia gi?

. H2. Trong khong gian toa do Oxyz, cho dudng thang d di qua diém
My(xy5 Yo ;s Z) vac vecto chi phuong Zt(a ; b; ). Timdiéukién dé M(x ; y ; z) thuoc d.
o e GV néu phuong trinh tham s6 ctia dudng thang:

([x = Xo +at
| < 2 2 2
{y=yg+bt trongdéa” + b +c” >0 (1)

z=1z9+ct
H¢ phuong trinh (1) digc goi la phicong trinh tham s6 ciia duong thang d véi tham
solat.

. ¢ Thu(o)ién 1 trong 5 phit.

. a)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Neéu khdi niém vecto chi phwong | HS tu néu.
cua dudng thang.
Cdu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Tim mot vecto chi phuong ctia d.. | HS tu tim.

. b)



Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd Loi cdu héi 1
Xdc dinh toa do cla cic diém | Véicac gidtrit=0, M,(1;2;0),
thudc d ing véi gid tri ¢ = 0.

Goi y trd loi cdu hoi 2
Cadu hoi 2 Véi cac gidtrit=1,
Xic dinh toa ' d(? cf'la cic diém My (-1 33 ;2),
thudc d ting véi gid tri ¢ = 1.
Cadu hoi 3
Xéc dinh toa do cua cic diém
thudc d ting véi gid tri ¢ = 2.

Goi y trd loi cdu hoi 3
Véicacgiatrit=2,

M;(5;0;-4).
. 0)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd Loi cdu héi 1
Tim diéu kién dé mot diém thuoc | Diém M (x,; y, ; z,) thuodc
mot dudng thing. dudng thing d khi va chi khi ¢6

gia tri ¢ thoa man hé ba phuong
trinh : x,=102¢y,=2+1¢,z=
Cdu hoi 2 2t

Tré 1oi cau o) Goi  trd 10i cau héi 2
biém A(3 ; 1 ; 02) thuoc d (tng
v6i t=01), diém B(03 ; 4 ; 2)
khong thuoc d, va diém C(0 ; 2,5
; 1) thudc d (Gng véi t =0,5).

e GV néu khdi niém phuong trinh chinh tic clia dudng thang :
Trong tricong hop abc =0, bang cach khit t ti cdac phiong trinh cia hé (1), ta dicoc

v Ryl Y g

X_A - zZ — Z .
: V-7 U= O véi abe #0 (2)
a b c

Hé phitong trinh (2) ditoc goi la phitong trinh chinh tdc ciia dicong thdang d.
H3. Néu vi du vé phuong trinh chinh tic cia dudng thang d.
H4. Viét phuong trinh tham s6 cua d tai H3.
HS5. Viét phuong trinh tham s6 dudng thang A di qua goc toa do va nhan
a(1;1;2) 1am vecto chi phuong.
H6. Moi dudng thang déu c6 thé viét dudi dang tham s6. Ping hay sai ?
¢ 2 trong 5 phut.




Hoat dong cua GV

Hoat dong cua HS

Cdu hoi 1
Chi ra cac vecto phap tuyén cua
mdi mat phang.

Goi ¥ trd 1oi cdu hoi 1

i, =(2;2;1)1a vecto phap
tuyén cla (a)

i, =(2; 01;01) 1a vecto phap
tuyén cua (o).

Cdu hoi 2
o oz) . L, | Goi ¥ trd loi cdu hoi 2
Chiing minh hai mat phang trén LT ) . 5
cit nhau. Hai mat phang (o) va (a") da
cho cat nhau vibo baso (2 ;2 ;
01) khong ti 1& v&i bo ba s6 (2
01 ; 01).
b)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1

Hay chi ra mot diém thuoc d.

Cdu hoi 2
Vecto chi phuong cua d c6 quan
hé nhu th&€ nao véi cac vecto phap
tuyén cia mdi mat phang trén.
Tim vecto chi phuong do.

M(x; y; z) vita thudc mat phang
(a), vira thuoc mat phing (a')
nén toa do cua M la nghiém cua
hé :

[2x+2y+ — =0

2x-y— +"=0.
Dé thdy diém M, (~1; 3; 0) thuodc
dudng thing d.

Goi y trd loi cdu hoi 2
u=\[n, n,|=(01;4;06)la
mot vecto chi phuong cta d.

9)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS

Cdu héi 1 Goi y trd Loi cdu héi 1

Viét phuong trinh tham s6 ciad. | (x = —-1—¢

{y="+4¢
z =—6t.

Cdu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2

Viét phuong trinh chinh tic cia | x+1 y -3  z

d. 1 4 -6




Hoat dong 2

2. Mot so vi du
e GV néu va cho HS thuc hién vidu 1 trong 5°. GV c6 thé 14y vi du tuong tu.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hdi 1 Goi y trd 1oi cau hoi 1
Tim vecto chi phuong cua d. Vecto chi phuong ctia d 1a
AA =2 -1:;1-0:1+2)
Cdu hoi 2 Goi ¥ trd 10i cdu hoi 2
Vi€t phuong trinh tham s6 cuad. | HS tu viét.

e GV néu va cho HS thuc hién vi du 2 trong 5°. GV ¢6 thé 1dy vi du tuong tu.

a)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
DPuong cao nay ¢6 quan hé gi véi | Pudng cao nay vudng goc véi
mat phang (ABC). mat phing (ABC)
Cdu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Viét phuong trinh tham s6 cua [% %} ={-3;9;3) hay
dudng cao. -
n= (1; .,;—1) .
|fx ="+t
d:{y=1-3¢
{z =2—t
b)
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Néu dac diém cua H. H=dn (ABO)
Cdu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Tim H. HS tu tim.
e GV néu va cho HS thuc hién vi du 3 trong 5°. GV c6 thé 14y vi du tuong tu.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd loi cdu hoi 1
Ching minh hai mat phang d6 cét | Chiing minh hai vecto phap
nhau. tuyén khong cong tuyén.
Cdu hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Viét phuong trinh tham s6 cua | HS tu viét dua vao SGK.




giao tuyén d.

e GV néu va cho HS thuc hién vi du 4 trong 8’. GV ¢6 thé 14y vi du tuong tu.

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd Loi cdu héi 1
Tim vecto chi phuong clia d,. iy = [ﬁl’ ;,2}
Cadu hoi 2 Goi ¥ trd 10i cdu hdi 2

Viét phuong trinh chinh tic cla HS tu viet dua vio SGK.
giao tuyén d,. ’ ’

Hoat dong 3

3. Vi tri twong doi giira hai duong thang

e GV dat vén dé :

H7. Trong khong gian d va d’ cé nhiing vi tri tuong doi nao ?

HS. Chung ta c6 thé tim dugc diéu kién ctia méi trudng hop cu thé hay khong ?

1. Diéu kién dé hai duong thang song song

e GV néu diéu kién :
d song song véi d’ khi va chi khi chiing khong cé diém chung va hai vecto chi
phuong avaa cung phuong.

HO9. Hay viét biéu thiic todn hoc dé d // d’.
H10. Khi nao d trung d’.

e GV két luan tém tat.

2. Diéu kién dé hai duong thdng cdt nhau
Xét cdc duong thang c6 phwong trinh :

(x=_+ayt |fx: tat

d:{lyzw+a2t d’:qy=, " +a,t
|

LZ: U+a3t LZ: 'U+av3tv

e GV néu céc cau hai sau :
H11. Hai dudng thang cit nhau c6 may diém chung ?
H12. Khi hai dudng thang cit nhau thi hé phuong trinh :

|fx0+ L= gt
4|Y0+ . Tootagt
LZO“F J‘ = U+a3t

c0 bao nhiéu nghiém.
e GV néu diéu kién :
Hai duong thang cdt nhau khi va chi khi hé phuong trinh :



|fx0+ L= tagt
1Yot L=l Fagt
Zo+ J‘ = U+a3t

c6 dung mot nghiém.

3. Diéu kién dé hai duong thdng chéo nhau

H13. Hai dudng thang chéo nhau cé diém chung hay khong ?
H14. Khi hai dudng chéo nhau cét nhau thi hé phuong trinh :
|fx'0+ '
Yot L=l tagt

1

c0 nghiém hay khong ?
H15. Hai dudng thang chéo nhau thi hai vecto chi phuong c6 ciing phuong hay
khong ?
e GV néu diéu kién :
Hai duong thdang chéo nhau khi va chi khi avaa khong cung phuong va hé

phiong trinh :
|fx'0+ LE Tt
LZ‘O-‘F IJ = U+a3t
vo nghiém.
e GV néu bang tom tat
edvad chéonhau < = 7 Tt =0
[, i']. MMy =0
) u, u'l. =
edvad cat nhau < 4 P 0
[, id'] =0
(i va ii'cting phuong I([_’, i'] = 0
ed/ld < i , Tr -
My & d L — (') J 0

o (i va i ' cing phuong

edvad trung nhau < ,
Moed

R -z

= [M,MJ:L, 00J:0

e Thuc hién |? |trong 2

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd 10i cdu héi 1




d va d” vuong géc khi nao? d L d < i, u vuodng géc véi

nhau, tic 12 i.u' = 0.

Cau hoi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Khi d L d thi d cat d’. Ding hay Sai.
sai ?

e GV néu va cho HS thuc hién vi du 5 trong 5°. GV ¢6 thé 14y vi du tuong tu.

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hdi 1 Goi y trd 10i cdu hoi 1
Tim cic diém ma mbdi dwong | HS tu tim.
thang di qua Goi ¥ trd 10i cdu héi 2
Cdu hoi 2 i=(m;2;-3)

—

T“l{n céc VCC}O' chi phuong cua| " _ ‘2im:).
moi duong thang.

Cdu hoi 3
Xac dinh cac vi tri tuong do6i cua
hai dudng thang.

Goi y trd loi cdu hoi 3
HS tu x4c dinh trong SGK.

e GVnéuchuy:
Néu biét phuong trinh ciia hai dwong thang d va d’ thi ta ciing cé thé xét vi tri tuong
doi giita chiing bdng cach gidi hé phicong trinh dé’tim giao diém.
e Néu hé phicong trinh cé nghiém duy nhdt thi d va d’ cdt nhau.
e Néu hé phuong trinh c6 vo s6 nghiém thi d va d’ triung nhau.
e Néu hé phuong trinh vo nghiém thi d va d’ song song hodc chéo nhau. d va d’
song song néu hai vecto chi phuong ciia chiing cung phwong, chéo nhau néu hai

vecto do khac phuong.

e GV néu va cho HS thuc hién vi du 6 trong 5°. GV ¢6 thé 1dy vi du tuong tu.
Bai ndy GV nén dé HS thuc hanh nhiéu hon.

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu héi 1 Goi y trd Loi cdu héi 1
Tim giao tuyén d ca (o) va (o). | HS tu tim.
Cdu héi 2 Goi y trd loi cdu hoi 2
Xéc dinh vi tri trong d6i ctia d va | HS tu gidi.
d’.

e GV néu cac vi tri twong doi cia duong thang va mat phang
Xét mat phang : (o) : Ax+By +Cz+ D=0



otat

—

X
Duong thang d : {y=_  +ayt
Z

l
H15. Giao diém ctia (o) va d 1a nghiém ctlia phuong trinh nao ?
e GV cho HS tra 16i va két luan :

Giao diém ctlia (o) va d 1a nghiém clia phuong trinh :

A(xy+ a;t) + By, + a,t) + C(z, + a5t) + D=0. (1)

- Hé (1) vo nghiém thi d // (o).

- Hé (1) c6 vo s6 nghiém thi d thudc (o).

- Heé (1) ¢6 1 nghiém thi d cat (o).

H16. Khi nao d vuong géc véi (o) ?

o

Hoat dong 4

4. Mot so bai toan vé tinh khoang cach

e GV néu bai toan 1.
Tinh khodng cdach h tit mot diém M dén duong thang d di qua diém M, va cé vecto
chi phutong u .

GV sir dung hinh 68 dé thuc hién

y

H17. Néu cach tinh ¢,
H18. Hay néu cach tinn h.
e GV két luan :

o ¢ Thygién 3 trong 5 phuit.

Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cdu hoi 1 Goi y trd 10i cdu hoi 1
Xdc dinh mot diém thuoc d. Puong thang d di qua diém

My(02:;02;0)

Cdu hoi 2




Xéc dinh vecto chi phuong cta d. | Goi ¥ trd loi cdu hoi 2
Cdu héi 3 u3;2;-1) .
Tinh khoang cach tt M dén d. Goi ¥ trd 10i cdu hdi 3

MM = (6;-1;2) va

[’ ”}:(—3 :12:15).

Vay khoang cach can tim 1a
[:2 <~ 12
3+ +157 33

A
32+ 412

e GV néu va cho HS thuc hién bai toan 2.
Tinh khodng cdach giita hai duong thing chéo nhau

dy, va dy, biét dy di qua diém M, va c6 vecto chi phwong w1; dy di qua diém
M, va cé vecto chi phuong s .

GV st dung hinh 69

H19. Chi ra trén hinh vé kho

H20. Néu cach tinh khogag cach do. g
eGVkétluan: .
o |[ﬁl, ] . M1M2|
i1, 7]
. e ThuAgién 4 trong 5 phut.
Hoat dong cua GV Hoat dong cua HS
Cadu hdi 1 Goi y trd 10i cdu hoi 1
Tim cdc diém ma méi dudng | d, di qua diém M,(0; 1 ; 6).
thang di qua. d, di qua diém M,(1;02; 3)
Cdu hoi 2

Goi y trd 1oi cdu hoi 2
d, c6 vecto chi phuong
u = (1;2;3),

Tim cidc vecto chi phuong cua
moi dudng thang.

d, c6 vecto chi phuong

l/L2 —\1,1,_1).




Cdu hoi 3 Goi y trd loi cdu hoi 3
Tinh  khoing cich gilta hai | MM, = (1 ;-3;-3),
dudng thang.

r— —

L

F 7

| |- MM, = -14. Vay

=(-5:;4;-1),

1

khoang cach gitta d, va d, la :

PR
V25+ o +1 0 30
Hoat dong 5

Tém tat bai hoc

1. Phuong trinh tham s6 ctia dudng thang A di qua M, (x;y;z,) va nhan
a=(a;;a,;a;) 12 vec to chi phuong ¢6 dang :

Y=, ey
7= U+ta3

2. d song song véi d’ khi va chi khi chiing khong ¢6 diém chung va hai vecto
chi phuong a va a'cling phuong.
3. Hai duong thang cat nhau khi va chi khi hé phuong trinh :

|fx0+ L= gt
Wot L=l gt
}LZO"' > T ytast

c6 ding mot nghiém.
4. Hai duong thang chéo nhau khi va chi khi a va a' khong cling phuong va
hé phuong trinh :

|fx'0+ L= tagt
Yot L=l tagt
}LZVOJF L= tast
vO nghiém.
Fr—— .7
5. Khoang cich tir mot diém dén mot mat phang : & = i

_ |[ﬁl, i]. MM,

[y s |

6. Khoang cach giita hai dudng thang chéo nhau : &

Hoat dong 6



mot s6 cau hoi trac nghiém

Cdu 1. Hay dién ding sai vao cac ciu sau :

[x =" +2t
(a) Dudng thang |y ="+3t 6 vecto chi phuong 12 a(2;3;-1)
z=-1—-t
|fx=’ +2t
(b) Dudng thang {y="+3t c0 vecto chi phuong 12 a(1;2;-1)
z=-1-t
|fx ="+2t
(c) Puong thang {y ="+3t c6 vecto phdp tuyén 1a a|
z=—-1-t \
x="+2t
(d) Pudng thang {y="+3t c0 vecto phdp tuyén la a(1;0;-1)
z=-1-t
Tra loi.
a |b c d
b |S b S
Cdu 2 . Hay dién dung sai vao céc cau sau :
[x =" +2t
(a) Dudng thang Jy ="+3t di qua diém M(1;2;-1)
z=—-1-t
|fx ="+2t
(b)) Puong thang {y="+3t di qua diém M(2;3;-1)
z=—-1-t
[x ="+2t
(c) ) Dudng thang {y="+3t di qua diém M(0;2;1)
z=-1-t

(d) C4 ba cau trén déu sai

Trad loi.
a |b C d
b |S S S
Cdu 3 . Hay dién dung sai vao céc cau sau :
(x="+2t .
(2) Pudng thing {y="+3 c6 phuong trinh chinh tc 3 X1— ~
z=—1—-t 2 3
(x="+2t

2 | 2 — —
(b)) DBuong thang 4|y:“+3t ¢o phuong trinh chinh tac 1a x_12 =,
lz=—1—t

N



(x="+2t

(c) Puong thing Jy:“+3t vuong géc v6i mat phang 2x+3y-z+1=0 [
z=—1-t
|fx ="+2t
(d) Puong thang {y="+3t vuong géc v6i mat phang x+2y-z +3 = 0 []
lz=-1-t
Tra loi.
a |b Cc d
b |S b S

Chon cdu trd loi diing trong cdc cdu sau:
(x ="+t
Cdu 4. Pudng thang A : {y="+2t song song véi dudng thing:

z=1-—t

e 5 — 45
d: - T 22 b = - 2
(a) s T (b) = T
At o4 RS
© 2 - 1
Tralo’l (a).
(x ="+t
Cdu 5 . Puong thang A : {y ="+2t di qua diém nio sau day:
z=1-t
(@ (1:;2:1) (b)(1:;2;-1)
(©)(2:3:1) (d)(@d:;3:-1)
Traloi . (a).
([x ="+t
Cdu 6 . Puong thang A : {y ="+2t va dudng thang nio sau day cit nhau
z=1-t
_ x="_ - _ 45 x-1_~="_~-1
@d: 12 - ®) 3 1 1
— 45 x-3  —" 45
-2 d - - 2
2 -1 ) 1 2 1

Tra loi . (b).
Cau7. Cho A(1;2;3)vaB(-1;1;1). Phuong trinh duong théng ABla:

|f [x =1-2t
(@) {y="+1t (b)Jy=-—2-t
}Lz— +2t z=2-2t
|fx:— +2t [x =" +2t
(©){y="+1t (d){y="+1t
z=12 z="+2t



Tra loi . (d).

(x ="+t
Cdu 8. Cho dudng thang A : 4|y:“+2t, duong thang di qua M(1 ; -1; 2) va
z=1-t
song song v4i A 1a
|fx=1—2t |fx=1—t
(@) {y="+1t (b) {y=-1-2t
}[z="+2t {z="+t
|fx:—’+2t |fX:'+2t
(c) {y="+1t (d)qy="+1t
z=1-2t Lz:f‘+2t
Tra loi . (b).
Cdu 9. Cap dudng thang nao sau day song song
|fx=1—2t (x=1—t |fx=1—t |fxz‘+2t
(@) {y="+1t vajy=-1-2t (b) {y=—-1-2t vay="+1t
}[z=7+2t z="+t z="+t z="+2t
|fx=—‘+2t (x="+2t [x =" +2t (x =—1-2t
(C)iy="+1t vady="+1t (d)dy="+1t va qy=2—t
z=1-2t z="+2t z="+2t {22—3—2t

Tra loi . (d).
Cdu 10. Cap dudng thang nio sau day vuong géc véi (P) cé phuong trinh :

2x+2y —z+2 =0
|fx=1—2t |fx=1—t
(@) {y="+2t (b) Jy=-1-2t
}Lz:ﬁ—lt {z=“+t
|fx=— +2t |fx- +2t
(©){y="+1t (d){y="+1t
}Lz=1—2t {z="+2t
Trd loi . (a).
Hoat dong 7

hudng dan giai bai tap sach gido khoa

Bai 24. Str dung phuong trinh tham s6 hodc phuong trinh chinh tac ctia duong
thang:



t
a) HS tu giai. Pdp s6. 1y=0
z=0

X = Xg+t |f=x0 |fx=x0
b) HS ty gidi. Ddp 56. 3y =y, , vy =yo+1,{y=Y
=1z Lz:zo, z=1zy+t.
x=2-t
c) HS tu giai. Pdp so6. 1y =3¢
z=-"+ 5t
x=-2
d) HS tu giai. Ddp so. {y =1
z=2-73t.
x="+2t

e) HS tu giai. Pdp s6. {y=2-5¢

g) HS tu giai. Ddp so. {y=3 ¢
z=—-1+5¢
Bai 25. HS tu giai.
[x:4+2t A 3 |
, A < X—- y— z —
a) Pap so. =3 3¢t va =2 Z_
) P 7 2 -3 2
z=1+2¢
- . . |fx 42t
P IS BN .
b) Dap so. —="1 =3 Valy="1+¢
z ="+ 3t

Bai 26. Huong ddn. LAy hai diém bat ki thuoc d va tim hinh chiéu cta chiing
trén mdi mat phang toa do. Sau d6 viét phuong trinh ctia méi dudng thing di

qua céc diém tim dugc.

Mbi diém M (x; y; z) e d ¢6 hinh chiéu trén mp(Oxy) 1a di€ém M'(x; y; 0) e d'.

|fx ="+2¢
Vay, d’ ¢6 phuong trinh tham s6 1a {{y =" +3
z=0.

Tuong tu d6i v6i cdc mat phang con lai.
Bai 27. Hudng dan. St dung phuong phép
e Phuong trinh téng quat clia mat phang

e Phuong trinh tham s6

a) HS tu giai



b) Ta 4p dung : ﬁa:L }
Pdp so. 2x+y03z+1=0.

(x=—"+4
c)Pdp so. {y=15-5¢
z=1.

Bai 28. Hudng dan. Van dung truc ti€p cac truong hop vi tri tuong doi.
-7

a) Sir dung tich c¢6 huéng : [4 |-MM' = -108 # 0.

Ddp s6. Hai dudng thang d va d' chéo nhau.

b)d'/l d.

Bai 29. Huong dan.

Viét phuong trinh mét phang (0) = (d ; A), va (0) = (d'; A).
Giao clia hai mat phang 13 dudng thang cin tim.

|fx ="+ 6t
Pdp s6. Jy ="+t

le =1-7t.
Bai 30. Hudng dan.

Bai 8. Huong dan. Xac dinh (P) : Di qua d, va song song véi d,.
(Q) : bi qua d, va song song véi d,.
d=P) n(Q).
(x=1
Pdp s6. |y ="+ 4
z=2—1.
Bai 31. Huong dan.
a) Chitng minh hai dudng thang khong song song va khong cét nhau hoac sit
dung tich c6 huéng:
M = 0

b) Mat phang cn tim c6 vecto phdp tuyén n = [uTL ﬂ}

n= i) = (2515 4).
Ddp so.2x +y+4z=0.

¢) d = .1 005 o
|[u1, U] |
d) Budc 1. Viét phuong trinh mat phiang (P) di qua d, va vuong géc véi d,.
Budc 2. Tim giao diém A cua (P) va d,.
Budc 3. A : di qua A vanhan n=|ug, uq_ | 12 dudng thing cdn tim.
(x="+2¢

.o
Ddp so6. {y=1t
z=-"+4t.



Bai 32. Hudng dan.
a) Goc gitta d va (0) 1a goc gitta d va hinh chiéu cua d trén (0).
|;t.;l|_ |4+~ +5 _ 6
ldnl Va+~+~" 1 57
( \
Ddp so. 1| L.
b) Dap so L )

Ddp s6. sing =

|LZ = 8 —3t.

Bai 33. Hudng dan.
a) HS tu giai.
Ddp s0. A=(1;2; 3).

. A X—l_y—z_z_3
b) Pdp s0. ——=" " =—
Bai 34. Hutdng ddn.
a) HS tu giai.
[~ =7
deséid:‘t J‘: 82+‘“7+62:10ﬁ.
|”| 12+7°7 422 3
(Y (Y
~— ,/| L #1177
PO R S O B O B
e i el T
Bai 35. Hudng dan.
a) HS tu giai.
pap so. el
|”2|
' I/ Yoo Y 2110
b) Ddp s6. MM' = _| || | | = .
’ WU )L )T
On tap chuong III

(ti€t 19, 20)

I. Muc tiéu
1. Kién thiic
HS nam dugc:

1. Khéi niém :



+ Dinh nghia hé truc toa do trong khong gian.

+ Dinh nghia phuong trinh mat cau.

+ Pinh nghia phuong trinh mat phang trong khong gian.

+ Pinh nghia phuong trinh dudng thang trong khong gian.

2. Mot s6 dinh 1i va ménh dé quan trong:

+ Céc tinh chat cua phép toan vé toa do trong khong gian.

+ Tich v6 hudng cua hai vecto.

+ Tich hon hgp cua hai vecto.

+ Diéu kién dé hai mat phing song song, hai mat phang cat nhau.

+ Vi trf tvong doi cuia dudng thang va mat phang.

+ Vi trf twong doi cua hai dudng thang.

+ Khoang cich tir mot diém dén mot mat phang, dén dudng thang.

2. K1 nang

e Lap duoc phuong trinh : mat phang, mat ciu va dudng thang.

e Tinh dugc khodng cich tir mot diém dén mot mat phang, dén dudng thing.
3. Thai dé

e Lién hé duoc v6i nhiéu van dé c6 trong thuc t€ véi mon hoc hinh hoc khong
gian.

¢ C6 nhiéu sang tao trong hinh hoc.

e Hung thua trong hoc tap, tich cuc phat huy tinh doc lap trong hoc tap.

II. Chuan bi cia GV va HS

1. Chuan bi cia GV:

+ Chuén bi 6n tap toan bo kién thic trong chuong.

« Chuan bi mot dén hai bai kiém tra.

* Cho hpc sin}} kiém tra va chiam, tra bai.

2. Chuan bi cua HS :

On tap lai toan bo kién thic trong chuong, giai va tra 10i cdc cau hoi bai tap
trong chuong.

III. Phan phéi thoi luong
Bai nay chia thanh 2 tiét:
Tiét 1 : On tap.

Tiét 2 : Kiém tra 1 tiét.
IV. Tién trinh day - hoc

A. Pat van de



Cau hoi 1.

Em hay nhéc lai : Cdc khai niém toa do trong khong gian, phuong trinh mat cau

va phuong trinh mat phang.
Cau hoi 2.

Néu moi quan hé giita dudong thang va mat phang.
Cau hoi 3.

Viét cac cong thic tinh khoang cach.

B. Bai méi
Hoat dong 1

1. On tap kién thic co ban trong chuong

a) Tom tat li thuyét co ban.

e Toa do ctia diém va toa do clia vecto d6i véi he toa do Oxyz :
+Diém M cétoadd (x;y;z)< OM = xi +_ , + zk.

+ Vecto u c6toadd (x;v;2) @ u=xi+ +zk.

v

an . . .
+ AB—\“’tf_“'A’th_JA"tf_ZA)'

e Tich vo huéng va tich vecto : Cho i = (x;y;z) va v =(x';y";z") thi:

+ Tichvo huéngcta u va v 1as6: uv= '+ '+ zz'.
+Motsotinhchat: u L v < uv=0;

+ Tich ¢6 huéng s s
L] L )

+ Dién tich hinh binh hanh : Scp, = [ 4B, 4D .

e Phuong trinh mat cau : Phuong trinh c6 dang

X4+ +22+2ax +2by+2cz+d =0,

v6i diéu kién a® + b? + ¢* > d, 1 phwong trinh mat cdu c¢6 tam (-a; —b; —c) v ¢

bankinhR=va® + 2+ 2 -4,

[ ]

e Phuong trinh mat phing : Phuong trinh
Ax+By+Cz+D=0,v6i A+ B>+ C*>0

12 phuong trinh ctia mat phang c6 vecto phéap tuyén 12 7(A ; B; C).

e Mat phéng di qua diém (x, ; y, ; z,) V6i vecto phap tuyén (A ; B ; C) c6

phuong trinh :
A(x—x)) +B(y -y, +C(z -z, =0.



e Phuong trinh duong thang :
+ Phuong trinh tham so :

(x=xo+at

1y =Yg + bt

z=zo+ct
voi a> + b* + *> 0.
+ Phuong trinh chinh tac :

X —X Y — Y zZ — Z e
o =70 2 0 véiabc # 0.
a b c

Duong thang v6i phuong trinh dé di qua diém (x, ; ¥, ; z,) va c¢6 vecto chi phuong
u= (a; b;c).

e Vi trf twong doi gifta hai mat phang (o) va (o) :

Néu (o) ¢6 phuong trinh : Ax + By + Cz + D =0 va (&) c6 phuong trinh : A’x +
By +(Cz+D’'=0,thi

+ (o) va (') citnhau khi vachikhiA:B: C#A’: B : C’

N C. 9 . A B C D

+ (o) va (') song song khi vachikhi —= =~ = =~ = —
( ) ( ) g g Av Bv Cv Dv
+ () va (o) tring nhau khi va chi khi A_B_C_D
AY BY CY DY

+ (&) va (') vuodng goc véi nhau khi va chi khi AA'+ BB'+ CC' = 0.
e Khoang cach :
+ Khoéng cach gitta hai di€ém A(x, ; v, ; z4) VA B(xg 5 Y55 Zp) :

AB=\(xp— Pl - 02— z)

ny \v D vy

+ Khodng cach tir diém M,(x, ; ¥, ; z,) dén mat phang (&) c6 phuong trinh
Ax+By+(Cz+D=01a:
|Axg+ "+ T+ D)

dMy, (o)) = =

A+ 4 C?
b) Cau hoi tric nghiém nham o6n tap kién thic:
GV nén dua ra mot hé thong cau hoi trac nghiém nham on tap toan bo kién
thuc trong chuong.
Sau day xin giéi thiéu maot so cau hoi:
1. Hdy khoanh tron cdu ding, sai trong cdc cdu sau ma em cho la hop li.
Cdu 1. Hai duong thiang song song thi hai vecto chi phuong cong tuyén.
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 2. Pudng thang A L (o) khi va chi khi vecto chi phuong clia A va vecto
phap tuyén cta (o) cong tuyén.
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 3. Cho hai duong thiang



U+alt [X: 'U+a'1t'

{
d:

t

Hé phuong trinh {y',+

X
y=,,+atvad {y=_" +a,t
z= ,+ast z= ' tayt

(X'g+ ', "= +agt

', =, ,+a,t vonghiém thid //d’

<

Z'O—i- '3“: U+a3t
(a) bung (b) Sai.
Cdu 4. Cho hai duong thang
(x = LFagt ([x = Lralt

d: <y:_,u+azt Véd’ <y:_, 'U+a'2t'
z= , +ast z= ' +a'3t
(XVOJF IlAI: U+alt
H¢ phuong trinh {y',+ ', "=, +a,t vO nghiém thid va d’ chéo nhau

Z'O—i- '3“: U+a3t
(a) Ping (b) Sai.
Cdu 5. Cho hai duong thang
(x=_ +ayt (x= " +a'jt

d:y=,, +atvad {y=,  +a,t'
z=  +ast z= ' +a'yt’
(X'g+ "=, +ayt

Hé phuong trinh {y',+ *, "=, +a,t c6 nghiém thid va d’ ct nhau

z'gt+ = tast
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 6. Cho hai duong thiang
|fx= ,tagt (x=",+a't'
d:y=,, +atvad {y=," +a,t'
Lz: , tast z= ' +ajt
(x'g+ ', "=, +agt

Hé phuong trinh {y',+ ', "=, +a,t c6 nghiém duy nhat thid va d’ cat nhau
ot = +agt

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 7. Hai mat phang song song khi va chi khi hai vecto phdp tuyén ctia

ching cong tuyén.

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 8. Hai mat phang vuong géc v6i nhau khi va chi khi tich vo huéng hai

vecto phap tuyén bang 0.

(a) Diung (b) Sai.

Cdu 9. Cho mat cdu (I, r) vd mot mat phang (o).

d(I, (o)) < r thi giao ctia mat cau va (o) la duong tron.



(a) Dung (b) Sai.

Cdu 10. Cho mat cau (I, r) vd mot mat phang (o).

d(, (o)) =1 thi (o) ti€p xtic v6i (I, r).

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 11. Cho mat cau (I, r) vd mot mat phang (o).

d(I, (o)) > r thi giao ctia mat cau va (o) la duong tron.

(a) bung (b) Sai.
Cdu 12. Phuong trinh dudng thang AB nhan AB lam vecto chi phuong.
(a) bung (b) Sai.

Cdu 13. Phuong trinh mat phang vuong géc véi AB nhan AB lam vecto phéap
tuyén

(a) Dung (b) Sai.

Cau 14. Phuong trinh mat phang di qua ba diém A, B, Cnhan |~ | lam

vecto phap tuyén.
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 15. Phuong trinh mt phang di qua ba diém A, B, Cnhan | | lam

vecto phap tuyén.
(a) Ding (b) Sai.
Cau 16. Phuong trinh mat phang di qua ba diém A, B, Cnhan |~ | lam

vecto phap tuyén.
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 17. Phuong trinh mit cdu t6ng quét c6 dang:
K4+ y: + 22 +2ax +2by +2cz +d =0.
(a) bung (b) Sai.
Cdu 18. Phuong trinh mit cau t6ng quét c6 dang:
2% +y* + 2 + 2ax + 2by + 2cz +d = 0.
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 19. Mat cau tam I(a, b, ¢) ban kinh r Ia :
(x—a)+(y—b)*+(z—-c)i=r
(a) bung (b) Sai.
Cdu 20. Mat cau tam I(a, b, ¢) ban kinh r Ia :
x—a)?+(y—-b)l+(@z-c)i=r
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 21. Phuong trinh mat cau : Phuong trinh c6 dang
x2+y2+22+2ax+2by+2cz+d=0,
v6i diéu kién a® + b* + ¢ < d, 13 phuong trinh mat cdu ¢6 tam (-a ; b ; —c) va ¢6

béan kinh r= \/a2 +724+ 24,
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 22. Phuong trinh mat cau : Phuong trinh c6 dang

x2+y2+22+2ax+2by+2cz+d=0,



véi diéu kién a+b*+c’=d,1a phuong trinh mat ciu ¢ tam (-a ; —b ; —c) va ¢6

bankinhR=va? + 2+ 2 -4,
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 23. Phuong trinh mat cau : Phuong trinh c6 dang

x2+y2+22+2ax+2by+2cz+d=0,
v6i diéu kién a® + b + ¢* > d, 13 phuong trinh mat cdu ¢6 tam (-a ; b ; —c) va ¢6
bankinhR=va® + 2+ 2 _4

(a) bung (b) Sai.
Ciu24.ulv o =0
(a) Dung (b) Sai.
Cdu25.Choii = (x;y;z) Va7 = (x';y'; 2. Tich vo huéng ctia u va v 14 s6
wy =+ L+ zz'.
(a) Diung (b) Sai.
Cdu 26. Diém M c6toado (x;y;z)< OM = xi + | + zk.
(a) Dung (b) Sai.
Cdu27. Vecto u c6toadd (x;y;2) < u=xi+_, +zk.
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 28. Néu diém A = (x, ; v, ; z4) va diém B = (xp ; yp ; zp) thi
Ez(;tf T ;ZB—ZA).
(a) Diung (b) Sai.

Cau 29. Phuong trinh chinh tac :

T %o VT 270 6 abe # 0.
a b c

DPuong thang v6i phuong trinh dé di qua diém (x, ; y, ; Z,) va ¢6 vecto chi
phuong u= (a; b; ).
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 30. Cho (o) c6 phuong trinh : Ax+ By + Cz + D =0 va (') c6 phuong
trinh : Ax+By+Cz+D’'=0
(o) va (') cit nhau khi vachikhiA:B:C# A’ :B’: C’
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 31. Cho (o) ¢6 phuong trinh : Ax + By + Cz + D =0 va (') c6 phuong
trinh : Ax+By+Cz+D’'=0

N , Y | B C D
(o) va (a’) song song khi va chi khi il O # o

C
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 32. Cho (o) c6 phuong trinh : Ax+ By+ Cz + D =0 va (') c6 phuong
trinh : Ax+By+Cz+D'=0

B _C D

N . 914 A
3 ’ t 3 h J—— = = .
(o) va (&) truing nhau khi va chi khi B D
(a) Dung (b) Sai.




Cdu 33. Cho (o) c6 phuong trinh : Ax + By + Cz + D =0 va (') c6 phuong
trinh : Ax+By+Cz+D'=0

() va (') vuodng goc v6i nhau khi va chi khi AA'+ BB'+ CC' = 0

(a) bung (b) Sai.

Cdu 34. Khoang cach giita hai di€m A(x, ; v, ; z4) Va B(xg; v 5 zp) :

AB= (g = P+ L )
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 35. Khodng cich tir diém My(x, ; y, ; z,) dén mat phang (&) c6 phuong

trinh
Ax+By+Cz+D=01a:

dM,, (c)) =|Ax0 +Byy+ T, +D|
\/A2 + 7+ C?
(a) Dung (b) Sai.

I1. Pién ding, sai vao o6 thich hop
Hay dién dung, sai vao cdc 6 trong sau ddy ma em cho la hop li nhiit.
Cdu 36. Cho hai diém A(0; 1;0),B (1,0, 1)

(@ AB =(1;-1;1) [
(b) AB=1 []

(c) AB= 3 [
(d) C4 ba cau trén déu sai. []
Tra loi.

a b C d
b [s [p s
Cdu 37. Cho hai diém A(0; 1;0), B(1,0, 1)
(x =t
, |
(a) Phuong trinh duong thing AB1a {y=1-t []

z=1

(x ="+t
(b) Phuong trinh dudng thélmg AB la {|y =t D

z="+t

(c) Phuong trinh dudng thang AB Ia Xl“‘ _y_z=loo

11
(d) Ca ba cau trén déu sai. []
Tra loi.

a b ¢ d

b |b b S

Cdu 38. Cho phuong trinh x> +y* +7> - 2x +4y - 2z=6



(a) Day la mot phuong trinh mat cau

(b) Pay 1a mot phuong trinh mat cau tam I (1;-2; 1)
(c) bay la mot phuong trinh mat cau cé ban kinhr =6
(d) bay 1a mot phuong trinh mat cau ban kinh r = J6 D

I

Tra loi.
a b C d
b | b S b

Cdu 39. Cho hinh vuong c6 canh la 1 nhu hinh vé.
z

A'| D'
B' i c'
):__A_ _________________ D y
.0
ol
C
X
(a) Biém A (0;0;0)
(b) biem D’(0; 1; 1)
c)biémC(1;1;1)
(d) Ca ba cau trén déu sai. []

Trad loi.

a |b c d
b |b |b S
Cdu 40. Cho hinh vuodng c6 canhzlé I nhu hinh vé.

A D’

(x=0
, |
(a) Buong thang A’D’ c6 phuong trinh {y =t

z=1

I



(x=1
, |
(b) Buong thang CC’c6 phuong trinh {y=1 []
z=t
|fx =t
(c) Pudng thing A’C’c6 phuong trinh {y -t []
}[z =1
(d) Ca ba cau trén déu sai. []
Tra loi.
a |b Cc d
b |b |b S

Cdu 41. Cho hinh vuong c6 canh 1a 1 nhu hinh vé.
z

A D

X

(a) Mat phang (CC’D’D) ¢6 phuong trinh y = 1

(b) Mat phang (CC’A’A) c6 phuong trinh —x +y +1=0

(c) Mat phang (BB’D’D) c6 phuong trinh x +y =0

(d) Ca ba cau trén déu sai. []

I .

Tra loi.
a b C
b |b b

|

II1. Cdu hoi da lua chon

Chon cdu trd loi diing trong cdc bai tdp sau:

Cdu 42. Cho ba di€ém M(1,0;0), N(0;-2;0), P(0;0;1). Néu MNPQ la mot hinh
binh hanh thi toa do cta diém Q 1a :

(@ (-1;2;1); ) (1:;2:1)

©(-2;1;2); d(-2;3:;4)
Trd loi . (b).



Cdu 43. Cho ba di€ém M (1;0;0), N(0;-2;0), P(0;0;1). Néu MNPQ 1a mot hinh
binh hanh thi PQ ¢6 phuong trinh Ia

(x =t X =2t
(a)qy=2t; (b) qy=t
z=1 zZ=
{le X=t
(c) qy=2t; (d)qy=2t
z=t z=-1

Trd loi . (a).
Cdu 44. Cho ba di€m 4(1;2;0), B(L,0;-1), C(0;-12).
Do dai AB1a :

(a) 2; (b) 2

(©) 1; (5.

Traloi . (d).

Cdu 45. Cho tam gidc ABC c6 4A=(1;1;1), B={2;-2;3), C=(2;1;0). Phuong
trinh mat phang (ABC) 1a

(a)3x+y+3z+7=0 (b)3x+y+3z2-7=0
(©)3x+y+3z+5=0; (d)3x+y+3z-5=0

Tra loi . (b).

Cdu 46. Cho tam giac ABC ¢6 4=(1;1;1), B={2;-2;3), C=(2;1;0). Phuong
trinh mat phang di qua M (1 ; 2 ; -7) va song song véi mat phang (ABC) 1a
(@)3x+y+3z+12=0 (b)3x+y+32-32=0
(©)3x+y+3z+16=0; (d)3x+y+32-22=0

Traloi . (c).

Cdu 47. Cho tam giac ABC ¢6 4=(1;1;1), B={2;-2;3), C=(2;1;0). Phuong
trinh dudng thang di qua M (1 ; 2 ; -7) va vudng géc v6i mat phang (ABC) 1a

|fx:1—3t X="+3t
(@) Jy="+t (b) Jy=2-t
}Lz=—7+2t z=—"+2t
|fx:‘+3t X="+3t
(€) sy="+t (d) Jy="+t
z="+4+2t z=—"+2t

Traloi . (d).
Cdu 48. Cho tam gidc ABC ¢6 4=(1;1;1), B={2;-2;3), C=(2;1;0). Mat cau
tam 1(1;1;-1) ti€p xtic v6i mat phing toa do (4BC) c6 phuong trinh 12 :

"2 s PN ~2 36
(a) (X_ , e, ot :E



(b) (X_4:2+/ _4\2_"_/ _4\2:_

©) (x+77+ =27+ +7 "5
RV N2 s "2 36
d (x=""+_ -7+ +7 =7
Traloi. (a).
av/6
@=°.

Tra loi . (d).

Hoat dong 2

2. Huéng dan tra 10i cau hoi va bai tap én tap chuong III

Bai 1.

e ——1
a) Hudéng dan. [ J:|\ = (12:10;6).

N

[— —

. Cm e e e
| J'AD_ + = 0.
b) Hudng dén. V,ep =é (4B AC|.AD)|.
¢) Hudng dén.. n= [E,”,E’)}.

Pdp s6. 2x+y+z-""=0

d) Bap 56 e 21+ 144 2V

Bai 2.
a) Hudng ddn. Di€ém A'(x,;y,; z,) 12 diém d6i xiing v6i diém A qua mp(P) khi

vi chi khi AA” 13 vecto phdp tuyén ctia (P) va trung diém I clia AA' nim trén

(P).

Ddp so. A' =

N

(
\



b) Dap 56 sing ~ P T T

J17:14 238

c)Pdp so. 4x—y-2z-°2=0.

23
= 4t
o=
Z A7 9
d) Dadp so. y=o-t
10
= - 2t.
T

Bai 3.

a) Huéng ddn. Dua vao phuong phdp tim hinh chi€u chia mot diém trén mot
mat phang hodc viét phuong trinh mat phang (Q) di qua d va vuong géc véi
(P). Khi d6 d’ = (P) n (Q).

x=
P 1 2
Dadp so. Y=oyt 3l
z=1

b) Huéng ddn. Goi (R) 1a mat phang chita d va song song véi Oz, khi dé 4,
chinh la giao tuyén cua mp(R) véi mp(P)
[ 13
I x= o4t
Pdp s6. {y=t
{z=—{?+2ﬁ
¢) Hudng ddn. Goi (P') 1a mat phang di qua goc toa do O va song song véi
mp(P) thi (P') c¢6 phuong trinh : x -3y +z=0./ cua dudng théng dva (P’) co

toa do thoa man hé :

—2+[
x=
__11+[
YTy
z=1
x="y+z=0
. ( )
Dap so. 1 = | .
\ Y

Bai 4. Huéng ddn. Dua truc ti€p vao phuong trinh dudng thing:
a) HS tu giai .
Pdp s6. x-", +~ +~"=0.



b) HS tu giai
Pdp so.x02y05z+9=0.

X =1
¢) HS tu gidi. Ddp s0. |y = ﬁ . %z
. 41 l[
55 55°
[ ] 2
d) h= — . Dap so. :
1253 \/ﬁ
Bai 5.

a) Chiing minh bang tich ¢6 huéng.
Pdp so.dL d.

== '
wu' | MyM,
b)h= —L FJ T Pdp so. @

|LM,M J

c) Vecto chi phuong clia dudng vuong géc chung A 13 u, = [ﬁ, ﬂ; viét

-

phuong trinh ctia mp (4 d) vamp(4.d') thi giao ctia hai mat phang dé chinh 1a
0.
X=-""+5¢
y=11-4
z=1.
d) Puong thang 4 song song véi Oz cit d va d' 1an luot tai A va B. Khi dé ta c6
A=0 "+t +"0B="+1,-"+1" 1)
|fx =4
Ddp s6. |y = -1

(
.
Dadp so. 4

z=-"+1
Bai 6. Hudng dan.
a) Chitng minh hai dudng thang trén cat nhau.
Ddp 56, 2x—"" —*" +°" =0,
b) Stt dung phuwong phép tinh thé tich. Giao diém ctia mat phang (P) véi cic

truc toa do la : Alf \I,B( \Ivé le \I
\ )\ ) \ )
e oo 1313131 31
DapSO.V—6u“.vu.uv—6.2.16.13—m.

¢) HS tu giéi.

. ox 2 2 o 31 31 3]
Ddp s6. x“+y +z + 5 ¥ 16) T 157
Bai 7.

a) Chiing minh tich vo hudng cua hai vecto chi phuong bang 0.

=0.



b) HS tu giai
Pdpso.P): x—y-z+"=0;(Q): x+z—"=0
c¢) HS tu giai.

|fx:t s 4
Pdp s6. {y="+"" < S VT

z="1—1t

Bai 8.
a) np(2 ;- 1:1) va ny(1 :1;2) khong ciing phuong.

np. I’ZQ

cos ¢ =
o]
b) HS tu giai

P _
Dapso.T— L T

¢) HS tu giai.

Pdp s6. x+y-z+"=0.

Bai 9.

a) 1(1;2;3) vacoé bankinh R= 12+~ +~” =14,
1+7=-"+k k

pyaz M H

J2eo 12 W3

c) HS tu giai.

Pdp so. §+Z+6—1.

d)Ddp s6. x—~, +~ +"=0.
e) HS tu giai

Pdp s6. 4x+"y— "zx =0

Bai 10.

Chon hé truc toa do nhu hinh vé.
A=(0:;0:0),B=(1:0;0),D=(0;1;0),

A'=0;0,D,C=1;1,),M=0,0,m), N=(@n;0,0),P=(0;p;0).

a)l+1+1:1
n p m

1

b) V= 6AM.AN.AP=%mnp



Sir dung bat dang thic co-si:
Ddp s0. gia tri nho nhat cla thé tich V 1a % khi A.MNP 1a hinh chép déu.

Hoat dong 3

Tra 10i cau hoi trac nghiém chuong II1.
GV huéng dan tiing cau dé tra 16i cho HS.

Hoat dong 4

Giéi thiéu mot so dé kiém tra chuong III

bé so'1
Phan 1. Cau hoi va bai tap trac nghiém (méi cau 1 diém).
Cdu 1. Cho hinh 1ap phvong ABCDA'B'C'D' canh 1, trong hé truc toa do Oxyz,
O trung A, AB thuoc Ox, AD thudc Oy, AA’ thudc Oz. Khi d6 :
(a) Mat phang (ABCD) c6 phuong trinh x =0 ;
(b) Mat phang (A’B’C’D’) ¢6 phuong trinh z = 1;
(c) Mat phang (A’B’C’D’) ¢ phuong trinh y = 1
(d) C4 ba cau trén déu sai
Hay chon cau tra 161 ding.
Cdau2.ChoA(1;2;3),B(0;-1;2).
(a) Vecto AB={-%-2:-1);
(b) Vecto AB=/-1;2;-1);
(c) Vecto AB={-1-3;1);
(d) Ca ba cau trén déu sai.
Hay chon cau tra 161 ding.
Cdu3.ChoA(1;2;3),B(0;-1;2)..

x=1
(a) Phuong trinh dudng thang AB 12 {y=2-3t
z=2

X="+t
(b) Phuong trinh dudng thing AB 1a Jy ="+ 3t

z="+t

X=—t

(c) Phuong trinh dudng thang AB 1a {y =-1-3t

(d) Ca ba cau trén déu sai.
Hay chon cau tra 1oi sai.



Cdu 4. Cho mat phang (o) c6 phuong trinh :
2x+ 3y —z+1 =0 vadiém M(1;0; 2)
Phuong trinh mat phang di qua M va song song véi (P) 1a
(a) 2x+ 3y —z+2=0; (b) 2x+3y—-2z=0
(c)2x+3y—z-1=0; (d) 2x+ 3y —z+1 =0.
Phan 2. Bai tap tu luan (6 diém)
Cau 5. (6 diém) Cho hai mat phang (o) : 2x + 3y —z+ 1 =0 va
B):x—y+z-2=0.
a) Lap phuong trinh tham s6 clia giao tuyén A clia hai mat phang.
b) Tinh khodng cach tir diém M (2 ; -3 ; 0) dén dudng thing A.
bé so'2
Phan 1. Cau hoi va bai tap tric nghiém (moéi cau 1 diém).
Cdu 1. Khoang cach tt M(0 ; 1 ; 0) d&€n mat phé.ng (0):x+y—z-2=01Ia
(@) 1; (b) 2
(c)3; d4
Hay chon cau tra 161 ding.
Cdu 2. Diém ndo sau day thuoc mat phang (o) : x +y—z-2=0
(@) M(1;1; 1) (b) N(1;-1; 1);
(©) P ;1;0); 3 (d)Q(I'5 15-1);
Hay chon cau tra 161 ding.
Cdu3.ChoA0;1;2),B1;0;2)vaC@0;-1;-1).
(a) AB={%-1;0) ; (b) AC=(0;-2;-3)
(c) BC=!-1-1-3) (d) Ca ba cau trén déu sai
Hay chon cau tra 1oi sai.
Cdu 4. Puong thang di qua M(1 ; -1 ; 0) va vuong géc véi mat phang (o)
x—y+2z-7=01Ia

(@Qx—-y+22-4=0 ; b)x-y+2z-5=0
©)x—y+2z-2=0 (dx—-y+2z2-3=0
Phan 2. Bai tap tu luan (6 diém)
|fle—2t |fx=— +2t
Cau 5. (6 diém). Cho hai dudng thang A : {y=3-t VaA’: {{y:—"+t
z=—"+t z=5—t

a) Xdc dinh vi tri trong d6i ctia hai duong thang.
b)Xac dinh duong vuong goc chung cua A va A’.

bé so'3
Phan 1. Cau héi va bai tap tric nghiém (moéi cau 1 diém).
Hady dién diing sai vao cdc khdng dinh sau:
Cdu 1. Cho hinh cdu ¢6 phuong trinh : x* + y* +7° -2x +2y -4z -22 =0
(a) Tam chamat cau 1aI(1; 1;2) []
(b) Tam ctamat cau 1A I (1; -1;2) []



(c) Ban kinh mit c4u lar = 22 [
(d) Ban kinh mat cau lar=4 [

Cdu 2. Cho hinh ciu c6 phuong trinh : x* + y* +7° -2x 42y -4z -22 =0

(a) Mat phang (o) : x +y — z -1 tiép xiic v6i mat cau
L
(b) Mat phang (o) : X + y — z -1 cat mat cau
(c) Mt cau trén luon luon khong cat (o)
[

(d) C4 ba khing dinh déu sai [
(x=1-t

Cdu 3. Cho duong thang A : {y="+3t
z=3-t

(a) Mat phang x — 3y +z -3 vuong géc vé6i A

(b) Mat phang x — 3y +z -3 song song véi A
1 v 0 2_3

(c) Phuong trinh ctia A 1a : XTE_Y T
I

— =

(d) Cabay trén déu sai
Cdu 4. Cho mit phang (o) :z-1=0

(a) Mat phang (o) // (Oxy) [
(b) (ct) L Oz []
(c) (o) // Ox [
(d) CA ba y trén déu sai []

Phan 2. Bai tap tu luan (6 diém)

1

Cau 5. (6 diém) Cho mat phing (o) c¢6 phuong trinh : 2x+3y +z-1=0va

diém A (1;2;-5)
a) Xac dinh A’ doi xting véi A qua (o).

b) Lap phuong trinh mit cdu tam A va cét (o) theo dudng tron c6 ban kinh 1a

2.
Hudng dan - Bép an
bé so'1

Phan 1. Cau hoi va bai tap trac nghiém, moi cau 1 diém.
Hady chon cdu trd loi ding trong cdc cdu sau

Cau |Cau |Cdau |Cdu
1 2 2 4

b a d b

Phan 2. Bai tap tu luan 6 diém (HS tu giai)

Pé 562



Phan 1. Cau hoi va bai tap trac nghiém, moi cau 1 diém.

Cau |Cau |Cdu |Cdu
1 2 2 4

a c a d

Phan 2. Bai tap tu luan 6 diém

bé s6'3
Phan 1. Cau héi va bai tap trac nghiém, méi cau 1 diém.
Cdu 1.

a b c d

S b S b
Cdu 2

a b C d

S b S S
Cdu 3

a b C d

b S b S
Cdu4

a b C d

b b b S

Phan 2. Bai tap tu luan 6 diém
Ban doc tu giai. .
On tap cudi nam
(2 tiét)

1. Muc tiéu

1. Kién thic

HS nam duoc:

1. Khéi niém :

Chuong 1

+ Dinh nghia khoi da dién.

+ Dinh nghia hinh chép, hinh lang tru.

+ Dinh nghia khéi da dién déu.

+ Thé tich va dién tich cua khoi da dién.

Chuong 2

+ Dinh nghia hinh tron xoay, hinh nén, hinh tru, hinh cau va cac khai niém co ban.
+ Khdi niém vé thé tich, dién tich ciia cdc khoi tron xoay.
Chuong 3

+ DPinh nghia hé truc toa do trong khong gian.



+ Dinh nghia phuong trinh mat cau.

+ Dinh nghia phuong trinh mat phang trong khong gian.

+ Dinh nghia phuong trinh dudng thang trong khong gian.

2. Mot s6 dinh 1i va ménh dé quan trong:

Chuong 1

+ Cong thic tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia hinh nén va hinh tru.
+ Phan chia va lap ghép khoi da dién nhu thé nao?

Chuong 2

+ Cong thic vé dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua hinh nén va hinh tru va
hinh cau.

+ Cong thitc thé tich ctia hinh nén, hinh tru va hinh cu.

Chuong 3

+ Céc tinh chat ctia phép toan vé toa do trong khong gian.

+ Tich v6 hudng cua hai vecto.

+ Tich hon hgp cua hai vecto.

+ Diéu kién dé hai mat phing song song, hai mat phang cat nhau.
+ Vi tri trong doi ctia dudng thang va mat phang.

+ Vi trf twong doi ctia hai dudng thang.

+ Khoang cdch tir mot diém dén mot mat phang, dén dudng théng.
2. K1 nang

On tap toan bo céc ki nang cta 3 chuong.

3. Thai do

e Lién hé duoc v6i nhiéu van dé c6 trong thuc t€ véi mon hoc hinh hoc khong
gian.

¢ C6 nhiéu sang tao trong hinh hoc.

e Hung thua trong hoc tap, tich cuc phat huy tinh doc lap trong hoc tap.

II. Chuan bi cia GV va HS

1. Chuan bi cia GV:

« Chuén bi 6n tap toan bo kién thic.

« Chuan bi mot dén hai bai kiém tra.

» Cho hoc sinh kiém tra va cham, tra bai.
2. Chuan bi cua HS :

On tap lai toan bo kién thiic, giai va tra 101 cac cau hoi bai tap trong chuong
trinh.

III. Phan phéi thoi luong



Bai nay chia thanh 2 tiét:
Tiét 1 : On tap.

Tiét 2 : Kiém tra 1 tiét.
IV. Tién trinh day - hoc

A. Pat van de

Cau hoi 1.
Hay thong ké cac cong thiic tinh dién tich va thé tich.
Cau hoi 2.
Hai duong thang cling song song v6i mot mat phang thi song song véi nhau.
bung hay sai ?
Cau hoi 3.
Viét cac cong thic tinh khoang cach.
B. Bai méi

Hoat dong 1

1. On tap kién thiic co ban

a) Tom tat li thuyét co ban.

Chuong 1

e Hinh da dién chia khong gian 1am hai phan (phan bén trong va phan bén
ngoai), né gém mot s6 hitu han da giac phang thoa man hai diéu kién :

a) Hai da gidc hodc khong c6 diém chung, hodc c¢6 mot dinh chung, hodc ¢6
mot canh chung.

b) Mbi canh cia mot da gidc 1a canh chung clia diing hai da giac.

¢ Hinh da dién cung véi phan bén trong ctia né goi 1a mot khoi da dién.

Moéi khoi da dién c6 thé phan chia dugc thanh nhitng khéi ti dién.

e Phép doi hinh trong khong gian la phép bi€n hinh bao toan khoang cach gitra
hai diém bat ki.

e Hai hinh da dién biang nhau néu ¢6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh
hinh kia.

e Hai hinh t dién bang nhau néu ching c6 céc canh tuong (ing bang nhau.

¢ C6 5 loai khoi da dién déu : khéi tit dién déu, khoi 1ap phuong, khoi tim mat
déu, khoi muoi hai mat déu, khoi hai muoi mat déu.

Thé tich ctia khoi hop chit nhat bang tich s6 ba kich thuéc.

e Thé tich ctia khoi chép bang mot phan ba tich s6 ciia dién tich mat ddy va
chiéu cao khéi chép.



e Thé tich ctia khoi lang tru béing tich s6 cia dién tich mat ddy va chiéu cao
cta khai lang tru.
Chuong 2
o Mit cau S(O ; R) 1a tap hop {M | OM = R}. Khéi cdu S(O ; R) 1a tap hop {M
| OM <R}).
Mat cau la hinh tron xoay sinh boi mdt duong tron khi quay quanh mot duong
kinh cta duong tron do.
Khoi cau 1a hinh tron xoay sinh bdi mot hinh tron khi quay quanh mot duong
kinh cta hinh tron doé.
e Giao cua mat cau S(O ; R) va mp(P) phu thudc vao R va khoang cach d tir O
dén (P). Gia st H 1a hinh chi€u ctia O trén mp(P). Khi do :
— Néu d < R thi giao 1a dudng tron nam trén (P) ¢6 tam H, ban kinh
r=\R>-d*.
— Néu d = R thi mp(P) ti€p xuc véi mat cau S(O ; R) tai H.
— Néu d > R thi mp(P) khong cat mat cau S(O ; R).
e Giao clia mat cau S(O ; R) va dudng thang A phu thuoc vio R va khoang cach
d tu O t6i A. Gia su H 1a hinh chiéu cta O trén A. Khi d6 :
— Néu d < R thi duong thang A cit mat cau S(O ; R) tai hai diém phan biét.
— Néu d = R thi 4 tiép xiic v6i mat cdu S(O ; R) tai H. Cic dudng thang
ti€p xtc v4i mat cau tai H nam trén ti€p dién clia mat ciu tai H.
— Néu d > R thi Akhong cat mit cau S(O ; R).
e Vé cdc tiép tuyén ciia miat cdu di qua mot diém A nam ngoai mat cau :
— C4c doan thang néi A va cic ti€p diém bang nhau.
— Tap hop céc tiép diém 1a mot dudng tron.

\ , \ q . 4
e Hinh cdu ban kinh R c6 dién tich biang 47R%, ¢6 thé tich bing ng?

e Mt tru 12 hinh tron xoay sinh bdi dudng thang  khi quay quanh dudng thang
A song song véi /.

e Miit tru ¢6 truc [, ban kinh R 13 tap hop cic diém cach duong thang A mot
khoang R.

e Hinh tru 12 phan mat tru nim gifta hai mat phang phan biét (P), (P’) vuong
goc vai truc cia mat tru, cung véi hai hinh tron giéi han béi hai duong tron (C)
va (C’) 12 giao tuyén ctia mat tru véi hai mat phang (P) va (P).

Hinh tru 1a hinh tron xoay sinh bdi bon canh ctia mot hinh chit nhat khi quay
quanh mot duong trung binh cta hinh chit nhat do.

Dién tich xung quanh cta hinh tru bang tich s6 chu vi duong tron ddy va chiéu
cao.

Dién tich toan phan ctia hinh tru biang t6ng dién tich xung quanh va dién tich
hai day.

e Khai tru 12 hinh tru cung véi phan bén trong hinh tru do.



Khoi tru 1a hinh tron xoay sinh bdi mot hinh chit nhat (ké ca cac diém nim
trong nd) khi quay quanh mot dudng trung binh cua hinh chit nhat do.

Thé tich khoi tru bing tich so ctia dién tich ddy va chiéu cao.

e Mit n6n 13 hinh tron xoay sinh boi dudng thang I khi quay quanh duong
thang A cat I nhung khong vuong géc véi .

e Mit nén dinh O, truc A (O thudc A), géc 6 dinh 2« 1a hinh tao boi cac
duong thang di qua O va tao véi A mot géc bang o (0° < <90°).

eHinh n6n 1a hinh tron xoay sinh bdi ba canh ciia mot tam giac can khi quay
quanh truc doi xting ctia tam giac do.

e Dién tich xung quanh cuia hinh nén biang mot nira tich s6 chu vi day va do
dai duong sinh.

e Dién tich toan phin ctia hinh nén bang téng dién tich xung quanh va dién
tich day.

e Khai nén 1a hinh nén cung véi phan bén trong ctia hinh nén do.

e Kh6i nén 1a hinh tron xoay sinh bdi mot hinh tam giac vuong (ké ca phan
trong) khi quay quanh dudng thang chita mot canh géc vuong.

e Thé tich ctia kh6i nén bing mot phin ba tich s6 dién tich ddy va chiéu cao.
Chuong 3

e Toa do ciia diém va toa do ciia vecto doi v6i hé toa do Oxyz :
+Diém M c6toadd (x;y;z)< OM = xi +  + zk.

+ Vecto u c6toadd (x;v;2) < u=xi+ +zk.

+ Ez(;tf —as i~ 7a ;ZB—ZA).

e Tich vo huéng va tich vecto : Cho i = (x;y;z) vav =(x';y";z") thi:
+Tichvohuéngctia u v v 1s6: uv= '+  '+zz'.

+Motsotinhchdt: u Lv < uv=0;

e Phuong trinh mat cau : Phuong trinh c6 dang

X+ +22 +2ax +2by + 2cz + d =0,

v6i diéu kién a® + b? + ¢* > d, 1 phwong trinh mat cdu c¢6 tam (-a; —b; —c) va ¢
bankinhR = va? + 2+ 2 4.

e Phuong trinh mat phing : Phuong trinh

Ax+By+Cz+D=0,v6i A+ B>+ C*>0

12 phwong trinh ctia mat phiang cé vecto phap tuyén 13 7(A; B; C).

e Mit phang di qua diém (X, ; Y, ; Z,) v6i vecto phap tuyén (A ; B ; C) c6
phuong trinh :
A(x—=x) +B(y-y,) +C(z-z5) =0.
e Phuong trinh duong thang :
+ Phuong trinh tham so :



|fx =xo +at

1y =Yg + bt
z=zo+ct
voi >+ b* + 2> 0.
+ Phuong trinh chinh tac :
X —X Y — Y zZ — Z e
o =70 2 0 véiabc # 0.
a b c

Duong thang v6i phuong trinh dé di qua diém (x, ; ¥, ; Z,) va ¢6 vecto chi phuong
u= (a; b;c).

e Vi trf twong doi gifta hai mat phang (o) va (o) :

Néu (o) ¢6 phuong trinh : Ax + By + Cz + D =0 va (&) c6 phuong trinh : A’x +
By+(Cz+D’'=0,thi

+ (o) va (') citnhau khi vachikhiA:B: C#A’: B : C’

) ) . A B C D

+ (o) va (') song song khi vachikhi —= = = = = —
() va () song song A_B_C.D
+ (@) va () tring nhau khi va chikhi &= 8 - € _ D
AY BY CY DY

+ (&) va (&) vuodng goc véi nhau khi va chi khi AA'+ BB'+ CC' = 0.
e Khoang cach :
+ Khodang cich gifta hai diém A(x, ; v, ; z4) VA B(x ; v ; Zp)

AB=\/(xB— 2 \2+,D_ZA)2

Ay D Ay \

+ Khodng cach tir diém M,(x, ; ¥, ; z,) dén mat phang (&) c6 phuong trinh
Ax+By+(Cz+D=01a:

dMy, () =207 ot 7o D)

\/ A%+ 7 4 C?
b) Cau hoi tric nghiém nham o6n tap kién thic:
GV nén dua ra mot hé thong cau hoi trac nghiém nham on tap toan bo kién
thic trong chuong trinh.
Sau day xin giéi thiéu maot so cau hoi:
1. Hdy khoanh tron cdu ding, sai trong cdc cdu sau ma em cho la hop li.
Cdu 1. Qua hai phép bién hinh : Phép tinh tién theo vecto v va phép doi xiing
qua dudng thang duoc hai khoi da dién bang nhau.
(a) Diung (b) Sai.
Cadu 2. Qua hai phép bi€n hinh : Phép doi xiing tam O va phép doi xiing qua
duong thang dugc hai khoi da dién biang nhau.
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 3. Khoi da dién luon chita tron moi doan thang c6 hai dau thuoc khoi da
dién 1a khoi da dién 16i.
(a) Diung (b) Sai.
Cdu 4. Khéi da dién luon chita tron moi dudng thang 13 khéi da dién 16i.
(a) Diung (b) Sai.




Cdu 5. Khoi ti dién ¢6 4 mat 1 tam gidc déu 1a khoi da dién déu

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 6. C6 vo s6 khoi da dién déu

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 7. Chi ¢6 5 khoi da dién déu

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 8. Khoi da dién déu ¢6 s6 dinh va s6 mat bang nhau

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 9. Da dién c6 cac mat 12 tam gidc thi tong s6 cac mét phai 1a s6 chén.
(a) Dung (b) Sai.

Cdu 110. Trung diém cac canh ciia mot ti dién déu 1a dinh ctia mot tit dién
déu.

(a) bung (b) Sai.

Cadu 118. Hinh 1ap phuong 12 mot da dién déu.

(a) Bung (b) Sai.

Cdu 12. Hinh lap phuong 1a luc dién déu.

(a) Bung (b) Sai.

Cdu 13. Hinh lap phuong 1a da dién déu dang {4, 3}
(a) Bung (b) Sai.

Cdu 14. Hinh lap phuong 1a da dién déu dang {3, 4}
(a) Bung (b) Sai.

Cdu 15. Hinh bat dién déu la da dién déu dang {4, 3}
(a) Bung (b) Sai.

Cdu 16. Hinh 12 mat déu la da dién déu dang {3, 5}
(a) Dung (b) Sai.

Cdu 17. Moi mat phang déu cat mat nén theo mot dudng tron
(a) Dung (b) Sai.

Cdu 18. Moi mat phang vuong géc véi truc déu cat mat nén theo mot dudng
tron

(a) Diung (b) Sai.
Cdu 19. Moi mit phang di qua truc déu cit mat nén theo mot tam gidc can
(a) Dung (b) Sai.

Cdu 20. Moi mat phang di qua dinh néu cit mat nén thi cit theo mot tam gidc
can

(a) Ding (b) Sai.
Cdu 21. Moi mat phang cit mat tru theo mot dudng tron
(a) Diung (b) Sai.

Cdu 22. Moi mat phang vuong géc véi truc clia mat tru cat mat tru theo mot
duong tron

(a) Diung (b) Sai.

Cdu 23. Moi mat phang di qua truc clia mat tru cat mat tru theo mot hinh chit
nhat

(a) Diung (b) Sai.



Cdu 24. Moi mat phang song song véi truc clia mat tru néu cat mat tru thi cat
theo mot hinh chit nhat

(a) Diung (b) Sai.

Cdu 25. Puong thing A 1 (o) khi va chi khi vecto chi phuong clia A va vecto
phap tuyén cua (o) cong tuyén.

(a) Pung (b) Sai.
Cdu 27. Cho hai duong thang
(x=_ +ayt (x= " +a |t

d:qy=_, +atvad {y=_" +a,t
z= ,+ast z= " ta't
(x'0+ ', "= ,+at

Hé phuong trinh {y'(+ *, "=, +a,t vonghiém thid //d’

Z'O—i- ‘3 = U+a3t
(a) Ping (b) Sai.
Cdu 27. Cho hai dudng thang
(x = ,tat ([x = Ltat

d: <|y:_/u+azt Véd’ 4}7:_/I\,‘|‘Elv2tv
lz= , +ast lz= tast
[Xvo‘i‘ '1": U+alt
H¢ phuong trinh {y'(+ *, "=, +a,t vO nghiém thid va d’ chéo nhau

Z'O—i- '3 = U+a3t
(a) Ping (b) Sai.
Cdu 28. Cho hai dudng thang
(x = ,tat ([x = Ltat

d: <|y:_/u+azt Véd’ 4}7:_/I\,‘|‘Elv2tv
lz= , +ast lz= tast
(XVOJF ‘1": U+alt

Hé phuong trinh {y',+ ', "=, +a,t c6 nghiém thi d va d’ cat nhau

LZ'O—F 'J = v +a3t
(a) Pung (b) Sai.
Cdu 29. Cho hai dudng thang
(x = ,tat ([x = tat

d:J{y=_,+a,tvad {y=, " +a',t'
z= ,+ast z= ' +a'zt
(x'g+ ", =, +agt

Hé phuong trinh {y',+ ', "=, +a,t c6 nghiém duy nhat thid va d’ cat nhau
120+ ', =, agt

(a) bung (b) Sai.



Cdu 30. Hai mat phang song song khi va chi khi hai vecto phdp tuyén cia
ching cong tuyén.

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 31. Hai mat phang vuong géc véi nhau khi va chi khi tich vo huéng hai
vecto phap tuyén bang 0.

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 32. Cho mat cau (I, r) vd mot mat phang (o).

d(I, (ov)) < r thi giao ctia mat cau va (o) la duong tron.

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 33. Cho mat cau (I, r) vd mot mat phang (o).

d(, (o)) =1 thi (o) tiép xuc véi (I, 1).

(a) Diung (b) Sai.

Cdu 34. Cho mat cau (I, r) vd mot mat phang (o).

d(I, (o)) > r thi giao ctia mat cau va (o) 1a duong tron.

(a) Dung (b) Sai.
Cdu 35. Phuong trinh dudng thang AB nhan AB lam vecto chi phuong.
(a) bung (b) Sai.

Cdu 36. Phuong trinh mat phang vuong géc véi AB nhan AB lam vecto phéap
tuyén

(a) Dung (b) Sai.

Cdu 37. Phuong trinh mat phing di qua ba diém A, B, Cnhan |~ | lam

vecto phap tuyén.
(a) Ding (b) Sai.
Cdu 38. Phuong trinh mt phang di qua ba diém A, B, Cnhan | | lam

vecto phap tuyén.
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 39. Phuong trinh mat phing di qua ba diém A, B, C nhan [*” %] lam

vecto phap tuyén.
(a) Ding (b) Sai.
Cdu 40. Phuong trinh mit cdu t6ng quét c6 dang:
K4+ y: + 22 +2ax +2by +2cz +d =0.
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 41. Phuong trinh mit cau t6ng quat c6 dang:
2% +y* + 2 + 2ax + 2by + 2cz +d = 0.
(a) Ding (b) Sai.
Cdu 42. Mat cau tam I(a, b, ¢) ban kinh r Ia :
(x—a)+(y—b)*+(z—-c)i=r
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 43. Mat cau tam I(a, b, ¢) ban kinh r Ia :
x—a’+(y-bl+(@z-c)i=r
(a) Ding (b) Sai.
Cdu 44. Phuong trinh mat cau : Phuong trinh ¢6 dang



x2+y2+22+2ax+2by+2cz+d=0,
v6i diéu kién a® + b* + ¢ < d, 13 phuong trinh mat cdu ¢6 tam (-a ; b ; —c) va ¢6
ban kinh r= \/a2 +24 24,
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 45. Phuong trinh mat cau : Phuong trinh ¢6 dang

x2+y2+22+2ax+2by+2cz+d=0,
véi diéu kién a+b*+c’=d,1a phuong trinh mat ciu ¢6 tam (-a ; —b ; —c) va ¢6
bankinhR=va? + 2+ 2 —d.

(a) Dung (b) Sai.

Ciud6.ulv = =0

(a) bung (b) Sai.

Cdu47.Cho ii = (x;y;z) VA v = (x'; y'; 2. Tich vo huéng ctia u va v 13 s6

wy =+ L+ zz'.
(a) Ding (b) Sai.
Cdu 48. Néu diém A = (x, ; v, ; z,) va diém B = (x; ; yz ; z) thi
AB = (:;5 — XA YE T A iE —ZA).
(a) Diung (b) Sai.

Cau 49. Phuong trinh chinh tac :

%o _ YTV 2720 6 abe # 0.
a b c

Duong thang v6i phuong trinh dé di qua diém (x, ; y, ; Z,) va c6 vecto chi
phuong u=(a;b;c).
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 50. Cho (o) c6 phuong trinh : Ax + By + Cz + D =0 va (') c6 phuong
trinh : Ax+By+Cz+D'=0
(o) va (') cit nhau khi vachikhiA:B:C# A’ :B’: C’
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 51. Cho (o) c6 phuong trinh : Ax + By + Cz+ D =0 va (') c6 phuong
trinh : Ax+By+Cz+D'=0

N , Y | B C D
(o) va (a’) song song khi va chi khi il O # o

C
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 52. Cho (o) c6 phuong trinh : Ax + By + Cz + D =0 va (') c6 phuong
trinh : Ax+By+Cz+ D=0
(@) vi () tring nhau khi va chikhi &= 5 - € _ 2

A' B C' D
(a) Dung (b) Sai.
Cdu 53. Cho (o) c6 phuong trinh : Ax+ By+ Cz + D =0 va (') c6 phuong
trinh : Ax+By+Cz+ D=0
(a) va (') vuodng géc véi nhau khi va chi khi AA'+ BB'+ CC'= 0




(a) Dung (b) Sai.
Cdu 54. Khoing cich tir diém My(x, ; y, ; z,) dén mat phang (&) c6 phuong
trinh
Ax+By+Cz+D=01a:
_|Axg + Byp+ ~,+D|

My, () ==
+ 7+

(a) Dung (b) Sai.

I1. Pién ding, sai vao o6 thich hop

Hay dién dung, sai vao cdc 6 trong sau ddy ma em cho la hop li nhidt.
Cdu 55. Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh vudng canh a, SA = a
SA 1(ABCD).

(a) Thé tich hinh chép 12 a* []
(b) Thé tich hinh chép 1a % 2’ [

T

(c) Thé tich hinh chép Ia % 2

T

(d) Ca ba cau trén déu sai.
Tra loi.
a b ¢ d

S |S b S
Cdu 56. Cho hinh hop chit nhat ABCDA'BIC'D' c6 AA'=c, AB=a, AD=Db
B C

A

(2) Thé tich hinh hop 12 abc
(b) Thé tich hinh chép A.ABCD 1la abc

(c) Thé tich hinh chép A.ABCD la % abc

[

@ V(ABCD.A'B'C‘D') - 3V(A'.ABCD) D



Tra loi.

a |b c d
b |S b b
Cdu 57. Cho hinh chéop S.ABCD, didy ABCD la hinh vudng canh a, SA = a
vuong goc voi day.

(a) SB = a2
(b) SD = av2

[ .

a’\3

[

(c) Dién tich tam gidc SBD bang

4
(d) Cé ba cau trén déu sai. []
Tra loi.

a b C d

b |b |b S
Cdu 58. Cho hinh lap phuong ABSDA'B'C'D' canh a.
pe

A
(a) Thé tich khéi lap phuong la a’

1 =

(b) Thé tich khoi chop A.DD'C' la %a3
(c) Thé tich khéi lang tru AA'B.DD'C' 1a %aS [
(d) Ca ba cau trén déu sai []

Tra loi.

a b ¢ d
b |b b S
Cdu 59. Cho hai diém A(0;1;0),B (1,0, 1)

(a) AB =(1;-1;1) L
(b) AB=1 []




(c) AB= 3

(d) Ca ba cau trén déu sai.

Tra loi.

a b C d

b |S b S

Cdu 60. Cho hai diém A(0;1;0),B (1,0, 1)
|fx =t

(a) Phuong trinh duong thang AB 14 {y=1-t

z=1

[x ="+t
5 |
(b) Phuong trinh duong thang ABla {y =-t

z="+t

(c) Phuong trinh dudng thang AB 1a Xl“‘ Y 211

(d) Ca ba cau trén déu sai.
Tra loi.

a |b c d
b |b [|[b S
Cdu 61. Cho phuong trinh x> +y* +7> - 2x +4y - 2z=6
(a) Day la mot phuong trinh mat cau

(b) Pay 1a mot phuong trinh mat cau tam I (1;-2; 1)
(c) bay la mot phuong trinh mat cau cé ban kinhr =6

(d) bay 1a mot phuong trinh mat cau ban kinh r = J6
Tra loi.

a b Cc d
b | b S b
Cdu 62. Cho hinh vuodng c6 canh la 1 nhu hinh ve.

A D'

.-




(x=0

(a) Duong thing A’D’ ¢6 phuong trinh 1y = t []
/=
{le
(b) Pudng thing CC’c6 phuong trinh {y - 1 []
{z:t
{x:t
(c) Pudng thing A’C’c6 phuong trinh {y =t []
{z:l
(d) Cé ba cau trén déu sai. []
Tra loi.

a |b C d
b |b |b S
II1. Cdu hoi da lua chon

Chon cdu trd loi ding trong cdc bai tdp sau:

Cdu 64. Cho hinh chép SABCD, ddy ABCD Ia hinh thang vudng tai A,

SA 1(ABCD), SA = a, AB =2a, AD = DC = a. Khoang cach tu A dén (SBC)
la

S

(@)a: 2
() a3 ; (d)%.

Trd loi . (d).
Cdu 65. Cho hinh chép SABCD, day ABCD la hinh vudng canh a, SA
1(ABCD), SA = a. Khoang cach gigra ABva SD la

@a; (b) 2a



() a2 ; (d>¥.

Tra loi . (d).

Cdu 66. Cho hinh chép SABCD, ddy ABCD la hinh thang vuong tai A,
SA 1(ABCD), SA = a, AB=2a, AD = DC = a. Khoang céch tit A dén mat

phéng (SBC) 1a .

c
(a) a*; (b) 2a*

2
(c) a®V2 ; ()2 f
Traloi . (d).
Cdu 67. Cho hinh lang tru luc gidc déu canh ddy 13 2+/3 noi ti€p mot hinh tru
c6 duong cao la 3

A B
| 1E 1 :
B
A il |
ST =L
/// |b \\\;'\ C|
/ r /
posee //D/
e
Duong sinh cta hinh tru la :
() 2+/3; (b) 33
(©)3; (d) 6.

Trad loi. (c).
Cdu 68. Mot hinh cau ¢6 duong tron 16n ngoai ti€p mot tam gidc déu canh 1 c6
dién tich toan phan la :




(a) 2+/3; (b) 343

1 .
(©) N (d) 6m.

Trd loi. (c).
Cdu 69. Goi d 13 khoing cach tir O clia mat cau S(O ; r) dén mat phang (P)
Dién vao cho trong sau :

d 6 5 4 8
r 5 4 4 8
Vi tri tuong
doi cua (P) va
(S)

Cdu 70. Cho ba di€ém M (1;0;0), N(0;-2;0), P(0;0;1). Néu MNPQ 1a mot hinh
binh hanh thi PQ c6 phuong trinh la

(x=t X =2t
(a)qy =2t; (b) {y=t
z=1 zZ=
|fx:1 X=t
(c) jy=2t; (d) Jy=2t
z=t z=-1

Trd loi . (a).

Cdu 71. Cho ba diém A4(1;2;0), B(1;0;-1), C(0;-1;2).
b6 dai ABla:

(a) 2; (b) 2

() 1; (d)+5.

Trd loi . (d).

Cdu 72. Cho ba di€m 4(1;2;0), B(L,0;-1), C(0;-12).

Do dai BC 1a:
(a) 2; (b) V11
() 1; (5.

Tra loi . (b).

Cdu 73. Cho tam gidc ABC ¢6 4=(1;1;1), B={2;-2;3), C=(2;1;0). Phuong
trinh mat phang (ABC) 1a

(a)3x+y+3z+7=0 (b)3x+y+3z2-7=0
(©)3x+y+3z+5=0; (d)3x+y+3z-5=0

Tra loi . (b).



Cdu 74. Cho tam gidc ABC c6 4=(1;1;1), B={;-2;3), C=(2;1;0). Phuong
trinh mat phang diqua M (1 ;2 ;-7) va song song véi mat phang (ABC) 12
(@)3x+y+3z+12=0 (b)3x+y+32-32=0
(©)3x+y+3z+16=0; (d)3x+y+32-22=0

Traloi. (c).

Cdu 75. Cho tam gidc ABC ¢6 4=(1;1;1), B={2;-2;3), C=(2;1;0). Phuong
trinh dudng thang di qua M (1 ; 2 ; -7) va vudng géc v6i mat phang (ABC) 1a

|fx:1—3t X="+3t
(@) {y="+t (b) {y=2-t
}LZ=—~+2t z=—"+2t
|fx:‘+3t X="+3t
() {y="+t (d) Jy="+t
z="+2t z=-"+2t

Tra loi . (d).
Cdu 76. Cho tam gidc ABC ¢6 4=(1;1;1), B={2;-2;3), C=(2;1;0). Mat cau
tam 7(1;1;-1) ti€p xitic v6i mat phang toa do (ABC) c6 phuong trinh Ia :
1\2 f{ 4\2 f{ 4\2 36
(a) (X_ J +v Ty +\ + J :E
VA N2 s a2 36
( ’ v ’ \ ’ _E
W2 s N2 s 2 _36
( ; v ; \ ; _E

N2 "2 "2 36
d) (x=""+ =7+ + 7 =—=—.
19

Tra loi . (a).

Hoat dong 2

2. Huéng dan tra 16i cau hoi va bai tap on tap cudi nam

Bai 1. c
ﬁ%
B
P "'-"“'7 i
\O gk
A
. .
Cr e P S ee—
a) Hudng ddn. St dung tirth Shat ¢la bién hinh.
HS tu ching minh. ﬂ\(phq{

b) Hl/[é’ng dd}l VABC.A'B'C' = "71"QK.1"'Q'K' = SAA !



HS tu chirng minh.
Bai 2.

Huténg dén. phép vi tu tam G véi ti s6 k = n% bién
1

tit dién ABCD thanh ti dien AB'C'D". B3 vy Vagep: = K Vasep = 57V

Bai 3. Huodng dan.

de Sé,. VACB'D' = V_ /!
Bai 4.

v_v
6 3

HS tu chitng minh theo hinh ve.

L | %
Dap SO. VMPRQSN =V -1 8 = ?
Bai 5. HS tu ching minh
Ddp s0. V=Vs Vg :,‘;nR3 —".;nRz.R: inzﬁ
Bai 6. Huong dan. HS tu vé hinh.
a) HS tu giai
, (a ) (a Y
Pdpso. v=rn|? | a ¢ =ma
v v



~ [~ 3

Ta
V==
Bai 7.
a) Hudng dan. HS tu vé hinh va chitng minh.
b) Pdp s6. d = R—f
Bai 8. Huong dan.
a) Hudng dan. St dung tich vo huéng [ q] . AD
b)DapSO 24y 47 —"x—y+"z=""=0.
)n = r”* ]: A2,-20;12).

Ddp so. 3x—,'y+,"z+',":0;h=|3'1_ " +34_ 5 ,
24743 VB

d) HS tu giai.

Bai 9. Huong dan.

a) Huong ddn. Viét phuong trinh mat phang (o) di qua A va vuong géc véi mdi
mat phang. d = (o) giao v6i cdc mat phang toa do.

b) HS tu ching minh.
on- M Bl s, 3] 3B
Y TP R 2,12 10 37 2 4 22 13 -
12
x-—26+4t
d) HS tu gidi. Pdp 50 y:_;z iy
12
z:—26—3l
x—_l
T3
e) HS ty gidi. Pdp 0. y:—%
z=1t.
Bai 10.
a) Huong dan.
MAZ_-"\?:A@M_ \7+/_4_ \7+/,-._ \7_/,-._ \7_ 7_/4_ \7:2
Pdp s6. 2x+~, -~ - =0.
b) Huong dan. HS tu giai tuong tu cau a)
Z A7 A - A z A / \ z z.
Ddp so. N thudc mat cau co tam [/ l\ )I ban kinh g

¢) Hudng dan. HS tu giai tuong tu cau a)
Ddp s6. —x+"y+ "5 Fz=0.
Bai 11. Bai 10.



a) Huong dan. HS tu giai

(x=at
Ddp s6. {y = bt

z="+ct

b) Hudng dan. HS tu giai tuong tu cau a)
Ddp s6. Quy tich M khi 0 thay déi 1a dudng tron tam O ban kinh bang 5 va
niam trong mat phang Oxy.
Bai 12. Huong dan.

Chon hé truc toa do nhu hinh vé.

z, A —1
a) Ddp s0. d = -1 _ abc
\/i + 1 + i \/Clzbz + b7C7 + c2a2
at> bt
—— 1
b) Ddp so. h = ‘ L J ‘ — VD + 5 + Pd
‘ﬁ)" 212
o s BC’, CD'|.BC
a) Huong dan. h’ = |[ — _],1 |
[BC", cp”|
abc

Ddp so.

\/a2b2 +b’¢ +ctd®
Céac cau hoi trac nghiém HS tu gidi va tra 1oi
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