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I/ LÝ THUY TẾI/ LÝ THUY TẾ
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1.  M T S  Đ NH NGHĨAỘ Ố Ị

1. M t s  đ nh nghĩa :ộ ố ị
a/ M t ma tr n ộ ậ A c             trên tr ng Kỡ ườ

(K là th c hay ph c) là m t b ng ch  nh tự ứ ộ ả ữ ậ
g m m hàng, n c t có d ng sau:ồ ộ ạ

  xm n

 

11 12 1

21 22 2
  

1 2  

... n

n
m x n

m m m n

a a a

a a a
A

a a a

� �
� ��� �=

�� �
� ��� �

Ng i ta th ng ký hi u ườ ườ ệ ( )    m x n i jA a=
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b/ T p h p các ma tr n A c             trên tr ng ậ ợ ậ ỡ ườ
K đ c ký hi u là  ượ ệ

 đây Ở :

Các s   ố

là các ph n t  n m  hàng th  i, c t th  j ầ ử ằ ở ứ ộ ứ
c a ma tr n  ủ ậ A.

c/ Ma tr n không là ma tr n mà m i ph n t  ậ ậ ọ ầ ử
c a nó đ u b ng 0.ủ ề ằ

1.  M T S  Đ NH NGHĨAỘ Ố Ị

( )
 

1,  2,   ,    ;   1,  2 ,   ,   
i j

a i m j n= � = �

  xm n

( )  xm nM K
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Ký hi u ệ :              là t p h p các ma tr n vuông c          ậ ợ ậ ỡ
 ,       g i chung là t p h p các ma tr n vuông c p ọ ậ ợ ậ ấ
n.

d/        đ c g i là ma tr n c t. ượ ọ ậ ộ

e/        đ c g i là ma tr n ượ ọ ậ
hàng.

f/ N u ế       thì  A  đ c g i là ma tr n vuông.ượ ọ ậ

1.  M T S  Đ NH NGHĨAỘ Ố Ị

1

2
   1n x

n

x

x
A

x

� �
� �
� �=
� �
� �
� �

M

( ) 1  1 2x n nA x x x= �

m n=

( )nM K   xn n
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g/ Ma 
tr n ậ

1.  M T S  Đ NH NGHĨAỘ Ố Ị

11

22
   

 

0 0 0

0 0 0

0 0 0

n x n

n n

a

a
A

a

�� �
� ��� �=

�� �
� ��� �

( )= ∀ � = �  0          ,   1, 2,  , i ja i j i j n

đ c g i là ma tr n ượ ọ ậ
chéo. 
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1.  M T S  Đ NH NGHĨAỘ Ố Ị

h/ Ma 
tr n ậ

   

1 0 0

0 1 0

0 0 1

n x nI

�� �
� ��� �=
�� �

� ��� �

= ∀ = = ∀ �� �
� �= �� �

    1       ,    0   

     ,   1, 2,  , 
i j i ja i j a i j

i j n

đ c g i là ma tr n đ n v  c p ượ ọ ậ ơ ị ấ
n.
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1.  M T S  Đ NH NGHĨAỘ Ố Ị

11 12 1

22 2
   

 

0

0 0

n

n
n x n

n n

a a a

a a
A

a

�� �
� ��� �=

�� �
� ��� �

i/ Ma 
tr n ậ

đ c g i là ma tr n tam giác trên.ượ ọ ậ
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1.  M T S  Đ NH NGHĨAỘ Ố Ị

11

21 22
   

1 2  

0 0

0
n x n

n n n n

a

a a
A

a a a

�� �
� ��� �=

�� �
� ��� �

đ c g i là ma tr n tam giác ượ ọ ậ
d i.ướ

Ma tr n ậ
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j/ Ma tr n                        đ c g i là ma tr n ậ ượ ọ ậ
đ i c a A.                  ố ủ

( ) i jA a− = −

k/ Ma tr n                    đ c g i là ma tr n liên ậ ượ ọ ậ
h p c a  ợ ủ A.                  

N u                            thì ế ( )  A m x nM� R

1.  M T S  Đ NH NGHĨAỘ Ố Ị

( )i jaA =

AA =
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Cho hai ma tr n cùng cậ ỡ

là                           và

2. Các phép toán trên ma tr n ậ :

a/ Ma tr n b ng nhau :ậ ằ

Ta nói : 

2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

( )    m x n i jA a=

  m x n

( )    m x n i jB b=

           1,  2,   ,  

                                          1,  2,   ,      

i j i jA B a b i m

j n

= = ∀ =� �

= �
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Ta g i ma tr n         là ma tr n chuy n vọ ậ ậ ể ị

c a ma tr n A n u nh      ủ ậ ế ư

Cho ma tr n ậ
                     
   

Nh  v y ma tr n          có c pư ậ ậ ấ

2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

TA

( )j i
T aA =

b/ Ma tr n chuy n v  :ậ ể ị

( )    A m x n i ja=

  n x m

TA
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2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

11 12 1

21 22 2
   

1 2  

n

n
m x n

m m m n

a a a

a a a
A

a a a

�� �
� ��� �=

�� �
� ��� �

11 21 1

12 22 2
   

1 2  

m

mT
n x m

n n m n

a a a

a a a
A

a a a

�� �
� ��� �=

�� �
� ��� �

N uế

thì

( ) TTA A=Ta d  dàng nh n ễ ậ
th yấ
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∗

N u               , t c làế ứ

thì A đ c g i là ma tr n ph n đ i x ng.ượ ọ ậ ả ố ứ

N u              , t c làế ứ

thì A đ c g i là ma tr n đ i x ng.ượ ọ ậ ố ứ

2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

TA A= −

( ), n,  , ji,    aa j ii j 21 ==

Cho ma tr n                      . Khi đó : ậ ( )nA M K�

∗

TA A=

( ), n,  , ji,    aa j ii j 21 =−=
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2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

Cho ma tr nậ

c/ Nhân ma tr n v i m t s  :ậ ớ ộ ố

Ta có :

vớ
i

    . = m x n m x nA Bα

  .    1,  2,  ,  

                       1,  2,  ,  

i j i jb a i m

j n

α= ∀ = �

= �

( )i j m x n aA =
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∗

D  dàng nh n th y ễ ậ ấ
:

∗

∗

∗

∗

2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

( )1 . A A− = −

,  ∀ ma tr n ậ
A 

1. A A=

0. 0A =

 . 0 0  ,   Kα α= ∀ �

( ) ( ).    ,     ,A A Kα β αβ α β= ∀ �
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Cho 2 ma tr n cùng c               là  ậ ỡ

Ta có :

v iớ

2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

( )    m x n i jB b=

d/ C ng hai ma tr n :ộ ậ

( )    m x n i jA a=

  m x n

và

             m x n m x n m x nA B C+ =

         ,      1,  2,   ,  

                                   1,  2,   ,  

i j i j i jc a b i m

j n

= + ∀ = �

= �
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∗

∗

∗

∗

∗

∗

2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

( ) Kαα.B ,   α.ABAα ∈∀+=+

D  th y r ng v i các ma tr n cùng c  thìễ ấ ằ ớ ậ ỡ

A B B A+ = +

( ) ( )A B C A B C+ + = + +

0 0A A A+ = + =

( ). . . .
T T TA B A Bα β α β+ = +

( ) K  α,ββ.A  ,    α.AAβα ∈∀+=+
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2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

Ví d  1 :ụ

Tính  3A + 2B

Cho  2 3

2 1 3

4 6 1xA
� �= � �
� �

 2 3

1 4 3

0 1 6xB
� �= � �
� �
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2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

Ta có : 
2 1 3 1 4 3

3 2   3.   2.
4 6 1 0 1 6

A B
� � � �+ = +� � � �
� � � �

6 3 9 2 8 6
   

12 18 3 0 2 12
� � � �= +� � � �
� � � �

8 11 15
 

12 20 15
� �= � �
� �
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Cho 2 ma tr nậ

2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

d/ Nhân hai ma tr n :ậ

( ) ( )          ,    m x n i j n x p i jA a B b= =

        .   m x n n x p m x pA B C=

 đây :Ở ( )   m x p i jC C=

     
1

 1,  2,  ,  
.    ,          

 1,  2,  ,  

                                    

n

i j i k k j
k

i m
C a b

j p=

= ��= � = ��
�v iớ
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Cho  2  2  2  2

1 2 2 3
  ,   

3 4 1 4x xA B
� � � �= =� � � �
� � � �

2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

∗   VD 2 :

Tính  A.B  và  B.A

Ta có :  2  2

4 11
.

10 25xA B C
� �= = � �
� �

 2  2

11 16
.

13 18xB A D
� �= = � �
� �
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2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

∗   VD 3 : Cho

Tính  A.B  và  B.A

 2  2  2  3

1 2 1 2 3
  ,   

3 4 1 4 6x xA B
� � � �= =� � � �
� � � �

Ta có :  2  3

3 10 15
.

7 22 33xA B C
� �= = � �
� �

B.A  không t n t iồ ạ
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2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

∗   Nh n xét :ậ

∗ Phép nhân ma tr n không có tính giao hoán.ậ

∗ N u  ế A.B = B.A  ta nói tích hai ma tr n có ậ
tính giao hoán.    

∗ N uế   A  và  I  là hai ma tr n vuông c p nậ ấ

thì  A.I = I.A = A 
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2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

∗ Phép nhân ma tr n có tính ch t sau : ậ ấ

( ) ( ). . . . . .A B C A B C A B C= =

( ). . .A B C A B AC+ = +

( ) . . .B C A B A C A+ = +

( ). .
T T TA B B A=∗

∗

∗

∗
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2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

∗ T  phép nhân ma tr n ta có th  đ nh nghĩa lũy ừ ậ ể ị
th a c a m t ma tr n vuông nh  sau:ừ ủ ộ ậ ư

0
      n x n n x nA I=

∗

∗
∗

Cho                      . Ta đ nh nghĩa : ị( )nA M K�

.   k

k 

A A A A= �142 43
lan�

.      ,       ,  p q p qA A A p q N+= �

∗ ( ) .qp p qA A=
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Tính         v i    ớ

Cho ma tr nậ

2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

nA

 2  2

1

0x

a
A

a
� �= � �
� �

3 2
3 2

3

3
,   . 

0

a a
A A A

a

� �
= = � �

� �

∗  VD 4 :

Ta có :

 2,  3,  n = �

2
2

2

2
. 

0

a a
A A A

a

� �
= = � �

� �
1.

0

n n
n

n

a n a
A

a

−� �
= � �

� �
D  dàng quy n p đ cễ ạ ượ
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Tính

Cho

2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

( ) 3 23 4 2f x x x x= − + +

 2  2

2 1

3 2xA
−� �= � �−� �

∗  VD 5 :

( )f A

v iớ
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2. CÁC PHÉP TOÁN TRÊN MA TR NẬ

( )
3 2

2 1 2 1 2 1 1 0
3 4 2

3 2 3 2 3 2 0 1
f A

− − −� � � � � � � �= − + +� � � � � � � �− − −� � � � � � � �

( ) 3 23 4 2f A A A A I= − + +Ta có :

11 6

18 13

−� �= � �−� �






+





−
−

+




−





−
−

=
10

01
2

23

12
4

10

01
3

23

12
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II/ BÀI T PẬII/ BÀI T PẬ
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BÀI 1 :

Tính  AB  và BA.

BÀI 2 : Cho . Tính 

Cho

BÀI 3 : Cho

Tính 

II/ BÀI T P MA TR NẬ ẬII/ BÀI T P MA TR NẬ Ậ

1 1

1 1
A

� �= � �
� �

nA

1 1
  ,   

1 1

i i
A B

i i

−� � � �= =� � � �− − −� � � �

1 1
2 2

1 1
2 2

A
−

−

� �= � �
� �

2 3 2 2 1,  ,  ,  n nA A A A +
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BÀI 4 :

a/  A.B  và  B.A có ph i là ma tr n đ i x ng.ả ậ ố ứ

II/ BÀI T P MA TR NẬ ẬII/ BÀI T P MA TR NẬ Ậ

1 0 2 3 1 2

0 3 1     ,     1 1 2

2 1 2 2 2 0

A B

− −� � � �
� � � �= − = − −� � � �� � � �− − −� � � �

Cho  A  và  B  là hai ma tr n đ i ậ ố
x ng.ứ

b/  Có nh n xét gì v  ậ ề  A.B  và  B.A
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BÀI 5 :

II/ BÀI T P MA TR NẬ ẬII/ BÀI T P MA TR NẬ Ậ

3 2 1 2
a/   . 

5 4 5 6
X

− −� � � �=� � � �− −� � � �

Gi i các ph ng trình ma tr n.ả ươ ậ

3 1 5 6 14 16
b/  . . 

5 2 7 8 9 10
X

−� � � � � �=� � � � � �−� � � � � �
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III/ ĐÁP S  & H NG D NỐ ƯỚ ẪIII/ ĐÁP S  & H NG D NỐ ƯỚ Ẫ
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BÀI 1 :

BÀI 2 :

BÀI 3 :

III/ ĐÁP S  & H NG D NỐ ƯỚ Ẫ

1 1

1 1

2 2

2 2

n n
n

n n
A

− −

− −

� �
= � �

� �

    ,      1,  2,  3,  nA A n= ∀ = �

0 0

0 0
AB

� �= � �
� �

2 2
,    

2 2

i
BA

i

−� �= � �− −� �
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BÀI 4 :

BÀI 5 :

III/ ĐÁP S  & H NG D NỐ ƯỚ Ẫ

3 2
a/   

5 4
X

−� �= � �−� �

1 2
b/   

3 4
X

� �= � �
� �

a/  A.B  và  B.A không ph i là ma tr n đ i ả ậ ố
x ng.ứ ( )b/  

T
AB BA=
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