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Ph¥n phèi cõa trung b¼nh m¨u

Gi£ sû ta c¦n chån mët m¨u ng¨u nhi¶n cï n tø mët têng thº câ trung
b¼nh µ v  �ë l»ch chu©n σ. Tr÷îc khi ti¸n h nh chån m¨u câ thº x£y ra
nhi·u tr÷íng hñp kh¡c nhau cho m¨u quan s¡t v  câ nhi·u tr÷íng hñp x£y
ra cho trung b¼nh cõa m¨u quan s¡t �÷ñc. Nh÷ vªy, tr÷îc khi ti¸n h nh
chån m¨u, trung b¼nh m¨u X l  mët bi¸n ng¨u nhi¶n .

�ành ngh¾a

Ph¥n phèi chån m¨u cõa trung b¼nh m¨u X l  ph¥n phèi x¡c su§t cõa
têng thº t§t c£ c¡c trung b¼nh m¨u câ thº câ cï n.
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Ph¥n phèi cõa trung b¼nh m¨u

V½ dö: X²t têng thº gçm 4 ng÷íi m  tuêi cõa hå t¤o th nh mët têng
thº c¡c quan s¡t sau {18, 20, 22, 23}.
Têng thº n y câ trung b¼nh µ =

18 + 20 + 22 + 23
4

= 20.75.

Gi£ sû ta chån ra mët m¨u gçm 2 ng÷íi khæng l°p l¤i tø têng thº tr¶n, câ
6 tr÷íng hñp nh÷ sau:

M¨u Trung b¼nh m¨u
18,20 19
18,22 20
18,23 20.5
20,22 21
20,23 21.5
22,23 22.5
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Ph¥n phèi cõa trung b¼nh m¨u

Ta câ trung b¼nh cõa c¡c trung b¼nh m¨u

µ
X

=
19 + 20 + 20.5 + 21 + 21.5 + 22.5

6
= 20.75

gi¡ trà n y �óng b¬ng trung b¼nh µ cõa têng thº.
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Ph¥n phèi cõa trung b¼nh m¨u
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�ë l»ch chu©n cõa cõa trung b¼nh m¨u

Ng÷íi ta chùng minh �÷ñc r¬ng trong tr÷íng hñp têng thº ban �¦u câ væ
h¤n ph¦n tû th¼ �ë l»ch chu©n cõa trung b¼nh m¨u σ

X
câ gi¡ trà b¬ng

σ/
√
n.

N¸u khæng l÷u þ g¼ ph¦n n y ta ch¿ x²t nhúng têng thº câ væ h¤n ph¦n tû.
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Ph¥n phèi cõa trung b¼nh m¨u

Cho têng thº câ trung b¼nh µ v  �ë l»ch chu©n σ. Khi �â têng thº gçm
t§t c£ c¡c trung b¼nh m¨u cï n rót ra tø têng thº tr¶n:

1 Câ ph¥n phèi chu©n n¸u têng thº ban �¦u câ ph¥n phèi chu©n.
2 Câ trung b¼nh µ

X
= µ

3 Câ �ë l»ch chu©n σ
X

= σ/
√
n v  ph÷ìng sai σ2

X
= σ2/n (Cæng thùc

n y ch½nh x¡c khi têng thº ban �¦u câ væ h¤n ph¦n tû, v  g¦n ch½nh
x¡c khi sè ph¦n tû cõa têng thº n y g§p tr¶n 20 l¦n cï m¨u n).
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Ph¥n phèi cõa trung b¼nh m¨u

Histogram of TongThe
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Ph¥n phèi cõa trung b¼nh m¨u

V½ dö: Cho mët têng thº câ ph¥n phèi chu©n vîi trung b¼nh µ = 45 v 
�ë l»ch chu©n σ = 8. T½nh x¡c su§t �º X cõa mët m¨u cï 25 rót tø têng
thº sai kh¡c trung b¼nh têng thº khæng qu¡ 4 �ìn và.
Ta c¦n t½nh P(−4 < X − µ < 4).
Ta câ

P(−4 < X − µ < 4) =P(
−4
σ/
√
n
<

X − µ
σ/
√
n
<

4
σ/
√
n
)

=P(
−4
8/5

<
X − µ
8/5

<
4

8/5
)

=P(−2.5 < Z < 2.5) = 0.988 (1)
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Ph¥n phèi cõa trung b¼nh m¨u
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�ành lþ giîi h¤n trung t¥m

�ành l½

N¸u cï m¨u n �õ lîn th¼ ph¥n phèi cõa trung b¼nh m¨u x¨p x¿ ph¥n phèi
chu©n khæng kº têng thº câ ph¥n phèi n o.

Tong the Phan phoi cua trung binh mau

n=2

Phan phoi cua trung binh mau

n=6

Phan phoi cua trung binh mau

n=30
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�ành lþ giîi h¤n trung t¥m

n ≥ 30 �÷ñc coi l  �õ lîn, v  n c ng lîn ph¥n phèi cõa trung b¼nh m¨u
c ng g¦n vîi ph¥n phèi chu©n.
V½ dö: Mët m¨u nh¨u nhi¶n cï n = 100 rót ra tø têng thº câ trung b¼nh
12.5 v  �ë l»ch chu©n 5.5. T½nh x¡c su§t �º trung b¼nh m¨u n¬m trong
ph¤m vi 12.25 �¸n 13.
Do n = 100 ≥ 30 câ thº ¡p döng �ành lþ giîi h¤n trung t¥m cho bi¸n ng¨u
nhi¶nX , vîi µ

X
= 12.5, σ

X
= 5.5/

√
100 = 0.55.

Ta c¦n t½nh x¡c su§t P(12.25 < X < 13).

P(12.25 < X < 13) =P
(12.25− µ

X

σ
X

<
X − µ

X

σ
X

<
13− µ

X

σ
X

)
=P(

12.25− 12.5
0.55

< Z <
13− 12.5

0.55
)

=P(−0.45 < Z < 0.91) = 0.4922
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×îc l÷ñng khæng ch»ch v  ÷îc l÷ñng tèt nh§t

�ành ngh¾a

Ph¥n phèi chån m¨u cõa mët thèng k¶ m¨u l  ph¥n phèi x¡c su§t cõa
têng thº t§t c£ c¡c gi¡ trà quan s¡t �÷ñc cõa thèng k¶ m¨u �â.

�ành ngh¾a

Mët thèng k¶ m¨u l  mët ÷îc l÷ñng khæng ch»ch cõa mët tham sè têng
thº n¸u trung b¼nh cõa thèng k¶ m¨u �â b¬ng ch½nh trung b¼nh têng thº

Trung b¼nh m¨u X , ph÷ìng sai m¨u S2 l  nhúng ÷îc l÷ñng khæng ch»ch
cõa trung b¼nh v  ph÷ìng sai têng thº, nh÷ng �ë l»ch chu©n m¨u khæng
ph£i l  ÷îc l÷ñng khæng ch»ch cõa �ë l»ch chu©n têng thº.
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×îc l÷ñng khæng ch»ch v  ÷îc l÷ñng tèt nh§t

Câ nhi·u thèng k¶ m¨u còng l  ÷îc l÷ñng khæng ch»ch cho mët tham sè
têng thº, trong �â thèng k¶ m¨u câ ph÷ìng sai nhä nh§t �÷ñc gåi l  ÷îc
l÷ñng khæng ch»ch tèt nh§t cõa tham sè têng thº.
Trung b¼nh m¨u X , ph÷ìng sai m¨u S2 l  nhúng ÷îc l÷ñng tèt nh§t cõa
trung b¼nh v  ph÷ìng sai têng thº.
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Ph¥n phèi cõa t� l» m¨u

X²t mët têng thº v  ta quan t¥m tîi t� l» sè ph¦n tû cõa têng thº câ mët
t½nh ch§t T n o �â, kþ hi»u t� l» n y l  p th¼ p l  mët tham sè têng thº.
Tr¶n thüc t¸ khi sè ph¦n tû cõa têng thº lîn khâ câ thº x¡c �ành p.
Chóng ta sû döng m¨u nhúng quan s¡t �º ÷îc l÷ñng cho p.

�ành ngh¾a

Vîi mët m¨u cö thº rót ra tø mët têng thº, t� l» m¨u, kþ hi»u l  p̂ �÷ñc

x¡c �ành bði t� sè
k
n
, trong �â n l  cï m¨u, k l  sè quan s¡t trong m¨u câ

t½nh ch§t T.
V  p̂ l  mët ÷îc l÷ñng �iºm cho t� l» têng thº p.
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Ph¥n phèi cõa t� l» m¨u
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Ph¥n phèi cõa t� l» m¨u

Tr÷îc khi ti¸n h nh chån m¨u gi¡ trà cõa p̂ l  ch÷a x¡c �ành, v  thay �êi
theo m¨u �÷ñc chån. Khi �â ta câ bi¸n ng¨u nhi¶n P̂ . Ph¥n phèi cõa P̂
gåi l  ph¥n phèi chån m¨u cõa t� l» m¨u.
Têng thº t§t c£ c¡c quan s¡t v· t� l» m¨u:

1 Câ ph¥n phèi x§p x¿ chu©n n¸u cï m¨u n lîn.
2 Câ trung b¼nh µ

P̂
= p

3 Câ ph÷ìng sai σ2
P̂

=
p(1− p)

n
(Cæng thùc n y ch½nh x¡c khi têng thº

ban �¦u câ væ h¤n ph¦n tû, v  g¦n ch½nh x¡c khi sè ph¦n tû cõa têng
thº n y g§p tr¶n 20 l¦n cï m¨u n).
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Ph¥n phèi cõa t� l» m¨u
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Ph¥n phèi cõa t� l» m¨u

Chó þ:

1 n �÷ñc coi l  lîn n¸u np v  n(1− p) �·u ≥ 5
2 P̂ l  mët ÷îc khæng ch»ch (v  tèt nh§t) cõa p
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Ph¥n phèi cõa t� l» m¨u

V½ dö: Theo sð �i»n lüc, câ kho£ng 30% sè nh  cô khæng an to n v·
d¥y �i»n. Mët m¨u ng¨u nhi¶n gçm 250 nh  �÷ñc chån ra, t¼m x¡c su§t
�º t� l» sè nh  khæng an to n v· d¥y �i»n trong m¨u n¬m trong ph¤m vi
tø 25% �¸n 35%.

Ta câ p = 0.3, n = 250, σ2
P̂

=
p(1− p)

n
= 0.00084 . Ta c¦n t½nh

P(0.25 < P̂ < 0.35). Do np = 75, n(1− p) = 175 > 5 n¶n ph¥n phèi cõa
P̂ x§p x¿ ph¥n phèi chu©n, ¡p döng ph÷ìng ph¡p chu©n hâa dú li»u ta câ

P(0.25 < P̂ < 0.35) =P
(0.25− p

σ
P̂

<
P̂ − p
σ
P̂

<
0.35− p
σ
P̂

)
=P

(0.25− 0.3√
0.00084

< Z <
0.35− 0.3√
0.00084

)
=P(−1, 72 < Z < 1.72) = 0.9146
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Ph¥n phèi cõa t� l» m¨u

V½ dö: Theo sð �i»n lüc, câ kho£ng 30% sè nh  cô khæng an to n v·
d¥y �i»n. Mët m¨u ng¨u nhi¶n gçm 250 nh  �÷ñc chån ra, t¼m x¡c su§t
�º t� l» sè nh  khæng an to n v· d¥y �i»n trong m¨u n¬m trong ph¤m vi
tø 25% �¸n 35%.

Ta câ p = 0.3, n = 250, σ2
P̂

=
p(1− p)

n
= 0.00084 . Ta c¦n t½nh

P(0.25 < P̂ < 0.35). Do np = 75, n(1− p) = 175 > 5 n¶n ph¥n phèi cõa
P̂ x§p x¿ ph¥n phèi chu©n, ¡p döng ph÷ìng ph¡p chu©n hâa dú li»u ta câ

P(0.25 < P̂ < 0.35) =P
(0.25− p

σ
P̂

<
P̂ − p
σ
P̂

<
0.35− p
σ
P̂

)
=P

(0.25− 0.3√
0.00084

< Z <
0.35− 0.3√
0.00084

)
=P(−1, 72 < Z < 1.72) = 0.9146
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